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SERENISSIMO 


PRINCIPI LEOPOLDO 

AB HETRVIUA; 

E STEPHANVS ANGELI VENETVS, 
OrdJefuatorum S.Hieronymi, in' Veneta Pro- 
uincia Definitor Prouincialis.- P V P. P, 

^ t ' 

atramentis plumee 
Imiui paginas . Heros y & Princeps Se- 
renijfime . £)uas, quoniam tenuis exarauit 
calamus , femper pro certo hahut 
uiter litare Kirtun met? opellis . Illud t eu 
men rne vrgebat medullitus \ njt quale* 
cunque pertrahar et penicillum mea Matbejts v Tibi Amplf- 
(tn.o Geometrarum Vati notam infcrtberet , (gjr obfequenttj li- 
mi famulatus ruotum pingeret , fas ejfet. Ex florentibus * 
namque njindarijs ab eximio Torricelho egregie excultis cum 
fele filos dect rpferim f(f filus 7 ac ab eiusdofilr marum ( praei* 
pue y qua lemmate' primo m Appr , ; De 'Dimenfione (joclbe* 
exuberant ) irriguo fonte dulctjfimos ebiberim latites , Tibi f 
cuius virebant Numini optimo , & Nomini fluebant celftjfi* 
moyhausla hiare ar canar tenebar arfifijjima lege .- Qeterunt 

3U %• 
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mei exilitas ingenij y ac laborum len itas fi fi obtulit y quos cum' 
ad menfiuram laudum Tuamm y Extrd Anni* Solifque rutas 
glortofiori Fama dublu per uolantium minime ponderare per - 
J pexerim , maximos coercui au fus y nimiumque fibi fidentes, 
ProfeCl o ^udiores erant pagina vt infixam r vertici Tui Sere ~ 
?iijfimam explicarent Maiefiatem , Virtutem fiummam y au -■ 
gufltjfimaque praeconia circumferrent > potius obtexenda te-’ 
nebris y quam auitis fulgoribus tuis decoranda , Inde cefjfit 
cal***ux , ityie lc*npr*cftUx jton teneret ruinas , qui an- 
tecedebat enixus y .ac volatum y .malluit tacere feorfim , quam 
ruere periculofius ab alto . c Animum hac detinebant Sereni fi 
fime Princeps argumenta >qui <-utiqu2 'fui iaff are pu filii tat em 
crube fieret , & Tibi fe deditifsmum fi fi ere y ni fi accepiffit 
tandem kTui dignatione leni fsima > cui deuicta corda cuncta 
famulantur y '-uiresy ac fpem tutam . Eo potifimum , quod fi 
rudes enucleentur cortices y quos Tibi exhibeo tmpenfius de- 
uotoSy rueluti Bruti baculus 3 feruatum 'obfequ jpretium , ac 

pjd am de te gen t^Cc n fias ergo bocpri-' 
mum me impulliffi calcaradTttcri quorum ali r Sd'u-Geome tri- 
ca Cyclotde acumen habuit y priori que fcadumxity quo altius 
pungeret y ac me libenti (simum traheret Tuis humillime geni- 
bus obuoluendum, Cycloidts ingemofiis Archy mede s , 1£j au- 
ctorextitit percelebris tUe Gahleus, qui Florentibus Mathe- 
maticarum decoribus Florentina mania lepide leuigauit; r vt- 
que de omnum fi triumphare plaufibus flatueret hoc opere , 
illam > dum arcum pontis firutret > admuenit , Elabor auit ad 
tngintaqumque annos Atlas itte , cuius humeri fubonere ip- 
fammenfiurandt de fud aiunt . Indi 3 vt quarum (ffi ipfi<-uL 
num efjet cerneretur > fi fecit muneri Herculem Geometra 


tum dlt erum , Bonauinturam fit licet Cauaterium , cui dcue- 
tlonc,& habitu fui comunctifsimus 3 eiufq.fib difcipltnis ty- 
r ocinum in Geometria ad nouem dumtaxat menfis,tpfi a 1 fi- 
uis , mei mortali angore , qui tunc aderam > &* Geometrarum 
omnium lu&u t ac tallura fublato,pofut aufpicatiJJimumtT an- 
dem amborum nullo titulo minor Euangelica Torricelkusy 
plurimumque de Mathematicis benemeritus menfuram com- 
pleuit Qcloidis>cuius Te latronum file git, ac ture ttbt flat uit 
dicatam . Habeo de kis,Galdet,ad Caualertum truditifsimum 
Pfaceptorcm e pi Holam anxie feruatam , quiqud oretenus dum 
fungebatur humanis, plures de pradi&is mecumfirmones te- 
nuit . Cum itaque iHe, qm nunc Z me prodit libellus , plura fi - 
Itdacx r varijs fycloidis rotationibus exurgentia me n fit et y 
centrumqu} grauit at isipfius,(fip eius dimidietatis de [signet 9 ■ 
( et fi aliter td euenire animaduerterim y quZm tradat Torri- 
celhuslib . i . de mot.gr a fcbol.prop. i 8 . ) vt praelatum eum- 
dem Torricelhum,ac Gahleum dtgntf simum 3 exornatores, at- 
que auctores Cyclotdts colantur y T ibi Ser em fi. ‘Princeps y tra- 
fiatumhunc f me que deuouco alacri 3 (fi? paratifsimafponte w 
puere hi Alathefeos , fp) Florentia germma 3 ac lumina: patere 
ajt eorum comitata pompis ifthac mea rumbra, piant ula 

tuis inferantur Ebfijs,ac tui obtutus radio, vigor eque pr a fi- 
dif cre fiant , fp) excolantur f elicit tr . Valeas Stremfs. Prm- 
$tpcs 3 Vir tutum, Regnorum Apollo; valeas delicium Pal- 

ladis , fiudiorumque Macenas ySecuh buius , prtfcts > Augun 
fius Auguftior * 

Scribebam Venetijs Pri A Idus Iunij 
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N N O i(T55^ Koms publicam lu- 
cem afpexit opufculum quoddanr 
geometricum, De Gyclotde Ftgur# 
Simum vocitatum . Gloriatur Hoc 
emerit c A nti m u m Farbiu m pro pa- 
tiente agnofeere; qui illud gignen- 
do, geometram felieiflimum, profundxquc fpecula- 
fcionis feipfum prxbuit. In hocce incidimus eJJapfb' 
an noju^gjjp fu m q u e peruoluentesmon modicega- 
ttifi fumus aa^mdiiiifibilia’ 

colere , Yt ad indiuilibilium arenam percurrendam 
frxno potius, quam calcaribus indigere videatur.. 
Quxfoda veniam le&or, fifsepiusquam par fortaflir 
iudicabis , confpicias nos pro methodo indiuifibi-* 
fium dimicare > & celeberrimos geomerras ipfam’ 
magnifacientes in medium ponere . Forfitan nara-* 
que haud cenfebis hoc a nobis irrationabiliter pera- 
&um, fi oculo mentis intuitus fueris quinam geome- 
trx ipfam oppugnantes extiterint. Fuerunt hi viri : 

ues infigniffimi Guldinus,,Bemnu s } & Tacquet, iU 

litu* 
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litis Societatis alumni \ tjuaf iure merito cen fet ur 

Areopagum !iteraniro v Hoc vnicum veremur^^ tan- 
torum virorum authoriras te cohibeat abftinexei 
^fruduofiflim* methodi lediojic 3 triplicataque ma- 

* ieftatcPytlia^orica^inclinato capite pronuncies. fyfi 
dixerunt. Quapropter quamplurimos, & excellen- 
tiores geometras obijeimus , vt didis tribus a^quipo- 
dium faciant*Qua m reputamus Farbij teftimonium 

^rauiffimeponderarc,vtpoteclarinimigeoinetrsfor- 

taffis eiufdem focietatis, aft jfub^omine Antimi Far- 
bij perfonnati . Cupimus tantummodo* vt in metho- 
di penetralia intima te ipfum recipias > ac artis arca- 
na deguftes. Quod fihisadimpletisynon arrides; be- 
<ne tibi fit; Nos namque prscipu.e fer ibimus, vt optio- 
nem noftramcomplcamtis,& appetitui noftro fecun- 
dum partem fatisfaciamus . Sed ad Farbium. ^ 
Percurrentes ergo Farbianum opufculum,animad- 
uertimus> in fua figura finuumtion fperncndtim lati- 
tare geometricum myfterlufn. Ipfa quippe figura mi* 

- nime eft geometris inaudita, fed fat familiaris; qtiapi- 
uisarcanain ipfa claufa nunquam aperti erint.Nil et- 
enim eft aliud, quam fuperficies cylind 
niftri redi fuper circuli quadrante exiftentis , refedi 
diagonalior plano tranfeunte per radium quadran- 
tis, qui eft bafis cylindri, & per putidum in latere, & 
abfeindens altitudinem trunci aequalem radio qua- 
drantis . Perobfcure forfan huiufccmodi nunc fplc- 
defeent; aftfuo loco clarius micabunt. Agnito ita- 
que pratennarato myftcrio , ftatu e ramus, opportu- 
na 


na dataoccafione , hoc tibi folunamodo infirmare, 
& reliqua ^Farbioexpofita, omittere. PorrbFarbij 
elucubrationes medullitus cor.fideranrcs , aliud vi- 
.. fum fuit 3 & libellum hunc tibi communicamus ; te- 
que enixe rogamus , antequam iuditium ferras , no* 
ftracum affertis Farbij conferre- Quod fi £uperua- 
canea putabis ca, faltem hoc vnum obtinebimus tc 
denuo Farb j meditationes, aeterna fama dignae tjr - 
pis committentes, exemplaribusmultiplicaris, pe- 
renniores fiant . Sed necra&aculu&Uic fuli Larius exi- 
rer, ipli alium addidimus : in quo , de Quartis Ltli§rwn 
Parabolicorum, cr fycloidaltum peragitur.* tnanifcftan- 
turque & menfurae, & centra grauicatis qua mplu- 
rium folidorum in ambobus tradi, 3tulis,gencfim tra- 
. hentiumcxgyratione circa axim quarundam figura- 
rum, quas quum nullus geometrarum, quod fcia- 
mus, vnquarn confideraueric ; non parum fplcndoris 
geometria? fuperaddetur exearundem reliquis paf- 
fionTbus, ac propr»e*atihus vela nobis. vel a feliciori 
geometra aliquando dete&is . Sed nequimus ha?c 
paucis perllringere , adeovt fere intuiriua cognitio- 
ne percipiantur. Lege ergo fcquentia aliquali atten- 
tione. Aliaexpe&a,foite.quampriniuui. Vale- 
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to E G. Ergo quadratum C A, erit aequale, quadra- 
tis EG, DF> firaul. Quod&c. ■ 


PROPOSITIO VIII- 


* * ' * • 

t > * * . . 

Si fuper quadrante ABD> circuli [Jit cylindricus t eidus 
' <A E 3 felius plano diagonali AED , in ctrcumfe- 
rentia bajts Jint quilibet arcus aquales B C y G fgd * 
punit is G, C, erigantur in fuperficie truncty C GL , 
latera cylindrici • illorum quadrata fimul aqualia 

x : quadrato EB . ) . , ; 


> * t • 1 

D Vcantur GM,CN, finus re&i arcuum CG A , 
G A .. Quoniam ex progrelTfu demonftrationis 
prop.pri. tertiae par. cit. Mifcell. Geom. patet, efle vt 

E B, ad B D, fic k C, ad C N ; ( quod facili agnofci 

— - B etiam 


fo TraSlatus Primnsi 

etiam poteft in diagrammate r .propiantec. EB,cnim 
(t ad BD, vt LG,ad G D: nempe kF, ad FH) 
rgo&vt quadratum EB, ad quadratum BD,ficqua- 
Iratum KC> ad quadratum CN • Qrarc & permu- 
ando,erit quadratum EB, ad quadratum kC, vc qua- 
! ratum BDjad quadratum GN; Eodem modo proba- 
bitur, quadratum EB, ad quadratum LG, vt quadra* 
ium BD,ad quadratum GM. Ergo vt quadratum BD, 
ad duo quadrata fimtil CN, GM , ita quadratum 
EB, ad duo qbadrata fimul Ck, GL. Sedexpro- 
pofit. anteccd. quadratum BD, arqdatur quadratis 
CN,GM. Ergo etiam quadratum E B, «quabiiur 
quadratis k C, L G. Quod &c. 


PROPOSITIO IX 


lnfcbem.prop, ant.prodm 7# <r /fque ad 0 . Erit <vt 

AM y ad A Dy fic Ok^y ad F A.' 


u s reffut arcus BC. Quo- 
niam eftvt EBTaarrnc, n c bd, a a cn, 
feu ad P D; ergo per conuerfionem rarionis, vt E B, 
ftu^OC, ad Ok, fic DB, ad BP; nempe fic Da, 
ad AM. {cum enim arcus BC, G A, finta?quales; 
erunt etteiri aequales eorum finusverfi BP, AM.) 
Quare & conuertendo, vt Ok, ad OC, feti FA> 
fic A M, ad AD. Quare &c. 


coRollarivm i. 

Cumautem in propofit.5 . pateat, eff? vr A Mi ad 
- Dvfibfupetficiem A G L, ad iuperficiem ABlEr 

eiit 


Di Ssaerfoit Vwj*i 


II 



i r • * t 


Quodfuoimoj>cre.potqtut. ; 

COROLLAR.IVM C. 



J . . J ’ _ 

Ergo fi EB,fit»palis BD, fcu DA; erit etiam 

B a OK, 


3 


H _ . • TnKatus Primus'. • 

Ok 1 » squalis A M ; nempe finui verfo arcus GA; 
Quod etiam fummopereadnoteturj erit enim ho6 
infra vaWi^e^r^o»). T 

PROPOSITIO X. 

J» eodem fchemifuperficjcs cy lmdma E B A F, ejlaqua. 
hsreffanguloM EB } (§~ fttbrefJaaqualtcurux BCA. 

P Ropofitio ^«probata Fuit a nobisjin propofit. 8. 

lib. a. & in fcholijs eiufdem ,/vt ibidem poteft 
conipici. ' *,r ! <j 

CORdLtARIVM. 

I i 

Ergo fuperficics cylindrica EBA p, er j t a( j f u . 
perficiem trunci EBA, vt arcus quadrantis B c A, 
ad femidiamecru» p D . Quia ex propofic. j.fuper- 
ficies E B Afcft a-qtlalis rcciartgulo BM.-Sed re6ian- 
gulum Fub E B, & fiib squali B c A, eft ad re#angu- 
lum BH, vt BC^, ad BD. Quarepatctpropo- 

v ■ 

■ ' j ^ " 

S C II O L I V M. 


fitUiVU, . 


Cupimus leporem diligentiflim^confiderare.qtff 
ftatim Fupra diximus. Nimirum, fuperficicm cur- 
uam cylindricam E B A F , squalem e (Te redlangulo 
fub EB, & Fub re#a squali akui^ B OA * Sicrgoin- 

* ~ c ' r telli- " 


r*l O . 


K 


A* 
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• j, • __ 

telligamusdiAam fuperficicm curuam amittere cur- 
uitatem ( quod tunc accidet, quando curua B C A, in 
rectam mutabitur 5) nihilominus fuperficieidiuerfae 
politiones haud variant figur$ conditionem, & quan- 
titatem. Idem ad amuflim poflumus rationabiliter 

affirmare * currere in fuperficie EBA* Etenim fih.*c 

varia- 

# • • •* * W .. . w M» 


. . TraSatsu Srmtu. 

variabit pofitionem, & ex ciirua fiat reda; neaua- 
quam naturam mutabit. Sed eandem proportionem 
habebit E B 4jF»-£i*&re<2a , fiuecurua , ad EBA, fi. 
ue reciarn, fiue curuam . Et omnia, qua: fupra proba- 
nimus defuper^cie EBA, & de partibus eius! vteft 

Satur er,fiCabUfttUretiam<ieip&pr0UC re<aa con ' 

«•’ » ' 

Si ergo EB, fitaqualis BD, fcmidiametro : erit 
figura EB A, m rcftam transformata, illa figura, 
quam Antimus Farbius geometra profund* indaei- 

ms in fuo Opu fciilo de cycloide,& figura finuum.an- 

peliat FIGVRAM SINVVM? ’ ^ 

Non ergo fua figura f.nuum aliud eft, quam fuper- 
ficics finiftra trunci finiftri cylindrici redi exiftentis 
fuper circuli quadrante, & refeci diagonaliter pia- 
no tranfcuntc pcrbafim, & per pundium in latere, 
abicindens Ijtus^ciujlcradio bafis. 

Cogitandum ergo nobis eft, figuram E® A, cur. 

tjam,ciun fi bixt retio>A;cipta cuwta E B A F, in redam 
mutari, vtarcusquadiantis BCA, fit aqualis in fche- 
mat.fequenti AOj Bo, fit arqualis lateri EB, cv . 
lindrici; figura B A O, fitarqualisfuperficiei EBA 
trunci 5 &parallelogrammum HO, fit «quale fuper! 
fjcjiei cylindric* EBfljp. - . ., T 

r A BC, (quam deinceps VN- 

R Jv W C pG l » ” AOvCius axim< 

„P, bafimj^L M, y, g-ordinatim applicatam ) & 

r ° e ' , 1°'“ P ’ C > 'P*- ’**» "nfu, aS * 
piabimus. btJicct circa lux prieroroaibsta labora. 

* V ^ « 
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uerit plafquam egregii prardi&us Antimus Farbius : 
nihilominus non putamus, inferius dicenda , ingrata 
lepori futura fore. Q^amuis etenim fateamur, to- 
tam laudem^Farbioafcribendam effc : attamen le- 
porem rogamus noftra cum affertis Farbj conferre : 
forfitan namque agnofcet , non fuperuacanee nof 
eundem lapidem mouere tentaffe . 


PROPOSITIO XI. 


Si /uperficies VnguU cum reti angulo fibt circumfcnpto rott- 
Uircrrcaaxnn: Cylindrus exrcct angulo erit duplus /Ut* 
di rotundi ex figura \ 

' ‘ Efto 
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1 6 TraUdtis ' Trimus . 

. v • * 

E Sto fuperficies vngulas BAO, cum fibi circum- 
fcriptore&angulo HO, &hatc rotentur circa 
AO. Affero, cylindrum HC, duplum effc folidi 
rotundi BAC, 

Accipiantur arbitrarie pun&a F, & M, sequere^ 
motaapundkis A, O; & per ipfa ducamur DG>kN> 
parallelae !BC« > » 

Quoniam ex propofit. 8, quadrata EF, LM, or- 
dinarim applicatarum, fimul aequalia funt quadrato 
BO: & quadrato BO,- fcu k M , eft aquale idem 
quadratum L M, cum re&angulo KLN. Ergo qua- 
dratam EF, erit aquale re&angulo kLN. Ergo & 
circulus radij EF, erit xqualis armilla? circulari 
KLN. Cum vero puncta F, M, fumpta fuerint ar- 
bitrarie: ergo omnes circuli folidi ABC, paralleli 
bafi BOC, erunt aequales omnibus armillis ex BH A, 
Circa A O. Ergo &folida erunt aequalia. Ergo cylin- 
drus duplus folidi. Quod&c. ; V ' 

— -i «i ^ —* * - , 

'r . * «**, 

S CHOLI VM. 

« . • • * m 

Ex progreffu, & ex modo argumentandi , licet 
animaduertere , folida ex B A O, & ex B H A, efle 
aqualia, non tantum fecundum totum, verum etiam 
fecundum partes proportionales . Quare ledor in 
noflris operibus exercitatus , faciliter colliget, cfle 
quantitates proportionaliter analogas, tam fecun- 
dum totum , quam fecundum partes proportionales ; 

tam in magnitudine, quam in grauitate, 

PRO- 
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PRIMVS. : 

DE SFPERFICIE VNGVL&. 


SECTIO PRIM A . 1 

• • 

* * * • • 

N Mifcellanei noftri Geometrici 
parte tertia > quaedam explicaui- 
mus ad analogiam attinentia f 
quam tunc animaduertimus re- 
periri inter fuperficiem cylindri- 
cam trunci (iniftri cylindrici rc&i 
exiftentis fuper qualibet /igura 
circa diametrum , «fefii plano diagonaliter tranfe- 
unteperbafim, & per punflum in latere , & fuperfi- 
ciem curuam folidi rotundi exbafi, congruenti mo- 
do rcuoluta. Verumtamen, quoniam doftiina illo 
' loco explanata poteft aliqualiter ampliari ,• repete- 
mus iu pnefenti , breuiterquoad fieri poterit , ea om- 
nia , quae pro intelligcntia inferius dicendorum, ne- 
ceflaria confpiciuntu r • In reliquis, ledorem remit- 
tentesad lc&uram di&* tertiae partis . 

A In 
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% Traffdtus Primus . 

In citatae ergo partis propofir. prim. probauiinu$> 
quod fi in diagrammate pofito ibidem ,pag. 122. 
( quod denub hic apponimus, & primum nuncupa- 
bimus > ad diftin&ionem pofiti in pag. 21 j. quod fe- 
cundum appellabimur J ABC, fit figura quxlibec 
dfcaaxjm BD, fuper qua extet cylindricus redus,' 
qui fic fefti:# plano diagonali A BCr probau imus 
inquam, fuperficiem cylindricam trunci finiftri 
A H C (quem P. Grcg. a v ando Vicent. in lib.p. de 
quadr. cir- & Ricardus Albius in calce Hemifphxr. 
diflec.Vngulam vocitant ) cfle ad fuperficicm cur- 
uam folidi ex ABC , rcuohua circa A Q , excepta 
bafifiadeflet ('vrpotefi volueretur ABD) vt EB, 
adcircumferenriamcirculiradij *BD, * . ; >* r ‘ ^ 

. In fchoh pri. adnotauirous,afTertum verificari non 
qiodo dc totis magnitudinibus , verum etiam dc pai- 
tibus proportionalibus ipCarum*, Non enim ( in di? 
midio trunco finiftro A B D E > fcorfim pofito faci* 
litatis gratia, infecundo fchcm^te) joca fupecficics 
cylindrica EB A, eft ad totam fuperficiem rotun- 
dam ex BF A, circa DA, reuoluta,vt EB, ad 
circunifctenmm.radij B D : fed etiam io dida ra- 
tione, eft v,g. fu perficies cylindrica KF A, adfu^ 
perficiem ex F A . Idem eft de reliquis partibus pro* 
portionalibus fubintelligendum. 

. Ex his, & ex dodrinis vniuerfalibus a nobis expli- 
catis in lib. 4. de Infin. Parab. aliquando conciu* 
ftim fuit, didas fuperficies cfle quantitates propor-* 

tionaliter analogas,tam quoad magnitudineiro,quam 

quoad 
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. • / 


^quoad graui ratem ; tam fecundam totum , quamfc- 
cundum partes proportionales; ‘ 


i . r 


f r- w v v ■ _ 

'' Haec >, fit fi milia collefta fu erunt taiic temporis I 
)n pr*femi , «dn fimt confidmnda , partitntunc *e» 
glewa 5 partim nunc folutn animaduerfa . 


n • . 

«i, 

t .i f * 

t 

•< » :? r ; 

* 

PRO-’ 
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PROPOSITIO I. 


,s 


• - .-r jsr 



„ r cluoburfldittr 
diagonalibus AC/B* ACK. Erit fup er futes ABC E y 
adfupcrficiem ABCK , ryt BB\ad Blt. 7J 

.> / M I : r . , ^ \ 

i/ s i * , 

N Am r ex fupradi&a doftrin*, eft fuperficies 
ABC 5, ad fiipcrficiem rottmdarafcx ABC, 
circa A G, vt £B, ad ci rcufrjfcrentiamjcadij ' B D. 
Ex conulrfo autem, eft didta fuperficies rotunda , ad 
fuperficiem A BC K, vt circumferentia radij BD, 
adJcJL Efgocxa?quali.^c.QuQd&^ , > 

M~, . / ; • / * >,' . 

ositio n. / 

Jn fcbtmii. Si E Jit aqualis circumfer entiaradij B Z>, 
c>* Jit circuli quadrans . Eni fuperficies EBA y 

ajiijtfts fuperficiei hemifpkarijyffl otfgpla bajis A BIX 

«’ \ 

Vod enim fit aequalis fuperficiei hemifphaerij, 
V / non indiget proba, tione : cum cx reuolutione 
ABu, circa A D generetur hemifphaeriumu , 
Quod veri> fit o&uplf AB D, patet ex famofisdo- 
&.nni$ ^rchienedisprim. de fphaer. & cyltnd.propof. 
3 t.vbi probat fuperficiem fpfiser# quadrqplam fore 
circuli maximi. Vnde fuperficies hemifph*ri;>cui cft 
arqualis ipfa E B A , erit dupla circuli , & o&upla 
quadrantis BAD. 
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PROPOSITIO lll. 

Jy # WiXAtKY«5>*J «V 

fiiprmsfckem, fi A BD , fit circuli quadruus. Superficies 
K.BA j erit* qualis fimpcr r e U angulo 'B M, 

S Vpponatur etenim EB, squalis circumferen- 
ti* radi j B D . Facile deducetur cx Archim. 

. . * *;’■ -i pro^ 
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propofi t. priro* de cir. quad. & ex noftro lib. 2 . de In- 
fin.Parab.propofit6.retf angulum E D, sequale fo- 
re fuperficiei hemilj)hxrij . Et confequencer cx pro- 
pefit. anteced. fuperficiei £ B A . Cum verb fir^ vt 
EB, ad BK, fictam retf angulum ED, adretfan- 
gulum BM, quanft&perficics E B A» ex prop. pri. 
adfuperficiem KBA. Erit permutando, vtfuper- 
ficics EB A, ad rctf angulum BH f nempe vt Aqua- 
le ad arquale ) fic fuperficies k B A, ad retf angulum 
BM. Ergo erunt a: qualia. Quod &c. 


/* t 




/ MONIT V.M- 

m 9 ’ - \ I .1 22 

)tandom eftnos inpoftertfcfli iflfiditis tere vici- 
bus djdduAuros citationes ex quat$or tioftr;s libris 
dclnfinitk Parabblis. Quod femp*rimellfgendum 
venicr quotiefeunque afferemus ipfas . Non enim 
omrtiaCjQ&fcribemus , fcd tantum propofitionem, & 
librum* De Infinitis vero Parabolis, femperintelli- 
gendum er it, quando aliud non addetur. 

_ 'W8?WE^* 

1ntMtmjchtm.fi A B D , fit quadrans circuli , & K B, 
V fit nftdhi j& D , fmtiumetr » . Snfttfititt K 2 A, 
trh tfnnk t qtmdrMt tmnmfittft* vtBD , qna- 
drtr.ts . 


* i 

-t ; ; 


* t . 


1 * • ' 
t - * y 


« s I 

t r 

w * • U * t 


.n.> 

i • 


f . W « U V 


■ 1,1 


U' 


Nam, 


Digiti 


De Superficii VnguUl y 

Am,cum rcdangulur» BM, fitsequalequa- 
_ drato circumfcripco quadranti- quia k B , eft 
«qualis B £>* (eitvD A; & cum re&angulum B M, 
fic cx propofit. anteced. «quale fuperfictei kBA. 
E rgo & fuperficies «qualis eric quadrato • Quod &c. 






V. 


w > 


j V • : i y 



In fic: fcbem.fi ABD, fit circuli quadrant. Superficies 
. \ A F K, erit adfitperfictem A BE y njt AH y ad AD 
(fi FH , fit pnusreftus artus F A). 

7 : v. ‘ /• 1 ” r *; • ^ *; ** 

Via fuperficies: A Fle, eft ad fuperfidefti^. 

ABEi vt fuperficies fphsrica cx F A> ad 

fu perficiet» cx BbF A y circa A D> reuolutis , ex fu- 
pradi&is* Et colligitur ex Archim.pri.de fphae: & 
cylind:propofit40, & 4 u effcfuperficiemfphaeri- 
camex FA, ad fuperficiem fph«ricam ex BF A > 

vt AH, ad ADr Facile patet propofitum. 

• • - • . *. 

SCHOLIVM. 

Non diflimili modo oftenderetur, efle fuperficietn 
EB Fk v ad fuperficiem EBA, vt DH, ad£)A* 

.. . 4* •'»<& 5 ; W? H: ' * * • 

PROPOSITIO VI " 

* r * ^ 1 l . . •• . * 

Jn eodem fihcw. fi A BD> fit dimidia cuiuslibet fijfitf* 
circa diametrum BD K & RB.> fit aqualis BFD> 

' 1 yndi 


8 - . ' TraSatus Trimus, 

njnde confequenter KF, fit equulis FH. Qudtbet 
■ m fuperficic £ B4, parallela E B, habebit fibi aqua- 
fiminbafi BAD, parallelam BD } daftam ab eodem 

. fun&oturua BFA. 

, . ✓ . 

' » • ;• •• t . . . ^ ; ; * . ; ; 

Res eft manifeftifllma . 


COROLLARIVM- 


• * 1 i * ** • ’ % * • * k % . 

, Ergo fi B AD, fitquadranscirculijcuilibetparal- 
lelae.puta KF, erit aequalis aliquis finus redtus FH, 
alicuius arcus , puta F A : non tanaen fuperficies 
EB A,, critae qualis quadranti BAD; quia ex pro*, 
pofit. 4. eft aequalis quadrato quadranti circumfcri- 
pto, Haec autem Oriuntur ex tranfitus diuerfitate • 


PROPOSITIO VII- 


*. : i 


i a 


Si in quadrante 7> C A y flat arcus BD y ' QE, aquales , 
O* fint DF, EG , finus reSii arcuum BD , BE . 
Erunt quadrata DF y EG y Jimul aqualia quadra . 
to C » 


r • • 1 ■ . • • 

T"\Vcantur finus re&us E H, arcus EC, &Sr- 
l_y midiaraeter EA. Quadratum EA, eft ae- 
quale quadratis E H , HA. Sed quia arcus E C , 
eft xqualis arcui DBj Quadratum EH, eft aequa- 
le quadrato DF. uadratum EA, eftaequale qua- 
drato CA: & quadratum HA, eft aequale quadra- 
to 



Si qualibet fuperficies Vngula duplicata circa axim , cum fibi 
ctrcumfcripto reti angulo rotetur y nj f l circa latus reElangu- 
e ^ ; P 4r alie lum axi s njel circa axi extra figuram dtjlantem 
< iuxta qnancunque dt flant tam . h rit cylindrus ,+vel tubus 
' wwmfcriptus fohdo , tpfum fohdum , r L'f nempe 

arcus quadrantis) ad fermdtametrum ipftus . 

• i /« *»,•«« • ) ? , , i/\* t j 1* ■ ’ - v* 

i ^ #• W! ' » r nn JtpJnJ * 

A BD,, fuperficics vngube fit duplicata circa 
B D , & ipfa cum fibi circumfcripto re&ait- 
guk) £C) intclligicur rotari , vel circa f C, vel cir- 

v ' “ C ca 
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TraHtius *Prmtts~* 


Sto fuperficies vnguli B A O, cum fibi circum* 
fcripto rcdangulo HO, &h*c rotentur circa 


A O. Affero, cylindrum HC, duplum effe folidi 
rotundi BAC, i 

Accipiantur arbitrarie panda F, & M, a*que re-' 
«ndtaapunftis A, O; & per ipfa ducamur DG,kN, 
parallelae IBC. ' , 

Quoniam ex propofit. 8, quadrata E F, t M, or- 
dinatim applicatarum, fitnul aqualia funt quadrato 
BO; Jt quadrato B O , fcu k M , eft aequale idem 
quadratum L M, cum redangulo K L N. Ergo qua- 
dratam EF, erit aiquale redangulo kLN. Ergo & 
circulus radij EF , erit xqualis armilla: circulari 
KLN. Cum vero punda F, M, fumpta fuerint ar- 
bitrarie: ergo omnes circuli folidi ABC, paralleli 
bafi BOC, erunt arquales omnibus armillis ex BHA, 
Circa AO. Ergo &folida erunt tequalia.Ergo cylin- 
drus duplus folidi. Quod &c. ; V ' 


Ex progreffu, & ex modo argumentandi , licet 
animaduertere, folidaex B A O, & ex BHA, effe 
xqualia, non tantum fecundum totum, verum etiam 
fecundum parces proportionales . Quare ledor in 
nollris operibus exercitatus , faciliter colliget, effe 
quantitates proportionaliter analogas , tam fecun- 
dumtotum , quam fecundum partes proportionales j 
tam in magnitudine, quam in grauitacc, 



S,CHOL I VM. 


PRO- 


• • 





r 
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PRIMYS- 



DE SUPERFICIE VNGrLAi. 


SECTIO PRIM A . 1 : 

• • 

N Mifcellanei noftri Geometrici 
parce tertia , quxdam explicaui- 
tnus ad analogiam attinentia, 
quam tunc animaduertimus re- 
periri inter fuperficiem cylindri- 
cam trunci finiftri cylindrici redi 
exiftentis fuper qualibet figura 
circa diametrum , «feiSi pkn° diagonaliter tranfe- 
unte perbafim, & per pumftum in latere, & fuperfi- 
ciem curuam folidi rotundi exbafi, congruenti mo- 
do rcuoluta. Verumtamen, quoniam do&iina illo 
- loco explanata poteft aliqualiter ampliari ,• repete- 
mus in prxfenti , breuiter quoad fieri poterit , ea om- 
nia , qux pro incellig cntia inferius dicendorum, ne- 
ceffaria conf piciuntur . In reliquis, leftorcm remit- 
tentes ad le&uram dia* terti* partis . 

A In 
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% Tra&d tus Primus . 

In c i catae ergo partis propofir. prim. probauirau$> 
quod fi in diagrammate pofito ibidem pag. 122» 
(quod denuo hic apponimus, & primum nuncupa- 
bimus > ad diftin&ionem pofici in pag. 215. quod fe- 
cundum appellabimur ) ABC, fit figura quaelibet 
citcaaxtm BD, fuperquaextetcylindricusrc&us, 
qui fi c-fcftui plano diagonali ABC: probauimus 
inquam , fuperficiem cylindricam trunci finiftri 
AHC (quem P. Grcg. a v ando Vicent. in lib.p. de 
quadr. cir- & Ricardus Albius in calce Hcmifphaer. 
diflec.Vngulam vocitant ) efle ad fuperficiem cur- 
uamfolidiex A BC, rcuoluta circa AC> excepta 
bafifiadeflfet (vrpotefi volueretur ABD) vt EB, 
ad circumferentiam circuli radij B D* . V r 

. In fchol. pri. adnotauimus,aflertum vcrificari non 
qiododc totis magnitudinibus , yerum etiam de pai- 
tibus proportionalibus ip&rum* , Non enim ( indi* 
midio trunco Gniftro ABDE, fcorfim pofico faci- 
litatis gratia , infecundo fchcmatc ) ,tota fupetficics 
cylindrica EB A, eft ad totam fuperficiem rotun- 
dam ex BFA, circa DA, reuoluta,vt EB, ad 
circumferentiam. radij B D : fcd etiam io dida ra- 
tione, eft v,g. fu perficies cylindrica KF A, adfu-j 
perficiem ex F A . idem eit de reliquis partibus pro-*, 
portionalibus fubintelligendum. 

. . Ex his, & ex dodrinis vniuerfalibus a nobis expli- 
catis in lib. 4. de Infin. Parab. aliquando eonclu* 
futnfuit, didas fuperficies efle quantitates propor- 
tionalitcr analogas,tam quoad magnit4dineim,qoaa) 
L quoad 


Digltized 


De Superfit* thegutr; 3 



^uoad grauitatem ; tam fecundum cotum , quam fe- 
cundum partes proportionales. 

H*c> & fimilia collc&a fuerunt tunc temporis. 
In pr*femi , alia (unt confideranda , partim tunc »e- 

glcfta 5 partim auhc folum animaduerfa . 

. . 
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Affatui Primus 




PROPOSITIO I. 


' jarwr- 


duobus flabis 

diagonalibus A C/k& ACK . jZritfuperficies A BC E y 
ad Jupcrfiaem AB CK, <ut MB } ad B it . / ' 


,y > 


* ♦ 


/ 


I >. 


V f 


1 

f J 



N Am rex fupradi&a do&rin*', eft fupcrficies 
A B C E, ad fiiperficiem rotundam ex ABC, 
circa A O, vf B, ad circufi^fcrentiamjcadtj, B^D. 
Ex conudrfo auteiri, cft didla fuperficies rotunda , ad 
fiiperficiem A BC K, vt ci reum fei entia radij BD, 
a4Jc B. Ergocx ccqualij&c. Ciuod &$. , 

&' ** fi SEtJ i ^ j | f 

V ■» ‘1 * £ / t a r I 

, n. / 

^ / / V' f ' rr / 

r -.\ /f / • V / J ‘ / ' / 

Jn fcbttoiX. Si E B% fit aqualis circumfer entUt ad ij B D, 
fi* circuli quadrans . Enlfuper fides EBA y 
^ {sfuptrficiei hemifph*rtj y ($f o&fjda bafis A BD* 

v 

Vod enim fit aequalis fuperficiei hemifphasri j, 
L^ jRon indiget probatione ; cumexreuolutione 
AffD f circa A D ?? gcncrefur ,hemifphxrium* f 
Qi»o4 jAB D, patftex 

^^i^fehitnedisprim* de fphxftC* cyliad.propof. 

V i*. v1>i probat fu perficiem {pbsiaequadrqplam fore 
circuli maximi. Vndcfuperncies hemifph*rij>cui eft 
aequalis ipfa E B A, erit dupla circuli > & o&upla 
quadrantis BAD. 
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PROPOSITIO .... 

jfnprintefcbem. fi ABD,fit circuli quadrans . Superficies 
KBA, erit aqualis femper r e U angulo H M. 


i x i 

. W*.’hV\ 




S Vpponatur etenim EB, arqnalis circumferen- 
ti* radi j B D . Facile deducetur ex Archim. 

,iKl-f pr«H 
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propofit. priro, decir.quad.&exnoftrolib. 2 . de In- 
fin.Parab. propofic.6. retfangulum ED, sequale fo- 
re fuperficiei hemil^hscrij . Et confequencer cx pro- 
pefit. anteced. fuperficiei EBA. Cum verd fit.vt 
EB, ad BK, fictam re&angulufn ED, ad rd&an- 
gulum BM, quanftfoperficies E B A> ex prop. pri. 
adfuperficicm KBA. Erit permutando, vtfuper- 
ficics EB A, adrc&angulum BH fnempevtfcqua- 
Jeadarquale) fiefuperficies fcBA, ad re&angulum 
BM. Ergo erunt aqualia. Quod &c. 

jjr ^ \ ),r / • 

/ MORITVM. 

-i j . i . .* I fM I I •— I /v. 

/ I « 

Tvfotandam eftnos inpoftcrtim infinitis fere vici- 
bus addodluros ciUtioncs ex quatUor.hoftr/s libris 
de Infinitis Parabolis. Quod femp*rintelHgendum 
veniet quotiefeunque afferemus ipfas • Non enim 
omrtiaco&fcribernus , fcd tanrum propofitionem, & 
librum* De Infinitis vero Parabolis, femperintelli- 
gendum er it, quando aliud non addetur. 


PROPOSITIO IV. 

ji OtTIc< > 10 : ! 

In e<ydcm fchem.fi A BD , fit quadrans circuli , & KB y 
v fit aqualis A D , fexvdiametrt . 6 'Hfirfittet K Ba, 
erit aqualu qua drM* twtumjittfti eABD % qua- 
drati. 

^ Jilluxip*?*. (Ha l (0£ 

^ t i mi-. 

Nam, 


• #» • » * 

. ; 


. .» — 1 * t • r . • < , 1 ' * / 
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De Superficie VnguUl y 

* Am , cum reflantium B M , 6t axiale qua- 
^ d rato circumscripto quadranti, quia kB, eft 
«qualis B{)x (eifciD Ar 6rcea» reflangulum B M, 
fic ex propofic. anreced. «quate fiipeffictci kBA* 
Ergo & fuperficics «qualis eric quadraco « Quod &c ? 
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PROPOSITIO V., 

» s • * „ .• . . y 

In fic: fcbem.fi A B D, fit circuli quadrant . Superficies 

/ AFK, erit ad fuperficiem A BB y njt AH , ad AD 
(fi FH y fit finusre&us arcus F A). 


i • -•••**- 



Via fuperficies: A Fir, cft ad fuperficiem-- 

A B E , vt fuperficics fph*rica ex FA> ad 

fupcrficiembx BuF a, circa A D» reuolutis , ex fu- 
pradi&is; Et colligitur ex Archim.pri.de fphae: Sc 
cylind: propofit 40, & 41. e fle fuperficiem fphaeri- 
camex FA, ad fuperficiem fphaericam ex BFA, 
vt AH, ad AD; Facile patet propofitum. 

SCHOLIVM. 

♦ * *■+ * 

Non diffimili modo oftenderetur, effe fu perficient 
EB Fk,_ ad fuperficiem EGA, vt DH» ad PA 

.. PROPOSITIO VI 

• ■■ * • • , ’ _ * ‘ ' 

fn toim fok&n. fi AB D y fit dmidU cuiuslibet figur* 
arc4 diametrum fyD,. fy* KM> fit *ft*lis BSD> 

~ - * yndi 






St qualibet fuperficies Vngula duplicata circa axim > cum fibt 
circum fer ipto re Si angulo rotetur ^el circa latus re Ei an gu- 

• li parallelum axi ,• njel circa axi extra figuram diJUntem 
« tt4X * 4 quancunque diflantiam . E rit cylindrus >*vel tubus 

• circum fer iptus folido , adtpfum fohdum , njt axis ( nempe 
arcus quadrantis ) ad femidiametrum ipfius . 

B D, fuperficies vngul* fit duplicata circa 
B D , & ipfa cum fibi circumferipto re&an* 
gulo E.C> incelligsltur rotari , vel circa f G, vel cir- 

C ca 



t ^ 


i JC . 
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ca quamcunque RG ; diftantemab FC$ fecundum 
quamcunque diftantiam . Dico cylindrum ex re&an- 
gulo EC> vel tubum cylindricum ex eadem circa 
v, g. R G , eflead annulutn> vel ftri&um , vel latum 
ex ABC, vt B D, aequalis arcuiquadrautis, ad£c- 

‘ midiamccrum* . .. - - 

H*c propofitio eft corollarium propofit. f i. iib. 
2.&propofit. 19. mifcelj. hyperb &pai)ab. in qui- 
bus vniucrfalicer probati».*: m qualibet figura ABC, 
circa diametrum B D > eltc rc&angulum p C, ad fi- 
guram A BC, vtcylihdrus ex EC, citca FC, ad 
lolidumex ABC, circa FC: vel vc tubus ex FC, 
circa RC 5 , adannulumlatumex aB C, circa R G. 
Sed ex coroll.jKO^oilt* J o. eft rcftmguluiii E C, ad 
figuram A B C, vt B D> arcus quadrantis, ad femi- 
diametrura . Ergo patet propoli tum . 


ctindumparcespioportiqnaleS‘ ■ >-. \ ••• 

Sed ex di&is propoficionibus patet , etiam di<fta 
vcrifica« noafolumtfc dii&is* folidis, fedetiaqi d e 
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> lJt 7V , 
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HIlJ* nfr** .ii 3!i > : . i i i. J 

DBCRG. Eritcyiin drus ex BG, circa RG, ad 
annulum exDBCRG, circa RG, vt aicus qua- 
drantis 9 ad femidiametrum . Idem intelligatur de 
annulis latis, & tubis cylindricisi n£idem, cumle* 
ttorum taedio,cogamur repetere. 

i- Si duplicetur in C PBQP, & rotatio Sarcir- 
em DC, vel PQ^ lolida erunt in eadem ratione. i 
3* Si duplicetur in BAN,& rotatio fiat circa ON. 
i . C 2 4. Si 


4. Si crilmeum duplicatum AEBFC, rotetur 

circa FC. Erir cylindrus ex EC, ad folidum ex 
trilineo, vtarc^quadranHs^adexccflum fuifupra 
femidiametrum. |\ l 

5. Sic erit fitrilineum duplicatum fit BCR, & 
rotatio fiat circa RG\ 

6 . Sic erit fi.Erilineum'fit duplicatum in CBQ, 

& rotat io fiat circa D C. - 

7. Tandem fi e erir, fi trilincum fit duplicatum in 
BEACH^, &rqrat io fiat circa ON. 

1 JT * V 

1’ROPPSITIO XIII- i ■ 

Xifaperjffitfi, Eb&uk fik cirsumfcrlpio rete- 

\Jur circa latus axi parallelum . Erit cylindrus ad foli- 
dtirn 3 <~jt axis.feu arcus quadr antis ^ad excejjum diame - 
tn fupra dimidium arcus quadrantis . / 

S Vpcrficics vngulae DBC, cuiusaxis BD, cum 
re&angulo fibi circumfer i pro D F, rotetur cir- 
ca FC, & fit D I , xqualisiemidiametro,& DS> 
dimidia vOjB»' \>Ko cylindrum BV> eiTeadfo*- 
JMpnamDBG H V> vt B :D,r*d eiceffuifc dfipl* Dii 
fbpra*iSDi tfcmpe ad {femidiamettuna i r vna 
^ i pfiui fiapifa; .DS> dimidiam B D; 

SuperncicsvnguI^tttteHigaiQrduplicatain ABC* 1 

CL)u> r^angnl^i\bi^rciurifcripto » Sc ipfacum pa- 
rallelogrammq roteturdrea 6 C-/ Quoniam^* ce^ 

jWll. k propofit» \ Of , efercfliangulum Ii C.) -ad figu* 

i > r • > ram 
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JV SupirfaWVnjjilc. %| 

JOiSOO 


ram A B£j, Tt D7, fiVe E C, |d ABC, 

fic expropdff£ antecedent. cylindrus EG> ad fo- 
lidum ABCH G; folidpm ABC HG, eftei 
jpropofit. 30. mifcclb hyperlv & parab. squale qua- 
tuor (olidis > nempe duobus D B C H V, genitis ex 
«reuolurione P B C , circa F C, & duobus A B C, 
^ti&cxreuQlutione D B Cj? circa D B , Ergoeti^m 
cylindrus ^ E G, erit ad duo folida-ABC,oum duo* 
bus D B C .H V, ve D B , ad D I $. feu yt quadru- 
pla D B, ad quadruplam DI. Ergo cylindrus B V, 
qqatta pals cylindri E G , -erit ad V^icbfiyfoKdnA 
A&C* cnsmvn^o iDBG[HV,vt DB, ad duplam 
ftl^S^ierpropofit. ri*cratcy]mdrus By, fed 
JByC, ei squale>ad foiiduai A B C, vt 1 B D, ; ad D SV 
Ergo erit *adr DBG H V i iJVt DB, ad Cxceffum^ 

4upU 01, fupra DS: nempead Dlvcutti IS; 
Quod &Ci f 'lA iijuVindS; ‘ 1 rr.inid *: . a.'U 
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Ergo p«r conOcrfionert rationis ;, erit cylindrus 
8 V, adfolidum BCH, vt B£> r ad etcxflum ip* 
fius fupra DI, IS: oernpoad e^ceflirm BJ, fupra 
J S : nempe vt arcus quadrantis, ad exceflum cxcef- 
fusipfiuslupra femidiametrum, fupra exceflum ex- 
cefliis femidiametri fupra dmiidimn ircus qua- 
drantis. 




PROPOSITIO XIV.- : r ; 

, tj d r.. ■ ->'V; ,>> ,srs': " i?) * a 

v * » 

Sifiperftperfine 'ungule & fupn reSi angulo ei ttrcumfcrk 
r JW*, ftnt tylmditci re Eli equealti feQi diagonali ttr plano 
x , iranfeun(e-ptt axim fttperficiei , gr per latus oppofttum . 

) Prffm a, dtmidiymeylindncifuptr reet ungulo , erit trunci 
lasf fi& MjMnti fuperfupcrficie , dtiplum .Ad truncum 
-tii&tridexUrum erttiMmcUiifuudramt i ad «ditffim 

\nii4metr1 fupra dimdmm arcus^uadraniisf ! 

«k ‘ ui 1 / j ( v.; ' t : » ii- i q .J I itf. -i> ,{ A ‘ 

S ic A Bp, /uperfkiqs^OguItt^ cMius bafis BF, ' 
axis A R, & tafl» fitperipfa, quamfuper reftan- 
gulo DF , fine cyj indrici rofti liqucalti U£ti plano 
diagonali A KO p Dico priima ApBFOlC, 
cffe ad truncum finiftrum ABFO, vt *;ad i. Ad 

truncum.verodcxjerura iC Q EFA, vt C AF, ade** 

ceflum diametri fupra dimidiam AF. o.> L _ 

Patet, primum.Quia expropofit. io. lib.a.eftprif- 


ma 
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;*! xu i .*T)oqo*iq curimu 

j i ' r ~if Ie fi.:lo r 

nw ad truncum (infftrum,vt cylindrus er DP, circa 
F A , ad folidumcx HA jr, circa; FA. Sed ex pro- 
pofir I r . cylindrus eft duplus folfdi • Ergo &c. 

Pacet; fecimdqro. Quia excitat, propoiit . i o.lib.2. 
prifma pft ad truncum dexterum,vt cylindrus cx 1 >F, 
circa PB , ad foiidumex A B F, circa B D. Sed cy- 
Imdru^ftadfoJidiini, exprojiofit-lnteced. vt Aft 

a 4 winccri fttpora dimidiitti AF*£rgo&c« 

. , J SCHO- 


j* 


'Prwuti 

w» • * 

SCHOLIVM I- 


Vr> 

Cum vero priTrfia*T) F O k, diuidaturm ABFO, 1 
& in AOBOk; patet prifma effc trunci A DBOk, 
duplum . Pariter cum pnfma k E F A , diuidaturin 
truncum C 6 E F A, & in CXO A: paretprifma 
cfleadtruncum COk A, vt aF, adexccflum ip- 
f ii s fupra excclfum diametri fupra dimidiam A F. 

Notetur attamen, truncos ADBOk, C k O A, 

* ■ • 

aliud non cfle, quam truncos cylindrici exifluntis fu* 
per trilinco ADB, refeci plano diagonalicer tran* 
feunteper kO> & per pandum A. 

S'CjlO:tlVM II. 

\ 1777 Vr 

Patuit ex fuperioribus , propofit. 14. dedudam 
efle ex propofit, 1 v. & 1$. Nempe primam iplius 
partem ex 1 1. Secundam vero ex 1 $. Nunc e contra 
operabimur. Nam deducemus propofit. 1 ex fe- 
cunda parte propofit. 1 4. aliter oftenfe. 

.. . • A TT* *T!!r r TJV 1 Z 

;v aliter- . . 

Secunda pars propefitioh is antttcd. diter oftenja. ' 

t . » v « * . - " r i 

— Quoniam totum paralletepipedum -D Ei cft to r 
thiscylindrici AB.FEOC, vt re&an^ftiraf DF, 
ad fuperficicm A B Frnfmpc ex coroll. propofitao.* 


*• V 


r ‘< 



» ♦ * • / 

v t A F, ad femidiame trum . Ergo prifma dimid ium 
erit ad totum cylindricum fuper A B F, vt di- 
midia A.F, ad femidiametrum : nempe vttota AF, 
ad diametrum. Sed ex prima parte propofit. eft ad 
truncum finiftrum ABFO, vt A F, ad fui dimidium. 
Ergo erit ad reliquum truncumdexterum ■ OCEFA» 
vt A F, ad excelTum diametri fupra dimidiam AF. 
% his>& exdiftis-iti propofiwo, lib.2. poteft can- 

D clud i 
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** TriSatus Prifotts. 

cludipropofit.r ?. nimirum cylindrum <*x DF, circa 
D B, cflc ad folidum cx A B F, circa D B, vt AF, ad 

exceiFumdiapietriFupradimidttm AF. 



Si/uperficies vbgula rotetur prto circa axito , deinde circa 
latus reti anguli axi paralleluni Erit Jhltdum circa axim 
ad aliud . , vjt dimidium axis ‘j ad excejfiurh diametri fiupra 
ipJUm . St vero fit rltetur irtliiseumj \ exdefius reg-.nguli 
fiprafuperficiem y 'Erit folidum -arda axirk, ad aliud , vt 
dimidium axis y ad exixfidm ixteffus aiens quadrantis 
fitpra femidt\lje tr ttm,fkg>r\ excefium fiemtdiametrifiupra 
dimidium arti?*"** - .. ! 

• » j • ‘ . 

, 9 V * » . # 

S Vpcrficits vngula: DBC, roretur prps circa axim 
DB, dcmdecirca Fp. Dicoefl^ folidum ABC, 
ad folidum BDCHV] vt DS, ditaidia DB, a d 
D i, femidiametrum, vjiacum IS. Sigeio fic rote- 
tur BFC. Dicofolidum AEBFC, efle adfolidum 
B C H, vt D S, ad exceflum B f, ftipra I S. 

. iFtiimlhtprtibfW .IQjta.foJjdum AESG,s<?ft aif 
«jdiBdtai* Js G* vt -D S;* 'ad T>ft , et propdfit.7 
S&kyriindrus EQ fui B V, cftadfoiidu/h DBCHV, : 
Vc jPBj-ad D F,cum I S, ex propofic. 1 3. Ergo exi- 
<jHaliteri« Abc, ioliduov^ad folidum DBCHV , vc ; 
tWi mJ fi> ii cttmiS-ifj > ; r: . *'c n ’ u ‘ ■ : « 


.#Jfc) feratur; fecundurh. Quia foKdiiffi A £BfG ;; e fi 
c*;prd*pfrfit. ijuAdcyfifitcinim EC> vc D S, ad DB, 

~~ Sed 
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Sed e^coroll. propofit- ij.eft EC, feu B V, cylin- 
dru,s,adfalidum BCH,vt DB,adexceflum BI,fupra 

IS. Ergp .ex atquali, patet prppofitum. 



} 


. 


S C H O L I V M 



Notandum verb eft,eadem proportio, qus proba- 
turreperiri interfolida ABC, DBCHV, probari 
quoque polfe cadere inter truncos cylindriciexiften- 
tis fu per fuperficie vngula: A B F, in (themate propu 
antei ed. Et illa, quae repetitur interfolida AEBFC, 
& BCH, probabitur etiam adinueniri intcrttuncos 
cylindrici fuper A EB, trilincoex.ftcntis. ’ .. 


SCHOLIVM II. 

f ’ • Hi* t fc , . ** •* 

Sedium in progr^flTu propofjr.i?, iicuirit intu«d' 

f^df/pre^obagfijHdis ABC, 



fa« t • ' • »* ** i i »■* « 

1 ... 


D 


&duo- 


si . Traffktus PrimUi?' 

ifcfuobus DBCHV: patet folidum ABDVHG, efle 
aquale duobus folidis ABC, & vnico DBCHV. 
Erit ergo ABDVHG, folidum ad folidum DBCHV, 
vtaxis,feu arcus quadrantis, vna cum exccflu diame- 
tri fupradimidium axis, ad diftum exccifum . 

Pariter, fi Conciperemus D B C H V, duplicatam 
fuperficiem vngult rotari circq H V : eodem modo 
quo patuit in di&a propofit. is.- pateret folidum di- 
tfumefleatqualeduobusfolidis DBCHV, &duo- 
bus C H G . Et folidum ex D B C , circa H V, e(Te 
arquale duobus DBCHV, & vno CHG. Quarede- 
ducetur clle folidum ex D B C , circa H V , ad foli- 
dum CHG, vt duplus exccflus diametri fupradimi- 
dium arcus quadrantis, feu axis, vna cumdimidid 
axis, ( nempe, vt fefquialtcra diametri , vnacum ex- 
ceflu femidiametri fupra dimidium arcus quadrantis) 
ad dimidium arcus quadrantis. 


in 
•n- 
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PROPOSITIO XVI. 

& f»\xrficicsrvnguU intelligatur appen/a fecundum bafm . 

H<ec taliter fecabitur i centro aqtultbrjj iffius, njtptrs 
C v terminat* ad axim , Jit ad reliquam , *vt dimidium a xis , 
ad femidixm€truto , cum excejfuipfius fupra dimidium 
axis . 


S Vperficie* vngul* DBC, intelligatur appcnfa 
fecundum DC. Dico, centrum «quilibrij fu- 
perficieiiMfecsrc DG, vt pars terminatu ad r D;fit' 

-V. . ,4 - a(l • 


Digitized 


Ibi Sufirficie Vngul*. *$ 



. Praefens propofitio deducitur ex vniuerfaliffinKt 
propoiit.4.1ib.*. inquaoftenditur, fecari DC> I 
tali centro «quilibtij , fei a centro grauitatis dupli- 
cata figurat D B C, circa hafim D C, in ratione fo- . 
lidorum, ABC, DBCHV. Sed ex propofit. an- 
teced. folidum eftad folidum, vt DS, ad DI, cum 
I S. £rgo etiam in tali ratione fecabitur *DC, a tali 
centro aequilibri j* fca£ centro grauitatis duplicata; 
fupcrficiei DBC, adpartes DC. Quod&c. > 

• i 

0 • 

SCHOLIVM. 

’ • , ’ i. 

. ; Sedpraefens propofitio , quse probata fuic ex pro* 
pofit. antecedent. & ex alijsfupra potitis, potuiflet 
aliomodoftatimdeduciexpropofit.il. ■•••••• 


ALI- 
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Nam ex propofic^r .i^tylijidrus JE C , duplus eft 
folidi A B Cy Pdrrb expropofit. 3, vniuerfaliflima 
lib. 3. cylindrus ad foliduih habet rationem compofi- 
tam ex ratione refianguli DF, adfuperficiem DBC 
( nempe excordi. propofit. io. ex ratione B D , ad 
DI) & ex ratione dimidia? DC, ad interceptam in- 
ter D, ic centrum caquilibrij ipfiiis DBC. Ergora- 
tio cylindri ad folidum, nempe BD, ad DS, com- 
ponetur ex ijfdem rationibus. Sed pariter ratio BD, 
ad Pj ( deforis fumpta DI) componitur ex ratio- 
? P:» fd D I, & D I r adDs\ Ergo hae duas 
xauoflcs aquales prioribus. Communi ergo ablata 
ratlppp BD, ad DI$ rationes ID., ad DS, &dP 
midia» DC, ad interceptam inter D, & centrum 
arquilibnj fuperficiei erunt aequales. Etanreceden- 
tium dupla: erit ergo vt dupla IB, nempe diameter* 
ad Ds, fic CP> ad calem interceptam. Etdiui- 

dendo 4 8cconutrtendo..Erit.DS, ad I>1, cum IS, 

vc intercepta inter D, & centrum aequilibrij DBC, 
appenfx fecundum DC, ad reliquam ipfius DC, 
<3uod&c- . 

Ex centro autem aequilibri) adinuento poflent vi- 
ce vet fa deduci ca, ex quibusfupra deducum fuit ip- 
fumcentrunuz • ... 


1 




PRO- 
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PROPOSITIO XVII 






-Vtf#7to y ad 'dititiditofn axts fUperficiei , dd cxcejl 

- s^fetr* difiereti fac initY fimid t artiti axim Jupra chfi 

) "fererjtuon fcmidiatitetn^J dimidii axis . 

r ’ * 4 . * * t 1 , r» *l ■ V * r V *T t 

Ed trilineum bF C, intelligaturappenfum, fiu£ 

fecundum L>C , fecundum I> Fv v Dica 

p^rcemterminatamad b, elfeadreliqiiamyVt L>S* 
a*l;efcceISuHi Bi, fupra 1 $.^ Parec,quia!ftcali r r^tro-' 
fl?eftfolidum AE*BFC, adfolidum bCH. Qua- 
re e* dtat.propoftt/^ tibi $. concludetur propoli^ 

‘!V> x J : :i. -.i-.. 1’ . 5 

*\ vt . . [ li “ f ?.:*•.?! »h f .: -:v/> ! .**£ 

‘n S G' H OLIVM I- : 

- r- . • # 


(« 7 . ^ 

< V * • .. 


■k Sed centrum» arquilibrij trilinei poteft reperiri 7 
quia in B F^bttbehiuSmecfium pundlll^n i|pfius,quod 
eft centrum. arqnilibfij parallelogrartHhi-i & Centrum 
sequilibrijfijpcificiei DBC, cx propofit.anteced. & 
ratio fuperficiei ad trilineum . Vndcex dodtrinis Ar- 
chimedis in a-queponderantibus , non latebit cen- 
trum^q trilibri j tnlmci ; Sed hoc ccntrlinl *quod re* 
pemun eft in hac propofit. ex proportione folidonlm* 
ex crilineo circa FC, reuoluto 5 poteft etiaffi ali- 
ter reperiri ex propofit.i 1* • - * i 

ALI- 


<r 
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ALIT E R* 


Cum etiam ex difta propofir. (it cylindris E C, 
duplus folidi AEBFC, nempe vt BD, ad B$ • gj 
ratio cylindri adfolidum componatur ex ratione re- 
tfanguli DF, ad trilineum * F C , ( nempe ex ra- 
tione DB,ad BI,) &ex ratione dimidiae FB, ad 
interceptam inter B, & centrum squilibrlj trilinei : 
&cum etiam ratio DB, ad B [S (de foris fumpta BJJ 
componatur ex ratione DB, ad BI, &BI, a d BS., 
Rationes DB, ad BI, & hniusad BS, erunt aequa- 
les rationibus DB, ad BI, & dimidix FB, ad in- 
terceptam inter B , & centrum sequilibrij trilinei 
Quare etiam rationes BI, ad BS, & dimidix FB, 
ad illam interceptam erunt xquales. Quare & vt an- 1 
tecedentium dupla.- nempe erit vt dupla Bi, adBS, 
fic F B, ad illam inrcrceptam . Etdiuidendo, erit 
vtexceflusduplx bI, fupra B S, nempe excdTus Bi, 
fupra IS, ad BS, ficintercepta inter F,&ccntrum 
xquilibrij ad interceptam inter centrum xquilibriiy 
& b. Qiaareconuertendo patebit propofitum. , 


SCHOLIV M It 



Ex centris xquilibrij repertis in duabus antece- 
dentibus propoli tionibus , facile eritreperirecentra 
grauitatis quorundam folidorum rotundorum » qux 
in fequenti propofit. explicabimus . 

PRO- 
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Quorundtm foltderwgkmtornnex f»}trfieit<vr>£Hk'v& 

V « r. t , VI 
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ritreu»luta,ctmrm»grAHHMis*ffigt*rt. . ■; 

• . #v fk' «j. ‘' f » . % 

> **■*' ! 1 ■* ■ 'r' j * i T "i ■ ■ . , *i *y 

Sto fu perficies vngulx t> B A , qux irnclli» 
gatur duplicata circa bafim AD, & intelli- 
gamus ipfam N A B, rotari vel circa O N > vel cir- 
ca aliam ab ON, diftantem fecundum quancumquc 
dillantiam, ( qaod intelligemus etiam in fequenci- 
bus ) ita vt generentur anguli vel ftricti, vel lati . D y i- 
co centra grauitatis horum annulorum vel fecare 
ON ( fi annulus fit ftriiftus) vel aliam ipfi iqualecp 
circa quam fitreuolutio (fi annulus fitlatus) vtpars 
terfninataad O, fit ad reliquam, vtexceflus diame- 
tri fupra dimidiam B D , ad dimidiam BD. Nam 
ex fehol.propcfic. 1 2. fuperficies N A B» eft propor- 
tionaliter analoga cum illis annulis . Ergo ex propo- 
fit.j j. vniuerfaliffirna lib. 4 <itafecabitur ( A D, apen- 
tro grauitatis figuras NA B, acfecatur ON,acen. 
tro grauitatis annuli ftri&ijvel alius axjs a centro gr^» 
uitatis annuli lati . Sed ex propofit.-! 6. A D, fiefe- 
catura centro grauitatis figur» N AB,, vt pars ter- 
minata ad A , fit ad reliquam , vt excelfus diametri 
fupra dimidiam DB, ad dimidiam DB, Qii a " 

re &c. , , f ; \ . 

x SuperficiesVngulaE fit duplicata irt CDBPQ» 

«exotatio fiat circa O C, vtfiataiwuluxftrifius, vel 

A.-» — * T-~" ' K ' ClfCft 


14 Tr affatus Primus. 

tircaaUam, vt fiat annulus latus, In fupra di&a ra- 
tione fecabitur DC, vd alias axis, slcemrograuira- 
tisannulorum. Qma hi, exfchol.propofit. 12* citi 
fent^roportionaliter analogi cuin figura CD.BPQ* 
Centrum vet 6 grauitatis fignra: CDBPQ, fccar* 
BF, vt pars terminata ad B, fit ad reliquam , vc 
B D i dffftfidit, ad exceflum diametri fupra dimidiam 
B D V efl manifeftifiimum expropofit. 16. vc confio 
■dd-Antipatet. 

* Trilincum OBF, inrelligntur duplicatum in 
CBQ; & intelliganausipfum rotari vel circa DC>- 
vel Cjrta aliam illi parallelam , vt generenrurannulx 
ftri&i, & lati. Cumhi fintproporcionaliterannlcgi 
cum trilinco CBQ, ex fchol. propnfir. 1 z; fiicde 
patebit expropofit. anteced. centrum grauitans an-* 
nulorumfecare vel DC, velaliam, vtparste>nrna- 
taad D, fit ad reliquam, vt dimidia DB, adexcefi. 
■ftirtti' differentiae inter D B, &femidiamet um, fupra 
differentiam femidiametri, $c dimidia: D B. 

' l 4 Facile ex didis agnolcetur , fic etiam fecari 
ON, v, g $ centro gravitatis folidi geniti cx reuo- 
lutione B£aON, circa O N : nc eodem modo 
fecari aliam extra O N, fi trilmea circa ipfamvol- 
ticrentUr. Ndmpelic, vtn.os terminata ad O, ficad 

reliquam , vt didus exceffiis ad dimidiam D B, 

1 
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In Sequenti propofitione adducemus fei£ eandem, 
dcmonftracionera, quam acu £ excogitauit Parbigs 
in propof. Attamen aliqualiter ipfam variabimus: 
quia ipfc difcurm in figura finuurt , quas eft bafis de- 
terminat x , nempe femidiametri circuli : at nos lo« 
quemur vniueiUhtev m qualibet vn gulae fupecficie 


$6 ' 1 TrMdttrf Primifl 

& vtcmurtfylindricocuiufciinquc altitudinis, nona:- 

qualis axi fuperfkiei, vt ipfe facit.. Efto ergo. 

PROPQSITIO XIX- 

\ [ 

• Cylindricus redas exiflens fhper fuperfiae 'vtiguU , feSlut- ’ 
plano diagonahter tranfeunte perkafim, pundumt* 
Utere, efl adfuum truncum Jimftrum > 'vt para/le/ogram. 
mum ctrcumfcriptumtpjifuperficiei^ad tnlmeum,modtfi 

txcejfus pardlelogrammt fupra [aper fi cum. 

’ •' ] j : 

S Vper qualibet fuperfide vngul* ABC, fircylin- 

dricus re&us, quicunque c.uiu* altitudo DB.qui 

iit fetfusdiagonaliter plano ADC: fitetiam paraU 

lelogrammum F B , cum fuperfide vngula; F fi O . 

Dico totum cylindricum elfe ad truncum finiftrum 

A B C D, vt parailelogrammum FB, adtrilincum 
xD B. 

Cylindricus fecetur vbilibet plano KIH, plano 
B A C, parallelo, & faciente in trunco finiftrofe&io- 
nem LIOj & HI, producatur vfque ad P, Q: & 

vadPiIi- ? ^ Ualls & or ^i»aeim .applicetur 
TM. quoniam DB. eft ad DI, vt BC, feu HT, 

rjJy» P ro P ter » mi| itudinem triangulorum D B C, 

ET. .firgo vt HI, ad I O, fi c FE, ad E T. Qua- 
j e T a cw PerfiC i ,? * H ‘ K ’ eritad 'OH,vt FED, 

ad J EM. Sed excordi, r.propofit.^.cft FED, 

ad T EM, vc E 8, ku-ql, adlP. Ergo & vt 

.01» 
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QLadIP, fic HIK>ad LIO. Ec hoc eric vbi- 
cunque traiciatur planum . Ergo facile conclude* 
tur^cflc totum cylindricum ad fuum truncum fini* 
Ai ura, vt parallelograomuun FB, ad trilineum £DB* 
Qjjpd&c* . ‘ ^ /“ • - * 

V*.* * ..7 J ; . * • * . » 
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COROLLARIVM- 


> « 


* *f * 

Ergo per conuerfionem rationfs , erit cylindricus 
ad truncum dexterum , vt pacallelogrammum ad fu- 
perficiem- Et diuidendo , erit truncus dexter ad 
truncum fmiftrum, vt fuperficies ad trilineum. Cum* 
queeycproli, propofit. 10. fitparallelogrammum ad 
fuperfidcm, vt arcus quadranti*circuli, adfeipidia- 
metrum. Erit etiam cylindricus ad truncum dexce- 
rum in eadem ratione. Et ad truncunvfiniftrum, vt 
arcus quadrantis , ad differentiam inter ipfutn , & fc- 
midiametrum. Et truncus dexter ad truncum fini- 
ftrum > vt femidiameter ad diflam differentiam . 

ISCHOLIV M. 


Porro Icdorpenfitans modum , quooftendimus 
fupra , efle re&angulum ad trilineum , vt cylindricus 
ad truncum finiitrum ,* & recogitans a nobis explica- 
ta in Iib 4. facile ingenio affequetur, trilineum prae- 
dirum, &di&um truncum fmiftrum, effe magnitu- 
dines proportionali ter analogas , tam in quantitate, 
quam iugrauitate: tam fecundum cotum quam fe- 
cundum partes proportionales , Quare (i aliquando 
habebitur, in quopun&ofccecur O B, accntro$qui- 
l.brij crilinei £ D B, appenfi fecundum iiB; nec 
etiam ignorabitur in quo pundl; fececur altitudo 
trunci dicti finiftri ab eius centro grauitatis. licet 

e* 



'pi^Su^rficie fagui*. 
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ex hoc haud fciatur a quo pun&o fuperficici ABC, 
crrgcnda fit di&a altitudo. ‘ r ’ 

♦ n itnmo reflectendo fupra modum , quo oftcnfiim 
fuit, parallclogrammum efll*ad trilimum , vtcylin- 
«incus ad truncum fin i ftmin i fici le x fcf* r*p£ fcipret, 


$er aaalogaQKum trunco dextcio. &titini^a<nlTr> 
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vt qIj ad TP, fic pl anum tflH, ad planum LICfc 
cric etiam per conuerfionem rationis, QI, ad QP, 
vt fuperfieie* kIH,ad LOHk. Et hoc ^icun- 
que. Ergo etiam nunc concludemus, quod fi dabi- 
tur ia quo pnnfto feeetur F E , a centro «quilibrii 
fuperficiei EFD.* non Ignorabitur pundum , in 
quo feeetur altitudo trunci dexteri , ab einsccntro 
grau itatis 5 a quocunquepun&o fuperficiei, qoae^ft 
bafis trunchfit erigenda dida altitudo. 


ace 

4 


PROPOSITIO XX- ■ 

0 i > '* - '.i 

(jntrum .aqnddrij ^ fiperfiem +vngnl& appenfe fecundum 
dxtw, ita dimdtt axim, *vt pars terminata ad njcrticem , 
fit aqualis femiitametr a. •* * 

\ / J 

I tf /f. - ^ , 

i • 

I N fchen». propofit.anteced. exaxi BC, fuperfi- 
ciei vagi)!* A.BC, auferatur BN, femidiame- 
tcr. Dico' N, e fle centrum arquilibrij fuperficiei 
appenfx fecundum BC, feu grauitatis duplicat* 
fuperficiei ad partes BC. Super fu perfide intelli- 
gatur cylindricus redus quilibet, fedus plano A DC, 
vt in propofit. anteced. Ergo ex propofit. vniuerfal- 
JifHma TorricclIij,quam adduximus in pri. propofit» 
Jib. 3 . truncus dexter eft ad truncum finiflrum in ra- 
.tione reciproca partium BC, refcdx a centro aequi- 
libri; fuperficiei . Sedexcoroll. propofit. anteced. 
aruncus dexter, cft ad truncum finiflrum, vt icmidia- 
meter , ad^xceffum arcus quadrantis fupra ipfam j 

nem- 


% 


2 )a Superficie V figuli; . *t s 

%»*. '- V ‘ 7 *P r»r 1 ; : jj >;. : J;./J :' »! j* ‘J < :t - 

wjnLgnj-»:..! i* : : iu & .^54 Jmoiin**';!.'? 

t.: jr.\. :• : - yjy <;fl •. imcn • , $ Ci‘- J 

Illi » II 

hi3 cU/ ;: ^ho !;».•; , 

iK:d:.Vi*i .\u 
Upii? , ' .s* 

juihhfcr' 



•.vs&.si-r- . u\Vi 
«^WarA ^ •*. 

V * 

tu, m. v/v <; ■ r - Vv. 


^v»; v. 


>v<w$ \ XV* 


i » «*.«« - j 


* ' • , » , 4 * * » ■ . i 

nempe exconftru Alone,vt B N, ad NC, Ergo Nj 
erit centrum quzluum*; ; . f . j > r ■ . ' ,.,, . ; 

n*: l • • i»;,- .v'.si *i v V s." j; * /. 'j vi 

SCHOLI VM- 


Cum ergo ex prefenti propofir. habeamus ceti* 

trum aequilibri) figurae FED, appenfae fecundum 

E FEj 
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4 *^ Tutfxtus Primus l . 

FEj & pariter habeamus centrum aequilibri/ parat- 
lelogrammi FB$ & ratio fupcrficiei ad trilincum— 
EDB, nonignoretur: facile eriraflfignarecentruw 
sequilibrij ipfius trilineiappenfi vel fecundum (FE, 
vel fecundum D B. Sed hpc inferius etiam aliter 
affignabitut . \ 

Item ex difiis in fcholiopropofit.-antccedpape- 
bit , in qua ratione fucetur altitudo trunci dexteri cy- 
lindrici fuper A B C r exiftentis a luo cerurograuita- 
tis. Pars enim ad bafimpon terminans > erit ad par- 
tem ad bafim terminatam, vt femidiamecer ad e*cef- 

_ r ^ 

fum arcus quadrantiscirculifiipra ipfam. 




PROPOSITIO XXI- i 

mia 

«4 f 

Si fuperficiestvnguU rotetur prius circo, bafm , deinde circx 
bo.fi parallelam duClam per njerticcm . Erit fecundum 
f olidum ai primum , <-vt femidiameter ad excejfum arcus 
quadr antis j&pr a ipfam . 

A c 

S V perficies vngulat ABC, cuius axis AB, ba- 
(is AC, rotetur circa A. C, deinde circa BM, 
paraM&lam AC, & fit 1 B D, arqualisfemidiaroetrOr 
Dicofolidumex ABC, circa *BM, cjjTead folidw» 
circa AC, vt BD, ad DA. R atio petatur expro- 
pofit^.vmuerfalijdima e&propofit* ante- 

ce d. D, eft centrum rquilibrij ABC* 
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A Xis BA, fupcrficiei ABC, fecetur,vt B D, 
aequetur femidiametro, vt D, fit centrum 
aequilibri j iuperficiei appcnfe fecundum axim , ex 
propofit. 20. Si ergo ducatur D F , horizonti nor- 
malis: in ipfaerit centrum grauitatis fuperficici . Pa- 
riter fic fecctur bafis A C, in B, vc A E, fit ad EC, 
vt dimidium axis B A, ad exceffum diametri fupra 
ipfum dimidium, vt ex propofit. i<S. E, fit centrum 
arquilibr j fuperficiei appenfae fecundum AC. Si 
<ergo per E, ducatur EG, horizonti normalis, in 

5 F 2 



44 Trdttutus Primus. 

ipfa erit centrum grauitatis ; Si in pando H s in quo 
fecat D F . Repertum eft crgo,&c. Quod Scc. 


• t 


* u» > ij t *. r *• •• - • 
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/ 

Si ergo fuper fuperficie ABC, concipiatur cy- 
lindricus redus , & fetetur bifariam linea ere&a i 


pundo H i fuperficiei perpendicularis : puudum 
bifledionis erit centrum grauitatis cylindrici; 


PROPOSITIO XXIII 

f*» • 


^ . * 1 . . \ 

Si fuperficie s rvnguhc cum r e d angulo fibi circum feripto rote- 
tur circa bafim . Erit cylindrus ex re 61 angulo ad folidum 
ex fuper ficte , <~ut dimidium quadrati axis fuperficiei , ad 
y c cl angulum fub femtdiametio , c > fiib excejfu axis fiipra 


ipfiim . 5V *ver o rot etur circa latus bafi parallelum . Erit 
cylindrus ad folidum^ nj t diblum dimidium quadrati) ad 

't Y /tf liyyi t-trtt .J i 


quadratum femidiametri. 




JY/U1 


S Vperficies VBgulas ABF, cuius axis BF, re- 
aangulum ciircumfcriptum D F , rotetur cum 
ipfp circa b^ra A F. Dico primo, cylindrum ex 
.1)F, cfle ad folidum ex ABF, circa AP, vt 
dimid.iuta quadrati BF, ad .redangulum fub fe- 
midiametro , & fub excc/Tu BF, fupra ipfam_,. 
(^oncipiator .cylindricus redus DE, fedus nll- 
;no AKOF . Ipfe fedus erit in duo prifmata^- 
qualia ; & cylindricus fuper ABF, fedus erit 
%) s I 
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in duos tragcos . Et e* propoGt. iq* 1&* 2 * * €* ^ U1S 
fcholijs,cricprifma DFOk, ad truncum finiftmm 
A BF 0> vt cylindrus ex DF, circa FA,ad ioIi- 
dumex -ABFj circa F A. Sed ratio prifmatis ad 

truncum ABFO, componitur ex rationeipuus ad 

totum cylindricum fuper A BF, Sc ex ratione huius 
ad truncum finjftruifn A*B F O • Prifmaadcyliudri- 
cucn fuper A B F, eft vt d^nidiwmre^angulLP F» 

' «o i • a 


ad ipfam A B F : nempe ex coroll. propofit. io. vt 
dimidia BF, adfcmidiametrum.Cylindricusfuper 
A B F, eft ad truncum faiiftmrtf A B FO, ex propo- 
fit* 19. vt Dlf, ad trilineum 1 >BA: nempe vc BF, 
ad exceflTutn ipfius fbpra fcmidiametrun». Ergo edam 
ratio cylindri ex DF, atf folidum e* A£F, circa 
A F, comportetur ex ij&emr&ionibtf#. Sed cx illis 
componitur riatio re&angul j fub B F, k dimidia B F, 

( nempe dimidij quadrati B F , ) ad re&anguluin fub 
femidiamctrb, & fub ex ce (Tu B p, fupra ipfam . Er* 
go patet priirium • ] ’ / } 

Dico fec* <$uod fi rotetib fiio circa DB. Ericcy- 
lindrusex DF, ad fol id ume# A & F* vc dimidium 
quadrati BF,' ad quadratutt femidiimetri . Ex ci- 
tat, etenim propofic.ic^.fib. 2. p^tet, prifnu OCAF, 
elfead truncum dexterum O CEF A, vc cylindrus • 
ex D F, circa D B, ad foJidum ex ABF ? circa DB. 
Sed ratio pnfmatis ad truncum componitur ex ratio- 
ne ipilus ad cylindricum , vt prius 5 nempe ex ratione 
dimidix BF, ad femidiamecrum : &c ex ratione cy- 
lindrici ad truncum dexterum : nempe ex ratione 
BF, id femidiamecrum i Quare facile concludetor 
propdfitbmP^thj r*& T :4 < ) k! 

»• f ! • ' i ^ rf V i A ' • * ' I ‘ * 0 . .CS, . y / 

1 I ( * 4 Tv 4 

scholivm 1 . 

EitpfogtfeflU autem demoftftrationis, incidenter 
hianifeftat^ f ieri nt cubat iones truncorum cylindri- 
ci fujier .ABFj elifteftt», refetfi plano diagonali 

AFO, 


« 



■vt mv; 

AFO. Ex quibus habebimus ^faciliter cuba- 

tiones truncorum cylindrici fuper trilineo DBA, 
cxiftentis,re&ai plano diagonali kOA. 

b£ *£ .uiv” s } i. - '• *. • . • ti I '? < : . • - 

COROLLARIVM I- 

Vrgo primo perconuerfionem rationis , erit cy- 
lindrus ex DF, circa AF, adexceffum ipfiusfupra 

foli- 
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folidum ex AB F> circa AF 5 nempe ad folidum ex 
trilineo ADB, circa A F, vt dimidium quadrati 
BF, ad exceflum ipfius fupra re&angulum cxfemi- 
diametro in exceflum BF, fupra ijpfam. 

COROLLARIVli II. 

I J J i M 

Ergo fecundo > erit cylindrus cx DF, circa DB, 
ad exceflum fupra folidum ex ABF, circa 
nempe ad folidum ex A DB, circa DB, vt dimi- 
dium quadrati BF, ad exceflum ipfius fupra quadra^ 
tum femidiametri • i j / 

1 1 . j , * 

COROLLARIVM III- 

*' 1 v** • A,*. 

Vk \. f V V W, ■ -r f ‘ ( jaVtfW 

> * t ' »1 fi ^ 

Ergo tertio folidum ex DBA, circa AF,adfo* 
lidumex DBA, c irca D B, concludetur ex aequali* 
effe vt exceflus primus, ad exceflum fecundum* 


t* 


COROLLARIVM IV 

Cumque D A , fccetur a centro «quilibrij trilinei 
DBA, appen(i fecundum D A, expropoflt, 4 . 1 ib.$* 
in ratione dirorum folidomm* fiefccabituff A ^4 

pra?di&o centro jequilibrij , vt pars terminata ad A f 
fit ad reliquam , vt primus exceflus, ad (e$undum ex- 
ceflum. 


r 


* r 
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Curti ver i> ex fchol. propofit. ip. it^ fecetur D 
h centro xquilibrijjficuti fecatur altitudo trunci fini- 
ftri cylindrici exiftentis fuper fuperficie vngul je : pa- 
tebit talem altitudinem fecari in ratione praedida . 

. • - •• ■..•• • - - . . •• 

r • . » * * - • \ • • 
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PROPOSITIO XXIV. 


1 


Trilinei , excejfus Ycftiujguh fufrafuferfiutm ynguU , an- 
trum gramtatis afi ignare. j,* 

♦ * + "" r * 1 $ 

* * » 

E Sco C B M,trilincum,excdlus reftanguli AM, 
fupra fuperficiem vngufic A BCj, cuius axis 
BA. Huiusttilineioportet centrum gtauitatisafli- 
gnare. DiuidiaturBM, inlNj vt BN, fit ad NM, 
vtdimidia B A, quatfit AQ> jad exceflnm BR>Tu- 
pra R Q ( fupponendo i AR , tequalem' femidiame- 
tro.) Ergo ex raepefit-.-t 7. piv&ti tcen mjm aquilibrij 
trilinei BMCJ, qppenlijfilcupduiji B Vf- Siergodu- 
catur N P, norroafis horizonti , in ipfafcrit centrum 
grauitatis trilinei. P^ritfr .CM, ficfeceturin T. 
ve CT, fitad TM, vi^celfusre&aqguli BAQ 
fupra retfangulum B loA, adexcetTu» eiufdcm re 
«Stenguli BAQ, fuprtTquadratum RA. Ergo ex 
coroll.4. propofit. antcced. erit T, centrum atqui- 
librij eiufdem trilinei appenfi fecundum M C- Ergo 
fi ducarpt T ^parallela BMj occurrens N P, in 
G, repertum erit G, centrum grauitatis trilinei . 
vQuodi&c. i/ i ••.>■! ,.j ; 

s C H '0 $*¥ M 5 i - • ' 
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Etiam ergo nunc, fi fupertrilinco concipiamus cy- 

lia- 
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‘• Centrum vero grauitatis trilinei poflbmus etiam 
aliter reperire cx centro grauitatis re&anguli A MV , 
centro grauitatis fuperficiei ABC, fupra repertpj 
& ex ratione fu per ficiei ad etilineum iam tota. 

* Sed ex cenetis aecjuilibrij fu petfid ei vngtriar ABC, 
appotife facundum BA, & trilinei BMC, appen- 
fi fecundum MC, facile erit reperire centra graui- 
tatis quorundamfolidorum, quxfequentipropofic. 

explicabimur. -• • ' ; 

.';?**.* * * * ’ • .«••• 
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PROPOSITIO XXV- 

Qitorundam /olidorum genitorum ex fuperficie ^vngtsU r&a- 
riereuolutd)CeijtrAgrAuitaUs4f]ignare . 


w i 


i T^Sto fiiperficies vngul* ABD, qu*intelli- 
r. gatur duplicata circa axirn BD, &lntelli- 
gamus ipfam A B Q rorari vel circa F C , vel circa 
aliam R G, eitra figuram politam fecundum quam- 
eunque diftantiam (quod intelligemus etiam infe- 
qucntibus ) vtgeaerenturannuli vel ftri&i, vel lati . 
Dico centrum grauitftis horum annulorum fecare 
FC, vel RG, vt pars terminata ad F, vel R, fit ad 
jeliquam,-vt fetnidiameter, ad exccffum B D, filprl 
ipfam*. Etenim sx fchol. propodc. 12 . fuperfides 
ABC, eft proportionaliter analoga cum illis anna- 
lis. Ergoexpiiopofii. i ( j.hb.4.fecabitur FC, vel 
RG, a ceittro^grauitatft annulorum, Vtfecatur BD 
kfrCntto grauitatis fuper ficici ABC. Nempein:pra:- 
^aratione^xprp^^9 f , I ' " • r Z->nh 

,a Superficies .vagula; i DB.C., fc duplica*? .;*^ 

velfirca, R Q, vel ftrffi 

,?**$ •% R G,jv4 aldmfic fe- 

_<art a centro gfafutad^annulprtim^ vt pars t?r»in%- 
t^ad R? fuadr$fiqpam,in rafionefupracxplicat*. 

■ 'i‘g ■'*-TW eu W ; ? Q^intelligatur duplicatum in 
BCR^ 8i pariter ifttelligatur rotari vel circa B Q, 
vel circa aliam vtcunque diftantcra, puta E A . An- 
-Ofll r .’> utili 
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nuli erunt proportionaliter analogi ctim B C R . Er- 
go ex coroll.4. propofic. 1 3 . B D, v. g. taliter fecabi- 
turacentrograuitatisannuli, vt pars terminata ad 
D, fitad reliquam, vtexceffusdimidij quadrati BD, 
fapra re&angulum fub femidiametro,& exceitu BO> 
. CI fupri 


. f . trt&at** Pmm 

fupraipfam, ad cxceffnm eiufdem dimidij quadrati 
B D, fu pra quadratum femidiametri . 

4 Etiam nunc facile ex di&ij agnofcetur > fic 
etiam fecari FC,wl RG r i centris grauitatis an- 
nulorum genitorum ex reuolutione A E B r C , vel 
circa FC> velcirfa RG. • 

• * i 
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Gimus htrctifque deipfa fupefficie vn- # 
l*A gulas folitarie fumpca , & de folidis 
quibufdam ex ipfa genitis ; in pofte- 
PXj rum cft de ipfemet com^nata tra£an- 
; dum ; Quod vt aflequatptrr* debemu$ ^ 

deinceps confiderare duplicatam fup^rficiem circ* 
axim, cum duplicato trilineofic. Sit BAC, fupet- 
fides vngulae, cuius axis A£» & duplicata in 

B A D, & pariter trilincum A E D, exceffus refla n- 
guji CE, fupra fuperficiem, fitduplkattHnin FaD. 
Figura F A B D, erit illa» quam .deinceps confidera- 
bimus,t radentes menfuram, & centi^grauitam va- 
riorum iblidorum,exipfag$nitorurn$ quam etiam - 
facilitatisgratia, appellabimus Priuiam Quartam Li- 
bj-Vngularis. - * 

jjR^etautem in primis, quod fiipfi fit circumfcri 

ptum 
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ptum te&angulum M D, hoc erit duplum figur^ 
FABD, Trilineum enim F A E» eft aequale trili- 


neo BN A . 

• Infuper patet , flexuofam lineam F A B 3 efle di- 
metientem redanguli MD: & figuram BA.FM, 
cffea?qualem,&fimilemipfi baFD. 

Sed vitra hoc, ex diftis fupra,patet,figura: FABD, 
tam appenfx fecundum F D ( quam axim appdlab^ 
mus \) quam fecundum B D, ( pariter bafim voca- 
tam) haberi centra xquilibrij ♦ Ipfius quidem ap- 
penfx fecundum FD, quia habetur pun&um E, 
centrum xquilibrijtrilinei FAD. Sed etiam habe- 
tur ipfius B AD, centrum xquilibrijj quia hoc ex 
propofic.20. taliter fecabit ED, v»g.in P, vc. EP>* 


* 

i 


; 


i ’■ 
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sequetur femidiamptro. Si ergo EP,.fic fccctur [ii. 
Q, vt E fit ad QP,’vt BAD, ad V AD I 
nempe, vt EP, ad PD. Pun3um Q^eritcen*- 
trum quaefitura . * * ‘ ' 

Ipfius autem appenfas fecundum B D, itidem ha- 
bebitur centrum asquilibrij. Quia habetur C, cen- 
tram asquilibrij figura? BAD. Item fi CD,ficfe- 
ceturin R,vtfit Cft,ad R D>vc dimidia C A, 
ad exceflfum differentia inter femidiametrum , & 
AC» fupra differentiam femidiametri , & dimidias 
C A. Eritexpropofit.17. R, centrum aquilibrijtri- 
linei DAF, appenfi fecundum BD. Si ergo CR, 
fic diuidaturin K» vtfit R K, ad kC, reciprocet 
vt BaD, ad F A Dj nempe iterum, vtfemidiame^ 
ter EP>ad PD. Ericpun&ura K, centrum quas- 
fitum-». * ’* • J 

Huius ergo figuras vtroque modoappenfae , habe- 
mus centra asquilibrij . Porro hasc alijs modis funt 
deinceps indaganda, vt aptius nobis inferuiant. 

* . * . 1 * • . . 



PROPOSITIO XXVI- 


Si prima quarta Lilij angularis rotetur ciraibafim , cum re- 
d angulo fibi circumfcripto . Erit cylindrus ai folidum 3 
njt dimidium quadrati axis figura , ad duplum reSl angu- 
lum fiub fiemdiametro 3 fub excejfu arcus quadratis fu - 

pra ipfam , runa cum diftt e xc e fius quadrato , Nempe ad 
exceffum quarta partis quadrati axis , fupra quadratum 
femidiametri. 


's 


H Figu- 


5* 


Tt affatus Primus . 


• , > • • * • 

F igura B AFD, cum reflangulo MD, rotetur . 

circa BD:&fic E P, aqualis femidiauiecro*„. 
Dico cylindrum ex M D, elfe ad folidum ex B A FDi. ^ 
vtredangulum FDE (quod eft dimidiumquadrati ' 
F D ) ad duo retfangula E P D, cum quadrato P D: 
nempe ad exceffura quadrati D E , quod eft quarta ’ 
pars quadrati DF, fupra quadratum femidiametri 
EP 

Quoniam enim ex propofic. 2$. eft cylindrus 
NX, ad folidum BA DS> vt dimidium quadrati 
E D, adre<Sangu!ura EPD: Ergocylindrus MT, : 
qui eft huius quadruplus, erit ad idem folidum , vc 
duplum quadratum E D» nempe vt retfangulunu* 
FDE, ad idem redangulum EPD. Pariter quo- 
niam ex fchol. propofit. i2. eft cylindrus OT, ad fo- 
lidum FADsTj vt ED, ad DP, Ergocylin- 
drus MT, dupluscylindri OT, eritaddidum fo- 
lidum, vt FD, dupla DE, ad eandem DP> nem- 
pe vtre&angulum FD E, ad redangulutn EDP: 
nempe ad redangukim EPD, cum quadrato PD. 
Ergo colligendo omnia confequentta , erit cylin- 
drus M T> ad ambo folida , nempe ad folidum-. 
F A B S T y vt re&angulu m FDE, ad duplum re- 
tfangulum EPD, cum quadrato P D : nempe ad 
exceffum quadrati D E,arcusquadianris,fupraqua- 
dratum E P, femidiametri» Quod&c. 


co- 
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CORQI^LARIVM- 


Ergo per conuerfionetn rationis, , erit didhis cyii n- 
drus ad excclfiim Hfpra illud fotidum , nempe ad ii'-» 
lud, quod generature* reuolutione MFAp, c#ea 
B D, vt idem re&anguliim F D E, adexceflum fui fn- 

H a pra 


$o , 'ttd&Atks Primusix 

pra duo re&angula EPD, cum quadrata PD.^ 
nempe ad duo quadrata DE, EP. 

; pr~ : ^ , JJ 

SCHOLIVM I. 

:|V T I 

PotroVquorifarndu^efi^urx BAFM, FABD, 
funt omniquaque fcquales $ vnde excefliis cylindri 
ex MD£ fupra folidum ex FABD, circa BD, 
nempe fplidum ex MFAB, ckca BD, eftatquale 
folidocx FAB D, circa M F: ergo cylindrus idem 

ex MDyyel circa BD, vel circa MF, critadfoli- 

» • 

dum ex F.ABD,;C.irca M F, vcxeftangujum FDE, 
ad duo quadrata DE, EP. Quare. facile poteri- 
mus concludere, folidum ;cx FABD,j : circa MF, 
efle ad folidum ex*. FABD, circa B vt duo qua- 
drata D E, E P, ad duore&angfila E PD, cum qua- 
drato P£>; ' ~~~~ - j 

Ex quibfus , & ex propofit.4. lib. 3 . poterimus con- 
cludere, Q, centrum arquilibrij figurie FABD, 
appen Ce fecundum FD,Micfecare FD^ vt FQ>/it 
ad QD, vtdtio quadrata D <kjorc&an- 

gula EPD, cum quadrato PD* nempe ad quadra- 
tum D E, minus quadrato £ P. 


t * 


sm&vfv mt 

‘ fccdu&um eft ergo in fchol. antec. folidum ex 
F A*? ^ circa M F*efTc ad folidum ex FABD, cif- 
ca *D, vc duo quadrata D E, E P, ad duo reftangu- 

n\. 1 » ■ • * * r -* „ ♦ ‘ ' '**' • ' la *■ 

4 D 


] ; 
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la EPD > cum quadrato PD. Cum vero intellefla 
figura F AB D, duplicata in FABS r, & rotata cir- 
ca V t; e* propofit. 3 o. mjfcel!, hyperb. fit annulus 
, genitus aequalis quatuor % fo!idis > quorum duo orian* 
jurexreuolutione F.ABD, circa MF» & duocirca 
BD; vndeconfequenter annulus latus ex reuolutionc 
circa V 1% fit aequalis duobus ex pABD.* 
* circa 

■i . • 
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* Tta&dtus Ppirtus, 

circa BD, & yno circa MF. Eritannult|$ dictusor- 
tus cx reuolutione F ABD^lcirc* YIY.adortumvcl 
ex BAFD, cir^i^lF, vel e? B S TP> circa VT, vc 
quadrata DE, BP, cum quadruplo rectangulo EPD, 
& cu m dupfo-quadrato DP;, ad quadrata DE, EP. 
Cumq "e quadrata E P, P D, cum duplo rcctangulo 
EPD, fuiHtqualia quadrato ED. Erit itle annulus 
ad illud ToHi|um,vt dapium quadratum D E ( nem pe 
dimidium qaadjati axis FD) vna cum duplo rectan- 
guli E P£>, cum quadrato,!* D (nempe cum differen- 
tia inter qiijdrata $ Emarcus quadrantis^ EP, fc- 
midiamerri ) ad quadrata 0 E, arcus quadrantis, 8 c 
EP, femidiamet-ri . i ■> 

T f » i 

SCH OLI VM ili. 

w r . 

d > 

'i 

'"Sedes Q, cen>ro^c]uiIibnjpr*dii 3 oJicebitc 6 r- 
ligere eflbcp centra grauitatis duorum folidorum* 
qu* nunc explicabuntur . Ifi primis, cogitemus figu- 
ram B A F p, cum rcSang jIo M D, duplicati ad par- 
tes FE>,vtfiat BaFST; & mente incelligamas 
hanc duplicatam figuram cum duplicato re&angulQ' 
M f, rotali vekirca M B, vel circa aliam extra MB, 
vteunque pofitam, ipfi parallelam, quas annutorum 
gcnicoruni cxduplicara figura fint axes, vtfarpeex* 
plicatum fuit. Cylindrum genitum eflc duplum foli- 
di geniti, confiat ex propofic. t i.lib.i, quiaeftad 
ipfum , vt rc&angulum ad figuram ; nempe in ratio- 
ne dupla * Sed cum duplicata figura fit proportiona- 



De Stperjicie VvgiU. 


liter analoga cum didis annulis exipft genitis, vt 
colligitur expropofit. i p. mifcell. hyper: parab: 

& ex fuo fcholio . Patebit vel M B, axem annuli (Iri- 
di, vel axem annuli lati» licfecariacenttograuitatis 
annuli, vt pars terminata ad M> fit ad partem termi- 
natam ad B, vt duo quadrata DE, E P» ad duo re- 
dangula E P D, cum quadrato D P. 

Qrod fi mente cogitemus figuram F A M>* dupli- 
. cari non ad partes F D y ftd ad partes MB , cum re. 
angulo circumfcripto (quocafu figura eflctfimilis, 
& a?qualis ipfi MB AFS T V, fed inuerse pofita) 
& rotationem fieri vt prius, lifdem modis conclude- 
mus, & cylindrum duplum effe fylidiy&P D, v. g. fic 

fccari 

9 


4 


•* / m r ‘ 

,64 V TraSatus 'Prithuu 

fccari a cenrrograuitatisannuliftri&i: ficutifecatur 
£ centro grauitatisipfius Ba FST. 

V* 

J SCHO LI VM IV. , ; 

* * > 

* ' * . 

i Super figura BAFD, & fuper re&angulo MD, 
concipiamus cylindricos redos fedtos diagonaliter 
,plano tranfeunte per BD, & p C r latus oppolitumip- 
.fi MF. Expropofir. io.lif>. 2 * patet,. prifmataefle 
;ad cruncos cylindrici fuper figura, vt cylindrus ex 
ijM ad foJida ex figura B a F £>, reuoluta circa BD t 
}& tirca M^. Qyarecum ex antecedentibus habea- 
^nuiWionet cylindri ad 'illa folida rotunda: habe- 
^bimus eti^ni rationes priiioatutn ad illos trung>$. 
Quare habebimus cubationes truncorum cylincfrici 
fuper B a FD, exiftcntisfedi,rt fupradi&um fuit, 

.j « - • . • *. 

- PROPOSITIO XXVII 

: • ; . • * . • . . - ■ . 

Si Prima Quarta Lthj njngularis rotetur circa axim , cum 
' Ytffi angtuo fibi circum feriato . Erit cylindrus ex reSfan- 

gul ° , ad [olidum ex figura , *vt axis figura , nempe arcus 
femicirculi , adfemidiametrum , *z>na cum dimidio excefi 

- fi* s differenti* inter anum quadrantis^ fimidtamc- 
trum yfupr a differentiam inter femtdiametrumy & (limi- 
dtum arcus quadrantis . . 

V / q E j f upponamus E q ( e ffe dimidiam DE, nem- 

V P e ar . clts quadrantis $ & intelligatnus figuram 
• • ■ 1 BAFD, 
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B A Fj), cum re&angulo MD, rotari circa FD 4 
Aio cylindrum ad folidum genitum» efle vt FD, axis 
• -^gtiras , feu arcus femicirculi , ad E P , cum dimidio 
-^’itke$rfu$ D^ifopra PQ. . 

:v\l. C^utmiam ehim ex propofit. 12. eft cylindrus 
^T, 4 daiH>ulumftridum BADST, vt EE>, ad EP. 
~’ J Ergo cylindrus MT, duplus cylindri N T , erit ad 

vc FD» dupla DE,adEP. Pariter, 
quortitfm excordll. propofic. ij. cft cylindrus AX, 
**• ad ; fdidtun nempe cylindrus OX, eius 

' Pupius ad folidum FADS* eius duplim, vc ED, 
:* ad ctceffum D P> (upra Pv Ergo cylindrus M T, 
quadruplus cylindri OX» erit ad folidum F A D S> 
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, jgg tranatus Primufl 

vtquadruplaD"E, adexceflum DP» fupra QJ*» 
nempe vt dupla DE, hoccft F D, ad dimidium ex- 
ceffus Dp,fupra QP. Ergo colligendo ambo con- 
fequentia,erit cylindrus M F, ad folidum ex FABP, 
;.circa FD^ vt FD, ad EP, cum dimidio ezccifu 
DP, fupra QP. Quod&c. } j 


COROLLARIVM». 

/ * \ 

Ergo perconuerfionem rationis^ erit cylindri» ad 
fui exceifum fupra ditium folidum, nempe ad folU 
dum geniebm ex figura M B A Fj reuoluca circa FD, 
Vt F D , ad fui excefium fupra E P , & dimidium 
exceifus DP, fupra QPj.nempead F E, QP, vna 
cum dimidio exceflu DP, fupra QP. 


. SCHOLIVMK ^ 

s » * 4 ' 4 * { * 

Porri> , quoniam etiam in pratfentUrum > folidum 
ex MBAE, reuoluta circa FD^ eft vndequaque 
aquale folido ex figura B A FD, reuoluta circa MB: 
ergo cylindrus idem ex MD> vel circa FD, vel cir- 
ca M B , erit ad folidum ex F A B D, circa M B, vc 
FD, ad FE, QJ 5 , cum dimidio exceflu DP, fupra 
QP, Quare facile licebit etiam nunc concludere, 
folidum exfigura F ABD, fcirca M B, eflead foli- 
dum cx eadem circa F D, vt F E, Q P, cum dimidio 
exceffu DP, fupra QP,ad EP, cumdi&odimi« 
. dio cxceffu DP, fupra QP* 
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Ex^aibusparitcr,&expropo(ic.4.1Jb.3.potcn- 
v mus concludere* k, v.g. centrum aequilibrij figuras 
;; FABD, appenfe fecundum BD, ficfecare BTD, 
vt BKjfitad kD,vtFE,QP>&cumdimidioex- 
' ceffit !DP, fupra QP, ad E P, cum di&o dimidia 
exceflus. Nempe vc arcus quadrantis ,vna cum cx- 
ceffu femidiametri fupra dimidium arcus quadran- 
tis, & dimidio exceffus differentiae inter arcum qua- 
drantis , & femidiametrum fupra differentiam inter 
femidiametrum>&dimidiumarcusquadranti*, ad fe^ 

midiame trum, vua cum dimidio di Ai cxc effut . 

• . • 

I ' • ,l! : • • 

•i Ia SCHO- 
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SCHOLIVM II 



i circa M efle ad folidum circa #D, vt FE, 

cum dimidio exceffu D P,. fupra pjQi ad EP,<cum 
dido dimidio exceffus. Quare folidum cx FaBD, 
circa V T (quod facile expropofit. joijnifcell.hyper. 

: agnofceturxqualc duobus folidis ex &AFB-, circa 

FD > & vno ex eadem circa MB) erit ad folidum ex 
FST D , circa VT, vt fjj , cum dupla EP, cum 
QP, &cumfefquialterocxceflii$ DP, fupraPQ,ad 
FEaCumQP, & cum dimidio didi excernis. Sed F E, 
* cum E P,& cum cum exceffu dp, fupra QP, 
facit fd; Ergo erit didum folidum ad folidum, vc 
fd, cum EP, &cum dimidio exceffus dp, fupra 
PQ, ad fe, cum QP, & cum dido dimidio ex- 
ccffus. Nempe vt arcus fcmicirculi, cum femidiame- 
tro, & cum dimidio exceflus differentiae inter arcum 
«quadrantis, & femidiametrum, fupra differentiam 
inter femidiametrum > & dimidium arcus quadran» 
tis , ad arcum quadrantis, vna cum differentia inter 
> xrcum quadrantis, & femidiametrum, minus dido.di- 
inidio exceffus. .. '•* . .. 


SCHOLIVM. III.: 


i 
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xnofi concipiamus figuram F A B D, cum reAangu- 
lo M D, duplicari ad partes BD, in FABST, & 
omnia hxc rorari circa MF, vt fiat ex figura annu- 
lus, & ex redanguk) cylindrus. Erit cylindrus duj 
plus folidi , vt conftat expropofir. v #. lib. » . Sed cum 
duplicata figura fit proportionalirer ^analoga cum 
aunulo* ex propofic. ip. mifcell. hyperb. patebit ex 

prae- 


Xk Sufirftic Vogdx. O 


7 © 9 'tdkxtus Primut* 

praefenti propofit. fic fecari M F, acentro grauitatffc 
annuli, vc pars terminata ad M, fit ad p&tcm termi- 
natam ad F> vt F"E, QP, cum dimidio exceflu D Q, 
fupra QJ 3 , ad E P* cum tii&o dimidio «xceflu : In 
eadem ratione fecaretur axis annuli lati , fi rota- 
tiofierctcircaaliamvtcungiiediftantemab MF. 

Quod fi mente ftatuamus figuram F A B D, dupli* 
cari ad partes FM, vc fit fimtlis VTSBAFM* 
& rotationem fieri vel circa BD, vtfiatannulus (tri- 
bus , vel circa aliam ab i pfa di ftantem, vc fiat annulus 
lacus . Non ali ter ac fupra fa&um fuit concludetur, 
& cylindrum duplum fore folidi: & k, v^g^eifc cen- 
trum graui tatis annuli ftricH: ac in eadem ratione fe* 
cari axem annuli lati ab eius centro grauitatis* 

j 

SCHOUVM IV. 

Cogitetur etiavn tam fupra figuram FABD, 
quam fupra re&angu lum MD, cxifterd cylindricos 
redtos squealtos, fe£tosdiagon aliter plano rranfe- 
nnre per F D, & pet latus oppofitum ipfi M B. Cum 
prifmata fine , ad truncos cylindrici fuper figura 
FABD, vt cylindrus cz M D, ad folida ex figura re- 
uoluta tarrreirca F D, quam circa M B: '^cum c* 
praefentipropofit habeamus rationem cylindrici ad 
illa folida ex figura t habebimus etiam cubationes 
truncorum cylindrici exigentis fuper figura , ac fe&i 
modo explicato. 

! .Ibalicn 

, . *■ scho; 
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SCHOL1VM V. 


Vc patuit cx fuperioribus » adinuenimus centra 
arquUibri/ figurs F A B D, appenfse tam fecundum 
FD, quam fecundum BD. Ex quibus repertis faci- 
le erit reperire figuras centrum gtauitacis. Etenim fi 

j " • per 
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7 * TrafftMis 

per k, vnum centrum zquilib: ij ducatur perpendi- 
cularis horizonti, & etiamaliaducacurptfr Q; vbife 
fccabunt, ibi erit centrum grMratft praedi^um . 

Hoc vero poteft etiam aliter colligi. G, enim v.g. 
centrum .grauitarisipfiusjB A L)> inueptum eft ex 
propofit. 2o.Paritercxpropof. 17. repertum cftv.g. 
H, centrum grauiratis ipfius ISj^rgo haec 

mente intelligamus conii|nda?& linei ne&ens fic 
fecetur, vfpars terminati ad H^fit ad partem ter- 
minatam ad <S, reciproce , vt B A^pi ad FAD. 
Erit puqdtumfc&ionis-, ex Lmofii-doCtrim is Archi- 
medis in arquepood. gentrpm quaefitura'. 

Reperto autem centro grauitatis ipfius FABD, 
feiemus etiam vbierit centrum grauitatis cylindrici 
re&ifuperipfacxiftentis. ' J 



XXVIII. 

i / t j 

Centrum gr$ifltatis folidi ex Prima Quarta Lthj angularis 

circa axifh reUotufa , Jic diiiidit Jemididmetrum ab axi 
abfctndendam , incipiendo a dimidio axis njerfus bajim y 
•rtt pars rverjus r verticem,fit ad reliquam^ r vt fcmidia~ 
meter ad dimidium exceffus differentia inter arcum qua- 
drantrsy ($r femidiametrum ^fupra differentiam inter fe- 
midiametrum , dimidium arcu 5 quadrantis , 


- 1 


% « . . • * - . 

£ P, fit squalis fem id ia metro, & fic diuidaturin 
Q» vt EQj fit ad Q|P ? vc EP.ad dimidium 

cxccflus DP,fupradJTerc«i»m inter, EP, &duni- 

' diam 
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diam ED. Dico* Q, effc ccticrum grauitatisfolidi 
cx FABD, reuoluta circa F D. Quod enim E,fic 
centrum grauitatis folidi FADS, paret manifeftc. 
Quod edam P, fir centrum grauitatis folidi B A- 
D ST, liquet ex di&is . Tuncergo Q, erit centrum 
glaimatiq fotidi totiut , quando erit reciproce E O, 
ad QSV vt folidum ex B A D, ad (olidum cx V A D . 
Sed folidum ex B A 0, cfle ad folidum ex f A D, vt 
E f P,, ad dimidium exceffus DP> fupra differentiam 
inter E P* & dimidiam ED, cliciturex progreffu 
denidttftrationfr antecedent. in qua, cum oftenfum 
fit effe cylindrum ex M D, ad folidum ex B A D, ve 

f ad £ P3 & pariter cum oftenfum fit effe di&ura 

K vt 


74 ... v Pritiiffi 

cylindrum e* MD , ad folidum ex FAD, vt eadem 
f ad didum dimidium cxceflus : facile patebit, fo- 
lidum ex B A D } e fle adfolidum ex F AD, vt E P, 
M didum dimjdium.excclTus r nempe n £Q, a j 

Q.P, exconftrudione* Quod&c. ^ : 

| r V / j J 

S C H O L I V M I. 

* r 4 


, 9 U . J ^verd habeamus centrum granitat/sfoJ 

Iididi&i$ Metiam E, centrum grauitatis cylindri 

M T ; & pariter habeamus rationem folidi difti ad 
cxcefliim cylindri fupra ipfum: habebimus etiamin 
F E, centrum grauitatisfolidi ex MBA f, reuoluta 
circa fD. Cumque hoc folidum fit omniquaquea!- 
qaale folido ex fABD, reuoluta circa MB: licet 
inuers^pofito: habebimus confcqucn ter in quopun- 

M B , r i centro grauitati* folidi didi ex 
rABDj circa MB« • *.= 


s C H O L I Vi m II. 


1 


. Sed e* his, & ex hoftrisdo&rinisfiis£ explicatis iti 
part.a. noftri mifcell. geomct.deducemus etiam cen- 
tra xquiltbrij duorum folidorum, qusnunc explica, 
buntur . Super figura FABD, concipiatur cylin- 
dricus rectu s quilibet, fe<2us plano diagonali ter tran. 
leunte per F D, & per pundum in latere credo j 
pun&o B . Si ambo trunci huiu* cylindrici intellj- 
gantur appenfi fecundum FDj habebimus ipforu m 
5 • cen- 
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centra arquilibrij. Etenim funt proportionaliter ana- , 
logi cum folidis rotundis ex F A B D, reuoluca circa J 
FD, & circa MB . Dexter cumfolido circa MBj 
finifter ver6 cum folido circa FD* Cum ergo affi- 
gnata fuerint centra grauitatis folidorum rotundo- 
. rum : erunt pariter affignata centra aequilibri j illo- 
rum truncorum. • * . 


PROPOSITIO XXIX- 


S 


• Centrum grauitatis foltdi ex prtdiSla figura circa bafim rd» 
Voluta a/i ignare . 
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I Ntelligamus figuram B \ F D, rotari circa B D. 

Solidi geniti oportet centrum grauitatis afligna- 
re. Supponamus EP„ aqualemfemidiametro , it 
\ E dimidiam D£. Diuidatur C D, in R, Ufit 
f C R, ad R D, vt E Q, ad cxceflum D P, fupra Q P. 
■ Ergo ex propofir. 1 7. R, erit centrum aequilibri) trilf- 
nei D A Fj appenfi fecundum C D. Etconfequen- 
tcr ex propofit.2p. mifcell. hyperb. erit centrum gra- 
«itatis annuti ex eo reuduto circa CD. Pariter C, 
i eft centrum grauitatis folidi ex BA D, circa BD. 
Secetur/ic CR, in k, vtfit C k, ad K R, vt EP, 
ad EP. Dico k, efle centrum qutefitum. Nam ex 
propofit.sf. elicitur, eiTefolidum ex FAD, circa 
. CD, adfolidumex BAD, circa ,BD,vt redan- 
gulum E DP, ad redangulum EPD; nempe vt 
DE, ad EP: nempe reciproce vt CK, ad KR. 


s c 


5 



HOLIVM I- 



Sed etiam nunc habentes k , centrum grauitatis 
/olidi didi, & C» centrum grauitatis cylindri ex 
M D. circa B D, & pariter rationem folidi didiad 
exceTTum cylindri fupra ipfuni: in BC, etiam dabi- 
turcentrum grauitatisdidi excefTuscylindri. Cum- 
que ille excefllisvcdequaqueafqucrur folido cx B A- 
F.D, reuoluta circa - MF, licet fit moerse pofitas: 
habebimus confequentet , in quo pundo fecetur 
OF, a ce nero grauitatis didi folidi . .. . 
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SCHOLIVM n. 

Etiam ergo ex didis, & nanc,& ia z- par. mifceH, 
geom. deducemus centra grauitatis duorum trunco- 


plano 




f. 
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plano traftfeunte per B D , & per pandum in latere 
erefio a pundo F. Quod indicaffe fufficiar, 


S G H O L i V M; III. 

■*V "F ' 

Aft fuperfieies vngute non modo poteft combi- 
nari , Vt cxplicamm fnit in fchol. propofic. 25. fed 
etiam alrp modo , quem haud perperam exiftimamus 
contemplari. Cogitemus ergo figuram B A D, con- 
flare vtique ex duabus fupcrficiebus vngulx, fed non 
duplicatx circa communem axim A C, fed circa ba- 
fim:adeovt BC, fit axis fuperficiei CBA, & ae- 
qualis a/cui quadrantis: pariter C D, fit axis fuperfi- 
ciei CDAj ‘AC, vero fit illa >qux erat bafisjqux 
&poteft eflfe cuiufcunque longitudinis : non fic B C> 
C D, qua: femper funt xquales fingillatim arcui qua- 
drantis (B A E>, figurx accedant duo trilinea F A 
vt prius : & tota figura FABD, appelletur fecunda 
quarta Lilij vngularis : qux pariter eftdimidia re- 
ctanguli MD, fibicircumfcripti. JEtipfiusappenfe 
tam fecundum axim FD, quam fecundum bafim Bf> 
(fic enim ED, BD, vocabuntur) pofTumus habere 
centra xquilibrij ex centris xquilibrij partium B *\D, 
F A£>> &e x ratione ad inuicem eatundem j vt etiam 
explicatu m^uicin citat. fcholio.Sed hxc centra alijs 
modis vcnabimur/fimulquc trademus nociciam non- 
niUlomm fofidorom •. * * *’ ’* * > --'v 

# 1 * r 'f t • - , » • , 
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J; Secnnda Quarta Ltlij <vngaLris rotetur circa baf!m s cum 
rt fi angulo /ibi circumfinito . Ent cyhudrut ad fiohdum t 
yt 'axis figm <c J, <x»W4 c»jr? quadam farte dmi- 
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dtj axh 9 adqum reliqua Jit , >vtfcmiiiai#HtY, di cxcefi 
fim arcus quadrantis Jufra ipfam* 


rt i H . 

B AF D, cum rectangulo MD, rotetur circa BD: 

& fic diuidacur ED, dimidia FD, in P, vtfic 
EP, ad P DjVtfcmidiamecer ad exceflfum arcus qua- 
drantisfupraipfam ; & fitPQ, eccaua pars FD, Dico 
cylindrum MT, e(Te ad folidum FABST, Vt FD, 
ad DQ. Quoniam cnimex propofic. i i.eft cylin- 
drus NX, duplus folidi D$Ba: Ergocylindrus 
MT) quadruplus cylindri NX, erit octuplus dicci 
folidi. Nempe erit ad ipfura,vt FD,ad QP. Pari- 
ter, quoniam cylindrus OT, eftad folidum F AD. 
S T, vc arcus quadrantis, ad fuicxccflfumfupra femi- 
diametrum, ex fcfaol. propofit. 12. & in tali ration© 
eft etiam, ex conftructionc, ED^ad Dp. Ergocy- 
lindrus MT, duplus cylindri OTrcrrtadipfum fo- 
lidum, vt FD,adDp. Quare colligendo ambo con- 
fequcntia, erit cylindrus MT, adfolidum FA&* 
ST, vt FD, ad DQ^ Quod erat oftendendum. 

COROLLARIVM- 


Ergo perconuerfionem rationis , erit cylindrus 
ad fui tfccflSunfopra. dictum Td ad 

FQ. ' ‘ 
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SCHOLIVM I. 


V* f* 

r » f 


Sed cum du* figurae F A B D, B A F, fint om- 

nimode aequales i fequicurexceflum cylindri MT, 

jtupra f AP5X* nempe lolidumBSTVB- 

" L MFAB* 


r • • * 


£i JP 'rsBdtki Xrhtiuf, 

MFABj effearqualefolidoex FABD, rcuoltita circa 
MF. Ergo cylindrus MT, erit ad dictam folidum, 
vt FD,ad FQ. EtfoHdumex FABD, circa MF, 
erit ad folidum ex eadem circa BI>, vc FQ,ad QD. 

Ex his ergo , & ex propofit. 4. lib. licebit dedu- 
cere Q, eue centrum aequilibnj figurae FABD, 
appenfx fecundum axim FD, ficqucfecare FD, vt 
FQ, fit ad QJ>, vccompofiia^CX^fe» dimidio 
FD,& EQjexceffii ED, fupr* Qp,compofitara 
ex QP, i F D, & D Pj quam E D, fic vt arcus 
quadrantis, ici exceflum fui fupra fentidiamccrum,ad 
didam compofitam % .. r 


SCHOLIVM II. 

r' 

Cum cxfchol.i. fit folidum ex BAFD, circa MF, 
ad folidum exeadem circa BD f vt‘FQ>ad QD. 
Erit folidum ortum ex rotatione FA BD, circa_» 
VT, ad folidum ex DB ST, circa VT f vt FD, 
cum DQ, ad FQ. Nempe vt arcus femicirculi , 
vna cum compofea cxipfius o&aua parte, .& ex diffe- 
rentia inter arcum quadrantis, &femidiametrum, ad 
corapofitam ex exceffu arcus quadrantis fupra di- 
6tam compofitam,& ex arcu quadrantis. 


"* f 


‘ X r"s -> 


S c tt OX I V M III. 


« Ex centro sequilibrij Facile erit colligere cen- 
tra grauitatis duorum (olidorum . Cogitemus, eo* 

... dea 


/ 



V - * • 

dem modo , quo explicatum fuit in fchol. *. propofit. 
/a^.figuram F ABD, duplicari in BAFST, cum 
reftangulo MT: deinde cogitemus redartgulum 
.MT, rotari vel circa MB, vel circa aliam extra-* 

- M B, vtcunque politam* vt generentur ex re&angulo 
, vel cylindrus, vel tubus cylindricus ; & ex duplicata 

- quarta, anmilus ftrlftus*vel latus. Cylindrum* vel ta- 
bum cylindricum duplum c;ffe annali ftri&i, vel lati , 
coaftat ex propofit, i 1, lib. 2. quia funt ad inuiccm^t 
parallelogrammum ad figuram . Sed exiftentibus 
annulis proportionaliter analogis cum ipfaduplicata 
quarta, vt deducitur ex propofit. 1 9. mifcell. hyperb. 
& cx fckol. patebit MB, vel aliam illi parallelam 

L a ex- 


extra ipfam,fic fecari a centro grauitatis annulorum* 
vt fecatur F D , in Q, i centro grauitatis duplicat» 
quart» BAFST. 

Quod li mente cogitantes figuram BAFD, 4** 
plicari ad partes BM (quocafueujuleret omniqua- 
que «qualis figura BM F VT > licitinuersepoftta) 
& ipfam B M F V r, ipfius vicem gerentem , rdtari 
vel circa: M B, vel circadi&am ab ipfaad libitum di- 
ftantem: nihilominus ij fdem modis concludetur, ty- 
; lindrum duplum fore folidi :& IQM, fecariaccatro 
grauitatis annuli ftridi,vt feCatur ED, in Q,adi- 
ctdcencroiiita vt partes terminat» ad N, verfus M, 
& E, verfus D, fint homologx. idem dicatur de cen- 
tro grauitatis annulilati. } 

SCHOLIVM IV- 

• . 

4 S j J ; * / , • J -4 ^ • • 4 «4 

Super figura B A F D, & fuper re&angulo M D, 
escent cylindrici redi fe&i plano diagonal iter tran- 
feunteper ED, & per latus oppoficum ipfi MF. 
Cum ex propofit. lo.lib.x. fint pnfinata,€jua: funt di-, 
midia patallelepipedi exiftentis fuper re&angulo, ad 
ttuncos cylindrici fuper figura; > vt cylindrus ex re- 
danguload folida rotunda ex figura rcuolutj vel cit- 
ca BD, vel circa MF. Habebimus cubationes di- 

i ' 1 » * ■" k # 

durum truncorum. 
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- Si Secunda Quarta Ltlij angularis cum re Si angulo fibl cir- 
cumfer ifto rotetur circa axim, Erit cylindrus ad folidum , 
rut duplum quadratum arcus quadrantis , ad quadratum 
' arcus quadrantis > minus dimidio quadrati.femidiametrt , 

.. gr dimidio quadrati cxccffus arcus quadrantis fupra fe- 

mifliAme.tvum . 




• M • 

F igura B AF*D> cum re£Ungufo MD, rotetur 
circa F D : & ex CD, arcui]uadrantfeiufera- 
tur CR> «qualis femidiamerro . Dico cyUndrum 

MT, 


t* »• 
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,\.v (Viffi&r 

MT, cflc ad folidum BAFST, vt duplum qua^ 
dratum C D# ad quadratum C D, minus dimidio 
- ^quadratorum CR, RD$ nempe ad duplum re^aa- 
v gulum CJR D , cum dimidio quadratorum CR', 

4 RE). , \ I y 

j Namque exfchol*propofit.i2.eft cylindrus NT, 

! ad folidum B A D S T * vt arcus quadrantis ad femi* 
diamctrtfm : netrfpe vt D C, ad C R: nempe vt qua* 
dratum D C, ad re&angulum D C R . Ergo cylin- 
drus MT, duplus cylindri NT, erit ad folidum., 
BADST, vt duplum quadratum DC, adre&angu- 

jlum DCR. Pariter,quoniamexcproll.t. propofic. 

-23. eft cylindrus CS, ad folidum A DS: nempe cy- 
^•lindrus OX, ad folidum FADS, vr dimidium qua- 
drati CD, ad excefum fui fupra quadratum CR: 
nempe ad rctf angulum CRD, cum dimidio quadra- 
ti R D, minus dimidio quadrati CR( cum enim qua. 
dratum CD, diuidatur in quadrata CR, RD, &in 
duo r^angUla CRD femdirrfidftirtl quadrati CD, 
dimidium quadratorum CR, RD, cumvnore&an- 
‘gulo CRDj qux excedunt quadratum CR, re&an- 
gulo CRD, plus dimidio quadrati RD, minus dimi- 
dio quadrati CR.) Ergo cylindrus MT, quadruplus 
cylindri OX, erit ad folidum FAD$,yt duplum qua- 
dratam CD, ad re&angulum CRP, cum dimidio 
quadrati RD, minus dimidio quadrati CR. Ergo 
.. collige- n^Qamb^confequentia, ^rittylfedrtfs M T, 
B Af ST,, vcdupluniqHacSratum- CJ>, 
r adf^anguluni P C R, cum*re&aiigplo C R &c 


'.hi 


cun 


Vtytta. 

cum diirfdid quadrati RD> minus dimidio quadra. 
tiCR- Qu* faciunt duo reftangula CRD, c um 
dimidio quadratorum CR> RD.- Qjuuc patet pro. 
pofitunu*. 


f rt 

* * 




r , Ergo per conuerfionem rationis, erit cylindrus ad 
fui exceflucn fupra dictum folidupi , nempe ad foH- 
fdutn^emtttm eae IfcA F.M, reuoluta circa F D , yt 
duplum quadrarum C D, ai quadrarum Q D, fmurt 
.cum dimidio quadratorum C R> Ri>* ,■ * j 

■a. SCHOLIVM I 

i *. , ♦ ; ffi * • . . « * . ^ '* * ■ J* !, »« 

rUi Sed folidum dictum idem cft cum illo, quod ori- 
tur ex reuolutione B AFE>, circa MB*< Ergocylio» 
drus M T, ericad folidum ex B A F D , circa M B, 
vt duplum. quadratum CD r ad quadratum CD, 
cum dimidio quadratorum CR, RD. Quare fa- 
cile concludetur arguendo ex aequalitate, effe foli- 
dum ex B A F D, circa M B » ad febdum BAF5T» 
vt quadratum C Di cum dimidio quadratotunf CR, 
R P> ad quadratum C D, minus dimidio quadrato» 
JUm- CR, RD/- :j • ti/.y-rt-* v />•.■ 

* • Quaii c fi BD> ficintelligaturdiuifam K, vtfit 
Bki ad K D, vt quadratum CD, cum dimidio qua- 
dratorum CR, RD, ad quadratum CD, nvinus 

; dimidio quadratorum CR> RD; facile conclude^ 

mus 
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mas ex didis, & ex propofit. 4. lib.j. ede 'it, centrum 
«quilibrij fecundae quarta: Lili/ vngularis B A F D, 
appenf* fecundum bafim BD. 


i l ' 


SCHOLIVM II. 


J 4 « > v » 


< v 


Etiam hunc cohcludemus, annutum ex BAFD, re- 
uoluta circa V T,cffead folidumexDFS T, circa 
V T, vt triplum quadratam CD* minus dimidio 
quadratorum C R, R Q, ad quadratum CDt,cutn 
dimidio quadratorum CR , RD, vtconfideranfi 
patebit cx fchoLt. & expropofie. 3o.mifcell. hyperb. 
Nempe, vt triplum quadratum arcus quadrantis, mi- 
nus dimidio quadratorum femidiametri , k differen- 
ti* inter arcum quadrantis femidiametrum , ad 
quadratum arcus qdadrantis cumdimidio diftorum 
quadratorum. '• rr:.- .-I vf:o ; : 


f 


1 i 


: L i. 


• / ,S<?HpLTVM,ni- 
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Clowipiamdsifigurartr BAFD, duplicari itu. 
FABST,& cogitemus reuoluivel circa MF, vel 
circaiaiiam M F». parallelam cum rc&angulo MT> 
vt generentur annuliftridi vel lati. Habebimus & 
rtewncm duplam cylindri, vel tubi ad annuIos,&an- 
■nulorum centra grauicatis , vt fape explicatum fuit» 
Jtem fi mente liaruamus figuram duplicari ad partes 
^1F , &. fieri rotationes vt prius 5 habebimus tam 

men- 
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menfuras annulorum, quam ia axibus centra gratii. 
tatis. • 


SCHOLIVM IV- 

Saper redangulo M D, & luper B A F D, cogite- 

M mus 
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< fo o • 'dtus 

mus cylindricos re&os aequealcos , feflos diagoaali- 
ter plano tranfeunte per FD, & perlatus oppofitum 
M B . Habebimus cubationes truncorum cylindrici 
c ridentis fupe* -P~A B D. ' 

| 

SCHOLIVM V. 


.* * * . 

Figura appenfac tam fecundam BD, quam fecun- 
dum F D, repertum fuit centrum aequilibri;, Exijs 
du&is lineis parallelis BD, F D> ybi fe fecant,eric 
centrum grapitatisdiite figur*. \ [ 

Quod etiam aliter colligitur iungendo linea men- 
taliter G, & H, centra grauitatis figurarum BAD, 
F A D, fupri repertaj & fecando lineam ipfa nefren- 
tem fic,vt fit reciproce pars terminans ad H, ad par- 
tem terminantem ad G, vc BAD, ad FAD. 

Ex centro grauitatis ipfius B A F D , reperiemus 
centrum grauitatis cylindrici refri fuper ipfa exi- 
ftentis. | 
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PROPOSITIO XXXII- 


Centrum grauitatis folidi ex Secunda Quarta Lihj nungu/a* 
ris circa axim reuoluta , centrum grauitatis afsignare. 


S Ecunda Quarta Lilij vngularis B A F D, rotetur 
circa axim F D . Solidi gdniti B A FST, opor- 
tet centrum grauitatis affignare. Solidi AFSD,ef- 
fe E ? medium pandum F D, centrum grauic3tis,eft 

luce 
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luccclarius. Diuidatur ED> In P, vt fit EP, ad 
PD, vc femidiameter cum exceflu ipfius fuper dimi- 
dium arcus quadrantis ad dimidiumarcus quadran- 
tis . Cum P, fit centrum a?quilibrij figura BAD, ap- 
penfae fecundum DE, vt facile elicitur ex propofir. 
1 6. & cumfolidum BADST, fit proportionaliter 
analogum cum figura BADj erit etiam centrum 
grauicatis folidi B ADS T.. Diuidatur PE, in Q, 
vtfit EQ^ ad QJ*, vt re&angulum DCR(nempe 
re&angulum fub arcu quadrantis , & femidiametro) 
ad re&angulum CRC), cum dimidio quadrati RD, 
minus dimidio quadrati CR (nempe vt re&angu- 
iumfubfemidiametro, & exceifu arcus quadrantis fu- 

M 2 pra 

« ^ 



tripm. 

pra fpfam , yna cum dimidio quadrato didi excefTus t 
minus dimidio quadrati femidiametri.) Cum ergo 
eliciatur exprogreflu propofit. j i . cfle in dida ratio- 
nefolidum BADSTyad Fa E>S? erit reciproce 
EQ,ad QP, vt folidum B ADST, adfoHdum_. 
F a D S. Qpare Q> erit centrum grauitatis folidi 
r A F s ergo centrum grauitatis didi folidi 

fccat ED, dimidium axis verfusbafim, prius fedam 

10 /r T E j 5 - P D > vt ^««diameter cum fui ex - 

ccflu fupra dimidium arcus quadrantis , ad dimidium 
arcus quadrantis : deinde fic leda E P, i n Q, V t fic 
B Q^ ad QP , vt redangulum fub arcu quadrantis , 
&i femidiamerro, ad redangulum fub femidiametro 
& excefluarcusquadrantis fupra ipfam , vna cum di- 
midio quadrati didi excefTus, minus dimW^^ 

ti lemidiametri . ^ 


• «i 

SCHOL1VM I. 

i i ... . 

D atur ergo Q; centrum grauitatis folidi BAFST' 
fcd etiam datur E, centrum grauitatis cylindri to'- 

tius.MT: datur etiam ratioexceflus cylindri ad foli- 

dum F ST* Si ergo fiat vedidus excefTus cylin- 
Z 1 ™*’ %ra folidum BAFST, ad'ipfumfdrdumw 
iicQ E,, adaliam auferendam ab EF, incipiendbafii 
E» verius F; pundum terminans afefei/Tam, erit cen- 
trum grauiratis excefTus cylrntfHTupra fofttfuuu. 
Cumque didus excefTus fit omniquaque «qualis fo- 

Edo, quod oriretur ex reuolutione F A BD, circa 

- MB. ■ 
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SCHOLIV M II. 


Siiper Secunda Quarta Lilij vngularis BAFD,' 
efto cylindricus rectus Tectus diagonaliter plano 
tranfeunteper FD, & per latus erectum a puncto B. 

Si ambo trunci huius cylindrici intelligancurappen. 

Ti fecundum FD$ habebimus in ipfa centra aequilibrii 

Amborum truncorum dictorum. ■ ' 

* • • 
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PROPOSITIO XXXIII.' 

♦ r* m y 

ientrumgrauituts s ex Secunda, jQmrta Lilij njnguhrts re* 
noluta circa bajim '(ignare. 

S Ed Secunda QuartaXilij vngularis F ABD, roJ 
tetifir circa balirrr BIX Solidi F A BST, cea^ 
trum grauitatis eft affignandhm . Go»^atenTm C> 
centrum grauitatis folidi ABSD. Diuidatur CD, 
in R, vtfit CR, ad RD, vtcxceffus dimidij qua- 
drati arcus quadrantis CE), fupra rcctangulum fub 
femidiamecr©, &exceffu arcus quadrantis fupra ip- 
,Xam , ad exceffum cTTinidij quadrati afeus quadrandis 
CD, fupra "quadratum femidiametri. Cum facile 
eliciatur ex coroll.4. propofit. 23. efle R, centrum 
atquilibrij. trilinei F AD, appenft fedihctofa CD; 
quod eftproportionaliter analogum cum folido FA- 
DST; erit etiam centrum grauitatis dicti folidi . Rur- 

>■ in K, vtfit CK, ad kR, vtex- 
cefius arcus quadrantis fupra femidiametruirr , ad 
quartam partem arcus quadranti». Cum fit etiam in 
taliratione, vt elicitur ex progreflfu propofit. jo.fo- 
iiduin FADsr, ad folidam ABSD, Erit reciproci 
fclidum FADSf, ad folidum ABSD,vt Ck, ad kR, 
QUare erit k 5 centrum grauitatis totius folidi FAR- 
$T. k, ergo centrum grauitatis dicti folidi* fecat CI>y 
dimidiaiti in R, vtfit CR, aJ RDj vt excelfus 
dimidij quadrati arcus quadrantis, fupra rectangu- 

Ium 


pe ty trfck Vt$u1£ 




< 


J um fub femidiametro , & fub eirceffu^rcus quadrati- 
tis fupra ipfam, ad exceifumdimidij quadrati arcus 
quadrantis, fupra quadratum femidiametri : deinde 
ficfecta CR,in k, vtfit Ck,ad kR, vtcxceffus ar- 
cus quadrantis fupra femidiametruni) ad quartam 
partem arcus quadrantis. crun 


9 * 


\ 




SCHOLIVML 


K, ergo clt inuentum tamquam centjrumgtauita* 
tisfolidi FABST. Sed pacet eriam C, centrum 
grauitati* cylindri MT. iRatiofolidiFABST,ad 
exceflum cylindri M T, fupra ipfum nqa eft obfcu- 
ra. Ergo in B C, dabitur etiam centrum grauitatis 
exceflus cylindri f , Aft ille exceffuseft omnimode ae- 
qualis ('licet injierscpofitus ^folido,quod oriretur ex 
reuolutioneRgurse FABD, circa MF- Ergodi- 
&\ folidi habemus ntd* pateateras centrum grauita : 
cis in MF t \ -- - - ■ * 


SCHQ.L I y M II. 

p»» eat ** * ai t» • 'O i-i >i > ww » 'rr%* 

Concipiatur fuper F A ? D , cylir 
('vt f.rpe dfclumeft) fedlus plano diag 




'lindpici 

agonali 
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icus reditis 
aliter tran- 
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feunce per B t>, & per pun&um in latere ere<$o d 
punfto F .i Truncarum d#H cylindrici appenforum 
fecundum BD, m BD, habebimus centra arqui- 
librij. 
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Eregimus hucusque de ipfa fuperficic-^r 
vugulsvnmerfaliteracccpta? & nonvt * 
fecit Farbius , de ipfa figura finuuna.,. ; 

I Omnia etenim , quaefupra contempla- , 
ta fuere, vniuer/alia extiterunt i & con~ 

• w • » i . • / l ^ 

fequenter applicari queunt vni particulari fuperfi- 
ciei vngulac, nempe figura; finuum. Rationabilius; 
namque vifum fuit, vniuerfalia confidcrare , ipfa-, 
que particularibus applicare, quam explicare dc par» 
ticulari , & per analogiam ^ ad omnia extendere . ;i Si- 
milem tenorem in reliquis feruabiraus i folum pauca 
pertradtabimus peculiariter de particulari fupcrficie 
vngul* , nempe de figura' finuum a Farbio (ic vocita- 
ta. Etqua?dam, quae de ipfa ficoftendentur, pote- 
runt vniuerfaliter ad omnes fuperficies vngulsedila- 

N tari. 
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tari. Et licet, quaedam inferius dicendorum potuif- 
fcnt de fuperficievngul* immediate, 8f vniuerfaliter 
pronunciari : attamen facifius eruuntur ex fuperficie * 
dida particulari. Repetemus ergo nonnulla illo- 
rum, quae Farbiu$ ante nos publicauit , vtfic liceat 
aliquas fpicas paruulasab ipfo pofthabitas colligere • 
Sed haec taliter repetemus, vc inter fua a noftraqueali- 

quod animaduertatuf diferimen. 1 >' 

a l. U 


PROPOSITIO XXXIV • 


Stat quadrans circuli ADX, & fcmictrcuUs DIA, & 
ducatur 'vbtUkct tAlL* 1 


D HVco primo, arcus DL, DI, sqnaleseffe. Pa- 
tet ex clementis , quia angulus DAI, exiftic 

ad centrum quadrantis, & ad circumferentiam femi- 
circuli s & angulus qui exifteret ad circumferentiam 
quadrantis, efTeteiusfubdupIus : 

Dico fecundo , ductis DI, IO, finibus redis ar- 
cuum arqualium DL, DI, efle vt A D, finus ro- 
tus quadrantis, & femidiameter femicirculi , ad DI, 
finum arcus DL, fi c DI, ad D C, fidum ver- 

lumarcus DI. Patet item ex elementrs.j * 

* 

* • * ' . * f • • M „ • 
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' Ex antecedent.prqjJofit. & ex aWjs dlibi dJtSfisitan- 
dsm venabimur ccmWun graoitatis folid i ex fiiperfi- 


CK. 
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cie vngulae circa axim reuoluta • Sed aliqua prius de* 
bemus, diftintius quoad fiqri poterit 5 explanare. In- 
telligamus, vt iri antceedentibus^figuram EARM, 
led talis natura ,yt EL, bafis fuperficiei vngulas 
ERL, fit aequalis femidiametro femicirculi v. g-in 
fchem. anteced. ipfi DB. Pariter intelligamus fu- 
perficiem vngute E A T M, cuiusaxis A fi, «que- 
tur arcui femicirculi D I A > feti. quadrantis D L X, 
& bafis EM, dupla prioris, aequetur diametro DA. 

Accipiatur in axi A E> nempe in dimidio AD, AC* 
aequalis arcui D L,;( fupponimus enim D L, min<>* 
rem femiquadrante ) & ducatur CQ^EM, paral- 
lela. Liquet cx natura fu perficiei vngulae , . G ,Q> ae- 
qualem e(fe DI|finui reAo arcus DL,feu AC. 
Intelligamus aliam fuperficiem vngula» ARN, aequa- 
lem omnimode ipfi ERLj & fa&a DH> aequali 
' N a AC, 


4 


• * 

lio *> ' Trd&dtus Primus, 

AC, ducatur HX, parallela EM. Cum AC, 
correfpondeat arcui DL, & arcus DL, DI, fint 
aequales: correfpondebit H D, ipfi arcui DI. Cura 
vero fit vc AD, finus totus ad DI, finum arcus 
DL, fic DI, ad DC, fimiraverfum arcus DI: erit 
etiam vc EM, aequalis AD, ad CQ, aequalem 
DI, fic CQ, ad finum verfum correfpondeatem 
arcui DI, nempe in fuperficie, arcui DH. Cum- 
que finui verfocorrefpondenti arcui DH, fitsequa- 1 
lis CV, exdi^is incorolI.2.prepoGt.9. erievt EM, 
ad CQ^ita CQ, ad - CV. Erhcc vbicunquefic 
du&a CQj vitra DT. Haecdo&rmafummopere 

m m ^ \ > a 


adnotetur,quia eft fumme neceffaria* 

fcupLi,! . cfotoim mixt i lug. *.j / uh 

PROPosmo;^xxv. . 

4 t v 4 f r ♦*. ^ ^ 

Sifuperfipies njngulx exphtalacum Pefif&gU/o fiU circkm^ 

fcrrpto rotetttrcirca nx m • Erit eytmdrus ex* rectangu- 

" ,u A , filidnm ex ftpcrficie a/r ipfumreti mgulu m ad fu 

guram fiipr.icfitfdm ftixm fecundum totum , quam-ficutu 

■ dtiffi partes prtporfibhaies r 1 ; f u o , » i 

i . ii <? , «r , i .i / 

S Vjferficies vngul^e E ATM, cum rediangulo 
' A M, rotetur circa A E.* Dico cylindrum ex 
renari gulo , e/fe ad fohdtwn ex iTipei ficie , vt re&an*- 
giilum^AM, ad figuram Ea RM , tam fecundum 
coTumvquam fecundum partes proportionales- Qjrod 
cnin| fic fecundum totum , patet r quia ficuti eft ex 
propofie^ri. cylindrus ex re&angulo duplus folidi 

ex 
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cx E ATM 5 ficre3angufum AM, duplum cft fi* 
gurse EARMl Quod verd fit etiam fecundum par- 


tes proportionales , patebit ftatim. Secentur omnia 
linea parallela ipfi E M • Ha?c vel fecat bifariam^. 
N L, vel fecat N R, vel fecat R L. Secet bifariam, vt 
DM k. Quoniam enim quadratum kD, duplutrt 
eft quadrati DT, vtfacileelieiturexpropoftc. 8 .er* 
gove quadi atum K D , ad quadratum T D, fic kD, 
ad D R. Quare& vt k D, ad DR> fic circulus ra- 
di j k D , ad circulum radij D T , Sed fecet fupra , vt 
CVQP* Quoniam ex febolio antecedent, vc PC y 



loi TtaU A t fu Primus. 

adCQ^fic CQ, ad C Vi ergo &'n quadratum 
P C, ad quadratum C Q^fic C P» ad CV . Nempe 
vt CP, ad CV, ficcirtjalus radij CP, ad circulum 
radij C Q^-Fiar© F , aequalis J>C & fit du&a_. 
FY. Ergo C V, aequalis ericZY. Cum ergo pro- 
batum fitrfTequadratum PC,jdtaMadratum CQ, 
vt CP, ^ CVj ergo & per 

conuerfionem rationis, erit quadratum CP,feu FY, 
ad cxceffurn fupra quadratum C nempe ad qua- 
dratum F Q, ex propofit. 8 • (etenim quadrata C Q» 
FO, atquafia fijnc quadrato E M, feu FY) fic FY, 
ad FZ. Ergo fit vt FY,_ad F.Z ,.fic circulus radij 
FY, ad circulum radij FO. Cum ergo vbicunque 
fecentur figura; , fit circulus cylindri ex A M, circa 
A E , ad circulum folidl ex vngula E ATM, circa 
A E, vt ljneare&angali A.m, ad iifleaiwifigura* E A. 
K M . Ergo expertus in metbodo indiuifibilium a- 
gnofeer, ira efle cylindrum ad folidum , vt refitangu- 
Jum ad figuram » nonfqlum fecundum totum , fed 
etiam fecundum partes proportionales . Quod &c. 

S CttOLl VM. 

: • 

Sedjcdor ianofiris operibus exercitatus» /acili- 
i.er etiam agnofeet, folidum ex fuperijcie E A T M, 
.circa A E, reuoluta, & figuram EA&M, efie quartf 
tirates proportionaliter analogas, tam in magnitudi- 
ne, quam in grauitate : tam fecundum totum, quam 
fecundum parces proportionales . Quare cum in_, 

fchol. 
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fchoL ptim» jjrbpbfiti 2tf. trtahifeftatum fit centrum 
xqaHrbrij figura? E ARiM , appenfa? fecundum A E , 
ficfecarc A E, yr pars terminata ad A 3 fit ad reli- 
quam, vtqaadratum AD, vna cum quadrato fcrai- 
diam^tri , ad exceffum quadrati AD, fupraquadra- 
tumciufdemfemidiamecri: fic etiam fecabitur A E, 
a cetttro grauitatis (olidi ex fuperficie vngulae . Seca- 
bitur ergo fic artis lolidi cx fuperficie vngula: reuolci- 
ta circa axim i fuo centro grauitatis , vt pars termi- 
nata ad verticem fit ad reliquam , vt quai ta pars qua- 
drati axis, vna cum quadrato fetnidiametri iemicir- 

culi» 


• • • »• 


104 T raGtath Trimus. 

culijcmus pcripheria^qiterur axi , ad exeeflum di&ae 
quarta? parcis quadrati ^xisfupra quadratum illius fe- 
midiauietri . Et vt horum quadrupla. 

Qua? omnia tandem reducentur ad hoc, vc axis 
folidi ficfcceturafuoceotrt) grauitati^ vtpars ter- 
minata ad verticem fit ad reliquam, vc quadratum 
axts, fcu arcus quadrantis faxis enim talis lolidifem- 
pereft arcus quadrantis) vna cum quadrato femidia- 
metri illius arcus, ad exceflum quadrati axis , fea ar- 
cus quadrantis fupra quadratum fax femidiame- 
cri . 

Cumque ex propofit. i r.folicjumex E ATM, cir- 
ca A E, fit proportionaliter analogum cum exceffu 
cylindri fibi circumfcripti fupralpfiim : etiam cen- 
trum grauitatis exceflus cylindri fupradi&um foli- 
dum , fic fecabit EA, vt pars terminata ad E, fit ad 
reliquam,vt quadrata A E, & femidiametri ad cxcef- 
fum quadrati aE, fupra quadratum femidiametri. 
Haec > quae probata fuerunt dc particulari foljdo ex 
fuperficievngulac, patetper analogiam transferi ad . 

omnia diftafolida* , * • \ ‘ . 

* • • . * 




PROPOSITIO XXXVI; 
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Solidi ex fitperficie njngult circa latus re ft anguli dreumfin- 
pti dxi parallelum revoluta , centrum grauitatis affi- 
gnare. S * • 


i 
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H Viufce folidi indagabimus centrum grauitatis- 
illo 5 eodemue artificio, quo venati fuimus ! 
centrum grauitatis infinitorum fe mifuforum para- • 
bolicoruni in propofit. $ l.mifcell. hyperb. & para- 
bolice 1 V 

l v - Eftocrgp fuperficies vngulx DBC, quae rotetur 
circa FC, latus rc&anguli fibieiteumferipti , paral- 
lelumaxi BD, vtexindegenereturfolidum DBC- 
H V. Huitifcc intelligimuscentrumgrauitatis affi-, 
gnare. Intelligamus figuramduplicatamefle ABC, 
& ipfam reuolutam effe circa FC, ad generandum., 
folidum ABCHG. Ex propofit. 30. eiufd. mifcell. 
hyperb. hoc folidum aequatur tam fecundum totum , 
quam fecundum partes proportionales, quatuor f oli- 
dis, quorum duo finc,qux generantur ex reuolutione 
Superficiei DBC, circa DB, alia duo circa FC: & 
haec quatuor folidafint difpofira , vtin fecunda figu- 
ra. Excitat, ergo propofit. 3 e. mifcell. hyperb.qua- 
tuor folida fecundae figurae > fuat proportionaliter 
analoga cum folido ABCHG. Sed folidum ABC- 
H G, eft exfchol. propofit. 11. proportionaliter ana- 
logum cum figura ABC. Ergo figura ABC, erit 
etiam proportionaliter analoga cum didis qnatuor 
folidis. Ergo eodem modo ifecabitur B D, a cen- 
tro grauitatis ipfius ABC, ac VX, a centro grauita- 
tis quatuor folidorum fimulfumptorum. Sed fada 
BT, aequali femidiametro, eftpundtum T, centruin 

grauitatiS ipfius A B C, ex propofit, 20 . Ergo etiam 
, O fa&a 


iol TraSfatus Trimus. \ 

fada VN, «quali femidianrtro, erit N» centrum 
grauitaciiquatuor folidorum Gamlfumpcarauv. In* 
telligacur VX, ficdiuifadn n'( perpende quatfode- 
monftrationis vim ,nec tedeturbenticulptoris^rr^ ? 
res) vc fit V *, ad *X, vtqitt«avpanqaadr*tt VX,' f 
vna cum quadrato femidiametri femicirculi cuius - 
circumferentia «queror VX,^ad exceffum quartae 
partis quadrati V Xfftipra quadratum diftae fc»H:> 
diametris Vel melius, vc quadratura VX»cumqua- 
drato femidiaraetri arcus quads^icVXiadquadr^i 
tum VX, minusquadrato femidianmari « Ergo rodi-; 
da ratione, ex fthol. anteced- fccabiroraxis vnius er> 
folidis medij^abipfiiis centro grauitatis . Cum erge$ 
ambo media fint artificiose ficdifpofita, vr communCf 
jpforumcentrum grauirans fijt m VX ; erit hoc putfi** 
dum 2» Cum vero N, fir centrum grauiratisquatuor. 
folidorum finvuK Sc x duorum medioriirri >: Crif iQi 
N Y, etiaroeentrum grauitatis duorumicmreraomni 
fimul £ Wai&iN^ad N >Js vi exceffus diameeiii cilft 
culi , cuius arcui quadrantis aequetur V X> fupra di- 
midiam VX, ad dunidiara V X; nempe reciproci ex 
propofit; 15 • vc vnum f lidorum extremorunud v* 
num mediorum j nempe vtduoexcremaiad duo met 
dia . Ergo >i<, erit centrum grauitatis duorum foli- 
dorum extremorum fimul iumptorum'. Cumque» ex 
induftria fuerint ficdifpofita*, vreodem modofccer 
tur VXy a centro grauitatis duorum extremorum (i- 
mulfumptorum,acaxis vniufcuiufqueaiproprio cem 
tro grauitatis. Si taliter fit feda FC, in N, vefe- 

dus 
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fius eft axis VX, in >fc. Eritinucntum N, centrum 
grauitatis folidi DBCHV. .Quod erae faciendum. 

S C HOLI VM I- ' 



etiam centrum grauitatis t<v 


tius cylindri B V ; aec ignoretur ratio folidi D B C> 

. . ™ 1 J . • j 1 UhiW T . * q ^ j|.j| y 
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H V , ad folidum B C H , ortomex rcuolutiotie tri- 
linei BCF, circa CF: habebimus in FC, centrum 
grauitatis didi folidi BC*H. # ' r 

Sed infuper intclledo ia per fupcrficie vagulae 
A B D* 'cylindrico redo fedo plano diagonalicer 
tranfcunte per B D , & per pundum in latere credo 
apun&o A. Truncorum huias cylindrici appenfi> 
rum fecundum BD, habebunt centra aequilibri; • 
Quia didi trunci funt proportibnaliter analogi cura 
duobus folidisex ABD, reuoluca & circa BD,& 
circa EA. 

•• Pariccr , fi fuper trilineo A E B , intelligatur cy- t 
lindricusredusfedusdiagonaliter plano tranfeun- 
te per B, & per latus oppofitumipfi EA. Trunco- 
rum didi cylindrici itidem appenforura fecundum 
BD, habebimuscentraaequilibriji Haec aflerta fune 
manifeft.fliEni ijs , qui noftris operibus aliquando 
incubuerint . Praecipue fecundae parti noftri mifcel- 
lanei geometrici; 

W A * • * * * * - • * • ♦ M m . 

I 4 

S CHOL I V M II- 

« * r + 

Licuit ergo ex fuperiojibiis, lepori agnofcere.nos 
affignafle centra grauitatis (olidorum ex fuperffcie 
ynguli reuolyt* tam circaaxi.m,quanicirca latus re- 
danguli rircumfcripti axi parallelum . Sed quomo- 
do ioueniatur centrum grauitatis folidicxfuperficie 
rcuoluta circa bafl.t», ignoramus. Attamen, ex didis, 
fare pofla mus ccacrum grauitatis di&i folidi con- 

iwndt 
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iun<9i cnmalioquoddaoi, vt nunc explicabimus? 
Supponamus in diagrammate prcfenti, B A FO, cflc 
figuram > dc qua fiepe farpjus fupra loquuti fumus z 
nempe B AD, efle duplicatam fuperncien vnguLe 
circa axim AC , dc FA D , efle duplicatum erili. 
tu* acum: 


. * 
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neum : confideremus infuper totam figuram B AFD, 
rotari circa BD. Iamexpropofit.29. fcimusinquo 
pun&o fecctur B D, i centro grauitatis folidi difti . 
Sed etiam fcinius medium pun&um CD, eflecen* 
trum grauitatis cylindri ex CE. Ratio cylindri di 3 i 
ad reliquum folidi non ignorabitur. Ergo poterimus 
etiam fcire centrum grauitatis reliqui: nempe folidi 
ex fuperficie B A C> circa B C , & ex trilineo F A E, 
circa B D* fimul. \ 

t 

SCHPUVM III. 

\ i • *-• *• •_ f\ 

Sed antequam vherius procedamus , ac explice- 
mi s ea,quae exianalogia cj»m yngulae fuperficie ema- 
nant > debemus prius naturam cuiufdam figura , qaa» 
communiter Cyclois nuncupari folet,apte oculos le- 
ftorum ponere. H>mc primup omnium .excogitauit 
celeberrimus Galileus occafione formandi arcum-. 
Fontis cuiufdabi , vt ipfemet ait in quadam /atniliari 
epiftola , quam praeceptori noft^o Caualerio olim 
feribebat, quaeque apud nos manet. VcCycloidis 
menfuram reperiret,per plurimos annos Galileusla- 
borauit. Cumque hanc fiuftra tcntaffcc , tandem 
rem Caualerio eemmunicauit: fed prius fpatium 35. 
annorum (ni&llor) vripfam alTcqueretur confum- 
pfk , Vt pluribus vicibus ab oie proprio Cauaier i| 
pronunciari audiuimus . Sed nec Cydoidis menfura 
pro Caualerio referuabacur , Hanc etenim primas 
omnium mundo patcfecic admifabilis Torriceilius* 
'• • Poft 
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Poft Ipfum quadrauit cam Tacquet in diflert: de mo- 
tu , &c. theor. 20 • &qufdem acutiflima dcmonflra- 
tione. Tandem Farbius in di< 3 o opufculo decyloi- 
de, & figura finuum de ipfa peregit 5 cuius do&rinara 
& nos aliqualiter repetemus . Non etenim intelligi- 
mus, ea omriia quae Farbius meditatus cft, iterum po- 
nere: fed tantum aliqua, quae nobis vifa funt naturam 
fuperficiei vngulae illuftriorcm reddere. Sed prius 
explicationem Cycloidis indolis a I orricellio mutua- 
bimur>ficuti ipfe eam recepit a Cycloidis parenteGa- 
lileo. Audiamus ergo Torricellium in appendice dc 
' cycloidepag. apudnos, 8 y,ficalloquentem. 

Concipiatur fnpcr manente aliqua reda linea %A B, cir- 
culus AC , contingens redam AB, inpundo A % Notetur - 
que pun d um A, tamquam fixum m per ipberia circuli AC. 
Tum intelligatur fuper manente reda A B , conuerti anu- 
lum A C, motu circulari fimul & progrefsiuo r verfus partes 
B: ita nst fubinde aliquo fui pundo redam lineam AB , fem- 
per contingat , quoujque fixum pundum iterum ad conta - 
Sium renertatu * , puta in B . Certum esi, quod punctum A , 
fixum m penpberia circuli rotantis AC , aliquam lineam de- 
fer ibet , fur gentem primo a fubiectalinea AB, deinde culmu 
nantem verfus 'D; poftremo pronam, defeendentemque yer- 
fus punctum B . 

Vexata efl d pradecejforibus noHris , pracipue d Galdeo 
i am fupta 4 j •* annum , bumfmodi Unca A DB, cyclus , 
recta rvcrb A B t bafis cycloidis 5 at circulus A C, geni- 
tor cycloidis . ’• ’ • .. . t 

Proprietas, natura . cycloidis ea e fi , <vt bafis ip- 

. . Ji»s 



pr f i i- Yr affatis ^Tritius» 


Rui AB , equulis fit ptripheria circuli gtmtons tA£ %] 
Sucd quidem non adeo obfcurum efl . Nam totaperipbena 
A C , Ji ipfitm i n comer fime cemmenfuramt/uper manente ( 

recta AB . % * 

Ha?c quidem Torriccllius • Ex natura vero cjf.. 

cloidis agnita, quaedam explkabim us,quae ex analo- 
gia inter ipfam, & fupcrficiem vngul* emanant. 

• • 

; propositio xxxvii- 

Si circa exim fimicy cloidis 'veluti circa diametrum ftfimU 
circulus genitor ad partes femicyclotdts,0' ducatur <vbut~ 
let ordmatm applicata terminans ad curuam cydeidalsm, 
& circumferentiam femteireuk . Hac uquakaent peri- 
ebena femicircuk,quam ahfcmdtt <verfits <verticem. 

■*— « Sto femicyclois A B C F, cuius axim intclligi- 

r*. mus C F ; & fic femicirculus genitor C D F 5 

&flc du&a vbilibet B D, parallela A F, terminata 

ade urnas ABC, CDF. Aio B D, aequalem fore 

circum- 
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Sifkpcr baft prima quarta Lil:j njnguhris , tamquam piper 
diametro ^tt fcmicircttlus ad tandem partem quarta : hac 

-0**1 P‘ W" 


> 1 1 4 r frutiaiitt 'Ptims. 

bafis fit pariter aqualis diametro circuli bafis cylhtdritfx 
% q:io deducia futi fuper fictis <vnguU : y fit duSia ubili- 
bet parallela a xi quarta . Hac fecabtt circumferentiam Je~ 
mkirculi rverfus cumam quarta fibi aqualem • 


E Sto BAFD , primaquarfeLilij vngularis, cuius 
bafis D B> fit aqualis diametro circuli>cuius pe- 
ripherixeft quadrans JfVC, fitquc DB, diameter fe- 
micirculi DEB, & ficdu&a vbilibet k G, parallela 
FD, fecans peripiieriam DEB, in H. Dico arcum 
H B , squalem forere&je G k . Etenim > quod A C, 
fit «qualis arcui quadrantis EB> eft manifcftifli- 
mum • K H G , ergo poteft fecarc , vel folam fuper- 
ficiem vngube CaB: yel etiam trilinea. Secetpri- 

nib^lbla^ifUfJetfid^rti; vngul*' CAB* & dixc&MOr 
*©li>EE O, paraHeIatCB ) , quaefuttritquale*v&func 
‘finusre&i* EH* Ally tiftUum^i^rantttiii^aMjua. 
f?um:eirgo ; A EH; truae «qaalesq 
T ' icj 'tefr Ofc, *rk acqu^lfei diquaf >M Si 
vero KftGs ifteet? Irilinea ducantur, jjafkerii&L^ 
ff O paraHcfce ? D B * i QuSe pdritcrerunc «quales. 
Et cum^fint fmas re&i arcuum quadrantiutn «qua- 
lium E'A> ,J HE; erit L A, «qualis arcui :H;E . Sed 
etiam A C, «qualis arcui EB. Ergo tota* 

GK, «qualis circumferentia: HEB. Sempcrergo 
djaa : pa\illelaeft^qiialis;ari:ui HB> -Qjaod8<rJ 
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-ntibLup ?aois iv <(J i hfc 3ti & 
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i^iii&nfoit; 

Si. #xi*. jatutJtntiiprim*. tjfurt* iMij i mptUrit fu Ufa 
-i fcmicycloidis , (§jr baps quarte axis eiufdem . J^uarta 
, fXit aqualis txcefui femicycloidis fupra fc micir culum y ft- 

•iijfHfH WP.yjl; i j:! ^ t :•; ■ ) ?. ,i , > 

Sto femicycloidis DBMF, cuius bafis FD, 

, axis DB, vtfemjcirculus genitor fit DEB. 

>ico quartam .Lilij DFaB, aequalem fore ipfi 
EBMF, exedfui fcmicycloidis fupra femicir- 

jO|l|ll»* 4; r fu 1 .i 1 1 * ,** i*“. * • *, 

Ducatur K Kl vbilibet parallela F D» fecans 
quartana, & femicycloidem in M, G. Cum ex dua^ 
bu* propofit. antecedent, tam MH, quam Gk, 

P 2 srqua- 


JWfe iwi 

anuiaosvl .flH sijjiuisbnuaibmabfojfiilrtisup} 
-ij^S rr.ciis cig^E .isciilidvaoH j3 

K- — 


«»f* 

aquales fint eidem circumferentis HB. Ergo erunt 
squales inter fc . Et hoc vbilibet . Ergo etiam figu- 
rat erurtt xqua£csT~t^go<f&c. — ■ ■ 


— u 


V. 


*!- - _ 

Notetur etiam, 
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v y 

ef -pto 

les, Tt pateat ipfas paritpf fore proportionaliter apa- 

logasiuxta noftras do&rinas infinitis vicibus expli- 
catas. Qu^je t>B» aequaliter fecabitur acentris 
^qqi libHyJpfSru m fecundum D B , appetjf arhai^ . 
Cum vero ex fcfiol -^rim. propoRi »>. eonftct, crti- 
trum fquilibrij quarrx D F A B, quod fit v. g. K, fic 
diuidere D^B, vt ® K, fit ad k D, vt arcus quadran- 
di* jJ^iVtim>^e{TuV$nud|i^<t^ fu|(r^<^mifiiutn 
didi arcus, & cum dimidioexcefiusdinercmia? inter 
irctif#rkjtaadranris>Wfetoidiam^ 
ttanfritner femidiamefruhi ^ & dimidium 1 arcus qua- 
dratttis^atffemidianictrum^ynA ctfnVdimidfoiCN&tex:- 
ceffu*. Conftabit etiam fic diuidi DB, a centro fetui- 
Hbrjj diefr* figura? DEBMF, . 

cuitf^c B®fc' ‘ id WHr folid^mle 
tJEB.Vi F, reuoluta cuca Blsj, parallelam FU,ad 
'folidumex eadem reuolura circa Ff>. Patebit etiam 
tatio ralinm fblfdorum ad icoiccmd Qirat etiam erit 
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4 ^ l-> I*.' 




i an:/:; >q 0 iq ud 

SCHO- 


jrf xsmuo 




r iy? m: 


♦ » » 


f * 


a ; 


n 


!'rcb*“- r< 


*■••*»* 

• •* > 




* • ** 



+*Utt 


‘pllSllTT^pTTnTT^ 


• lidsinq ?yfW; rol noqn»? t.yJro ;,ucf*?; f, q oC 
cJLjth* &<> . «; p 

-itaizil&pp^:* :> <&M G fi.-Jpd-n ;i.*’ JiH ifr s r n«-i.‘*> 

. $«d p#rticuI*riu^ 4 not«Hr>prQbauim fuifleetiai» 
fuperficiem vngulas C AB,&£*MB, partemfc+ 
micycloidis squales cflfe ; & confequenter magnitu- 
dines analogas . Cnm veiofexpropofit. 16 . centrum 
{quilibrij fuperfitiei C A B, appenfx fecundum., 
jC^ qwtfiit k, % ipfam diuidac, vt C k, fi c ad k», 
ytdknkjium. arcus quadrantis, ad femidiaroetrun» > 
f na cum cxceflu ipfius fupra dig>id'uro J|rcus qua» 
drant 4 r &c etiarjn£ei,at>itur C centro squilibrij 

ilUoypaj?Kfcm cy<;lwi4is- , , 

‘ _ 9 f • * * t 


Jidorum cx reuoliitibne E 9* M B, tam circa NB, 
quam circa C P , rcuoluta . Quae erit eadem-» 

cum 
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II 8i • Tta&Mks Prmut^ 

cum ratione (olidorum genitorum ex fuperficie VMr 
gula? fic reuoluca • 

PROPOSITIO XXXX- 


X Tf* 
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Exceffus femicycloidis fufea quartum y eft aqualis femicirctdi 
lo , tam fecundum totum } quam fecundum partes propar* 
Uonalcs . 


ir 
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D E totiVeft.maniTeftuni , q&ia cum DFAB f 
DE^MF, fint Quales ; ablata communi 
D E B A F 5 reliqua F A B M Fy erit gqualis reliquo 
fcmicirculo D E B. > r 

De partibus etiam proportionalibus patebieJ 
Quia , cijtp tfBMH ,J ]k Gfi £ ablata^ 

communi HBG,* reliqua GMB, erit ^qualis reli- 
qua? -k H & .'Idem prbbiretar de cajterrijpXfccibds • 
Qbare patee prdpolku&i . H ? O n rjnv "xb typi 
-mm^&rrn^fisiq/jino:; ¥• i * )) i-y*' {)? .■ >sm 

r V-M-'!/".; ; * 

? .n:ubnm r ai ,^nj i. ; > ^_r»jFyr<j 
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. Ergo etratn fi dkSas exceffus vbluacur rem fcirca 
♦f <juani citcd PiJf fofidlg<nicaeranc*qltift<u 
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f iS^utae fine propocrioiialitciT smilo- 

gse etiam fecundum partes proportionales , & cum in 
fchol. a. propofi^f 5 .^br $* jtr^ditufq ficqflaliterin- 
uenieridum (it centrum grauitatis cuiufcunque cir- 
culi portionis ; feu 4 centrqm .^quilibrij cuiufcunque 
BHk, dimue portionis femicinculiappenf^ fecun- 
dun>; BlQ;.aflignatus pariteredt modus reperiendi 
Icenorum fquitibdj partis cuiufcunque MBG,excef- 
.fusdi&Htidemappenfe fecundum Bk. 

^ Quamojbrenijconfequenter habebitur ratio folidi 
,€x MBG, circa N B* reuoluta, ad folidumexea- 


• demcirca M k, ex propofic.4. lib. 5. , • 

, Peculiarius vero agnofeemus ex propofic. 24. lib. 

3. quod fi 9*BA, dimidiumdi&iexceffus^ntelliga- 
turappenfumGc,& fit eius centrum gquilibrij k: erit 
Bk, ad kC, vtexceflus JfcE, feu AC,, fapra fub- 
fefquialteram EC, addicam fubfefquialteram_,. 
Nam ex di&a propofit. fuppofito k, centro £qui- 
libri j quadrantis B E C, appcnfi fecundum BC, 
cft BC, ad Ck, vt circumferentia B E, ad ter- 
tiam partem duplse ECi nempe ad fubfefquialtcram 
EC. Diuidendo ergo, patebit propofitum. 

* Confequenter autem tenebimus ex citat, propofit. 

4. lib. j.quod fi !*B A , rotetur circa NB, & circa 
P C : erit primum folidum ad fecundum , -vt exee (Tus 
arcus quadrantis fupra fubfefquialteram femidia- 

metri. 


\ 
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metri , ad diftam fubfefquialteram. 

Adnotetur etiam, qu? didafaercdt partibus termi- 
natis ad B, verificari quoque de terminatis ad £. Quia 
- dift* partes funt omniqoaqoe flutes, imites . 
rl.'n'.p it : i i .• c* i i nuii!>v»jg 

; l>KO!‘OSITIty XU;;i 

• 6\-fr -. . ; • .' 'j ' •:! •?:no:j:oq r.iirib t iH3 

Anifeftam etenim eftier fepe/eWas^r^it^- 
_ j; tfangulum ND, duplum efe quatt» Lilij 
D F A B . Ergo etiam erit duplum D EBM#, 'ei. 
ceffus femicycloidis (itpra femicirculum . Stditiam 
idcm rcdangulum N D, t&ft qcadrupluwi remicit- 
culi OEB, vt elicitur ck Arqlrtin. in HbJde eireuli 
. quad<a; &e« ijs ;quarnosc*plkauirmK fcipropofit. 
6. lib a. & in fcholijseiufiietH . fcrg® D E BMfyerit 
dupla f.-mieirculi DEB.i Etcompi&n(jn<te,tOta fe- 
micyclois erit tripla femmircalu^or,’ -0'A\y. ,a>'i 
, . -.'r ‘APu- bz -'J- r,;; .odriurO ’} 
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Cum veri> ,;F A B m F> -fit ptoljata f qualis fcmiar- 
culotretf anguium N D, erit eiustjupdrupiun* Quod 
notetur. • ....... . ; --.bimU . 'fi 

Pariter agnoftemus , reftanguium NiRibcffefef* 
quitertiumfcniicyeloidis*- ; •; ji ...... 
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•Antequam ylterius proc,edaipus > confidcrimu* 
quid proprii fit fcmugrclois , Si confequenter tota 
cyclois. Semicyclois etenim nil aliud proprii cft, 
quarti duplicata fijperficies vngute* cui accedant du- 
plicata trilinqj^ ejia^foTiicirculo. Sed eft.fuperficies 
vngulae talis niturae* vf b^fis eiu$, hoc eft latus cylrn- 
dri , ex quo defTumitut * fit squjdis femidiametro cir- 
culi, qui e(lbafi%cyi|lidri^ ££d debemus cogitare, 
omnes parallelas^axi cpa*jtje,;|rasferri , Sc terminari 
cxvna parte curia peripheria femicirculi . Debemus 
enim cogitare, kCJ, transferri in HM: CA, in E^: 
&fic de reliquis. 
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Reminifci etiam debefnus , qua fupra diximus in 
propofit. 5. Nimirum * quod fi ifl fequenti diagram- 
mate, ABDE, fit vngula, cuius bafis DB A, ntcir- 
culi quadrans , & EB, fit {qualis B D: quod etiam 
kF, erit {qualis ipfi FHi & cuilibet parallelae ij^fi 
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B- E ; correfpondebi t- aliquis fimis in qOadranteJ 

4 pariter fuomodove- 




dro,&in 

y tftatim explicabimus .* Cogitemus in fupcrficie c jr- 
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lindri AB, fcxiftbffc helicbtti AkfyfifcVt 

sqtmlfc rircttnrfeftftti* AHC. Ptbbat Gaidas 
Vbaldtrtirtfuolib.t. detirttite* pvbpbffo j$. ^ubd 
fi Vbihbetthtcaruf k H, par&ltefa BC, ipfabi arqtr&i 
JetM fbretifcui*Fei*nti# AH. Quod 
lc agnofcitur a non ignorante cochlee naturam . Su- 
perficies etenim A k B C, aliud non eft, quam trian- 
gulum quoddam re&angultim plicatum fuperfuper-! 
ficiem cylindri fic , vt vertex fit in A> vnum laterum 
circa reftum congruat ipfi AHC: aliud ipfi 8C 4 
Cogitemus etiam AHCD, efle ekcefTum femicjr- 
cloidisfttpra femicireulum y cuius bafis DC>fitf- 
qualis circumferenti* A&C. Si dicatur H E,ip- 
1 » D C, parallela > hxc erit arqualis ,ex propofit. j 7. 
ipfi circumferentix A H : & conll-quenteripfi k H. 
Er hoc verum erit vbicuiUjue ducatur k H. Ergo cui- 
libet k H, eorrefpondebit aliqua in AHCD. Non 
vero fuperficiei cochle* AfcBC, elrie eqoalis ipfi 
AHCD; obftat etenim tranfitus diuerfitas . 


PROPOSITIO XLII 




'Sf exeejfus femicyclotditpupYa quartam Ltfif njnoulaxis^ cu nt 
reff angulo fik ctrcumfcripta , rotetur *vel cirta baftm^ <vel 
* circa latus *pp parallelum . Cyimd rus ex re ft angulo > erit . 
quadruplusfikdi orti exdtfto ejeceflif, ' > 


I N fchem. fequent. re&angulum DN,c um FA- ' 
BM F, r^tewfr vel circa F D> vel circa N B(vtro- 

que . 
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queehim modo fa&a rotatione , folida genita erunt 
fanqualia ,ex fchol. propofit. 40. ) Dico cylindronu. 
quadruplum fore folidi geniti. Namexpropofit. i- 
J1K5 • cylindrus ad folidum habet rationem compofi- 
*am ex ratione tedangul i D N, ad exceflum FAB- 
.MF, & errat iohe t)C, ad DG, fi rotat io fiat circa 

0 F( C, etenim eftcerttrum aequilibrij tam reftan- 
guK,quam didit exteflus ex fchol'ptopo(it.46^Ncm- 
pe cylindrus erit ad folidum vt reSangulum ad ex- 
ceiTumrnempe ex fchol. 1 .propoiu.4 i.in ratione qua- 
drupla. Quod&c- 

, i^dpbsITlo xXJII. i 

Si iteMbfimtumre&ingul» flbi <W- 

f cui n/eripto. Erit cylindrus tx re Ei Angulo ad folidum ex 
ffmieyclmde , <%>t bafis ftmtcycloidts , ad fui quartam far- V* 
r iem , <vna cum femtdiametro femicircuh , (§{r cum dtmidb 
r exceffu differenta inter fermbaffm , (£/ femidtametrum , 

1 fufra differentiam inter femidtametrum , gjr quartam 

f artem bafts . * * r : 

D T F)bafis femicyeJoSdis D F M B, qtte eft «qua- 
lis peripheriae D E B , fit ft&a bifariam in Q , 
jBc QDj bifariam inS, & fic DR, «qualis femidia-" * ; VrW . 
l^aetroOC: &intelligifliasrc2langulum DN,cuiTi V^ v 
.JemJcycloide rotari circa F D. Dico tylindrum effe 
ad folidum genitum, v*F£?y ad DS^DR, vnacum 

dimidio exceffu QR, £»pra RS. Nam cylindrus ex 

DN, 
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D N, cfoex prqpofir. antecede quadfqplus folidie* 
exceflii F A B M F * reuoluco circa FD; nempe ad 
ipfqni, vt F b, D,§, ; ; :• •.!■ 

Pariter idem cylindrus ex propofic. *7. eft ad foli- 
dom genitum quarraLilij D F A B, circaaximapi 
nus .yF, reuojuta vt f>F,iad &<K:*ynaeUpiJfc. 
midipcxceffu; Q R> Aipra ; R S. ; Ergoconipnigeuio 
ambo confequcntia , erit cyliadrusadfoiidutreex fe* 
micycloide , vt F D> ,ad D $, DR, yna cumexcefltl 
.Q^j.fupt*RS.- Qapd&c-! -ol . 5ii:f««»:':sa 

COROLLARIVM-. 
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Ergo per conuerfionemrationis^cric cylindrus ad 
cxceffum fuprafolidum, vt F D* adcsrcefliirniupra 
diciu m confequens . Nempe vt bafis femicydoidis 
ad fui quartam partem , vna cumdiffe/entia inter fe- 
midiamctrum , & areutn quadrantis , minus dimidio 

exceflus differentias inter^rcum quadrantis * &femi- 

.diametrumffupra differentiam inter femidiametrum 
& dimidium arcus quadrantis . 


^ J 4 * * 



■ ce fus differentia, ait tit fro^ojit. antecedent. 'i!' 
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N,.CMm femlcycloide rotentur circa N B. Dico 
cylindrum ad foJidtmi,efle vt F D, ad DQ^, 
cum DRj & cum dimidio exceflus (\R> Arpra RS. 
Nam, vcprius,expr6pofit.4t. cylindrus eft quadru- 
plus folicn orti ex reuolutione F A B M F, circa NB. 
Pariter ex fchol. pritn. propofit.27. eft ad folidum ex 
rcuolutionequarta E>F AB, circa NB,vt Fl>, ad 
QO, RS, cum dimidio cxceflu QR,fupra RS. Er- 
go colligendo ambo confequentia > erit cylindrus ad r 
rt>tumfolidurn,vtFI>, acjDQ, cum F>S, S R( nem- 
pe vnacum RDJ & cum dimidio exceflus Q R> fu- 


pra R S . Quod&c 

• * 0 ^ 


- * V sc;. t 


corollarivm. 


o , ^ » . , . 

Ergo per conuerfionem rationis, erit cylindrus a<J 

exce{- 
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exceflum fupra folidum,vt FD, bafis ad differentiam 
inter arcum quadrantis, & femidiamecrum, minus di-» 
midiodi&isexceflus. 

t % • ‘ 4 
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Ex duabus propofitionibus antecedentibus , & ex 
fuis coroll. quatuor licet colligere . Quorum primum 
cft* Quod folidtHn ex femicycloide circa NB,oric 
ad folidum ex eadem circa FD, *.c*Qp,DRi &cu‘m 
dimidio exceffus QR, fupra RS, ad D$>cuit* DR # 
&cum dicio dimidio excclTu,, Nempe vt arcus qua- 
drantis, cum femidiametro , & cum dimidio exedfus 


d iferem** inter arcum qqadi^ntis , & femidiarne^ 
trum, fupradifferenciam intcr ? lemidia.netrLrri, di- 
midium arcus. quadrantis, ad femidiatnetrucp vn^ 
cupa dwWio, arcus quad raptis, & cum dido dimidio^ 
ttffcdlufrf. T j /*. . . r f • :• * # ? 

~ Secundum eft,* qyqd,fi k , fit centrum grauitatis 
totius cycloufs* vel aquili brijf femiffo appenfkfer 
eundum "V B. B K^cric ad k U, in eadem ratione- ; 


Terdumeft,quodfolidumextrilinco FNBjcirc^ 
FD, eft ad foiidum ejceqdcm circa N B, vc quarta, 
pars bafis femitycloidis vna cum differentia interar*. 
cumquadrantis/& femiJiametrum, minus dimidio 
exceffus didlae differentiae fupra differentiam inter 
fernidiametrum, & dimidium arcus quadrantis, ad 
diffcrenciaminterarcumquadrantiSj.&femidiamc* 
trum, minus dicio dimidio exceflus. 
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n Quartum eft, quodii K, inter B, C, fit centrum 
arquiLibrj ipfius trilinci appcnfi fecundum D E Erit 
DK.ad kB, in dica ratione. t; 


• • _ • » 


* * ■ /. x i / < i 

etiam repetiti ea C > centro arquilibrij redanguli 
•NDjex K, 1 cennro«q«ilibrijfetnicycloidis;&ezra* 
tio»e femicydoidis adtriiineum » n experieturip 
propofit>4tf» ; 


‘i 


n. 

; :/ . ,1 <i. • . -• .. . 

Ex didHs patere 'poteft , quam caute aflentiendum 
•iit ijr, quxetiaoiafumrajsy 'fle excellentibus mathe- 
,marictsabfqtie.demonftrationibus docentur. Siqui- 
dem eximius Torricellius inlib.prim- de motugra- 

R uiiun 


uium fchol. propofic. 18. aic. Satis fit interea leftorem 
hic aduiomific qttodfi cycloidis fpalium circa bafimconuertx- 
tur , eri "fohdtiw ad cylmdrum circum finium )*vt 5 . ai f . 
fi rvero circdr^igcntcm bafi parallelam^vt 7. ad 8 . centrum 
cycloidis a xem fetat. yt, partes fint r vt^J* ad 5 . Hxc autem 
a (Terta fic abfolute pronunciaca > nequaquam vera 
exnunc, vrpcItetexfiiperioribus.Quarej nec verum 
erit omnimode , qua: nos tradidimus teftimonio Tor- 
1 iycliij innixi, in propofu:. 28. lib. Nec quae docui- 
mus in propopt- ip. Nec quae ftkfchol. propofitj 2p. 
Miifcell* HjrpeiK Nec qua: IubenttfNn propoiir! 1 4. 
pri.part* Mifcell. Geom. Nam rationes, neccylindri 
ad folida, nec folidorum ad inuicemmcc partium axis 
refedi a cycloidis centro grauitatis, funt numero ex- 
}pYrn\ibilei?,ficbt^m 

titaintf fie ex^rimibilesi fecun- 

dum cyclometriam Arehimedeamyi& (lqiprone“ndo 
icircumfcrentiamdirbl#^ 

7 # Vtftatim patebifc \ •? 2: V ?:*•;*• r -, • > 

* " Nanrficprinio#nQuoiiibffiqUdfium»F 
T> S, eft 4*? DR, tfli S' e*c«fliis 
fupra RS, l^.eiusfemiffisyl Ergocyliridraierftsrd 
folidum cx femicycloide circa F D ( cum ex propo- 
fit.43. ficad ipfum ,/t jF £>f, |db D $ , cpm D R, & 
cum dimidio exceflus QJt* fupra RS)veu.ad 
8?: nempe vtfli ad ?*■' ' — •; fc*? 

‘ % * Sedu ndo. C um fi t cy 1 kidfuYek propbfic. 44, ad fo- 
lidum ex fefn k ycloide cfrfed 'N B, \/v PD, ad >DQ> 
cum DR, & cum dimidio exceffus fupra &S* 

erit 
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Jit . ‘ r ‘ f,il i 1 r-j- p' m u . 

ruKjftiiYctbsi .* 1 H- ■'Tfcjifc -oib..f ibnma 

J t icul^OE&si jv . tii dCJ r. j rnubinnc bt i!> 

erit cylindrusadfolidanj tfV.|iI i t ad g£ nempe, vt; 

. fld. *]• ! . ! ' v 3 1 - ■ j !:;J'iUip ’ i IjC f V ) • t 

. Tertiq ergo erit folidiirn ex femicycloide circa 
NB^.ad folidum circaJF J>, vt 7. ad 5. 

• ( Vnde quarto, edam ,P kj erjcad k D, vtr. ad 5. , 
: iiVJetam, quoniam iflf»opqfit. 28.lib.3- & in alijs 
locis fupta citatis aliqua t vt diximus, propofita fue- 

1* * . 1 • j' 1 • 


taiveritatetri. .Sitietgo, >;■ •,«, ui .5,. , 

15 

i Lt t 'I 

Fufus cycloidalis eH di annutum flattum ex circulo genitor e ? 

• <vtfemidiamctcr njna cum dimidio arcus quadrantis, (jjf- 
cum dimidio exceffus differenti* inter arcum quadrantis 7 
4'HSZ " R 2 






femidUmetrum , fipra di ferentium inter /fondUm- 
trum , ^ dimidium arcus juadrantis^ad dimidium arcus 


fertlitfreulo diametri B D, voloatur circa I-Efc 
Dico > fem ifufun ex cycloide (Tic enim inprop.^f . 
lib.^4 appcllauinous foiidum ortum ex cycloide circii 
bafim reuoluta) t(Teadannultfmibri&^ in ratione 
prardj&a. Nam expr0p0Gr.4j.bft conuercendo, fu- 
fos ea cycloide ad cylindrum cx rc&angulo, vc dimi- 
dium arcuiquadrantis, vnac un v fe mid i a m ctro , (c 
curodimidiodi&iexccflos>ad FD. Sed cylindrus 
cft ad annutum ex DEB, yt redangulum ad 
DE^tiempeex prdpofit.41. te i^o^eifiudhfpbsi » 
nempe, yt FD, ad fui quartam partem, fcilicet ai 
dimidium arcus quadrantis (cum enim ex propofit. 
j.lib. 3 . rario cylindri adannulum componatur exra 4 
tio redanguti ad DBB, & Cli)> td QD: erit 
cylindrus ad annuiuril , yt re&angukim ad DEB; 
nempe quadrliplus .) Quate ex xquali , eriefufasad 
annutam, vc dimidium arcu*quadrantis,vna cum fe-* 
midianietro , & cum dimidio^effusdtfferentia; in- 
rer arcum quadrantis, & fcmidianaetrurojfopra diffe- 
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^Curp; V.crg, in propofiti 4 t.& ia fchem. fu per: 
oftenfu m fit , etiam cylindrum ex ND, circa FD, 
quadruplum efle folidi ex F A B MF, reuolu ta circa 
yel F D, vel N B: & cum »0 progreflu deraonftra- 
tionis antecedentis oftcnfum pariter fit , cylin- 
drum eundem efle quadrupli«B femiannuli ex 
ifmicirculo: fcquitur foiida ex E A B M F, rcuolu ta 
umcirca FD, quamcirca NB, asqualja fore fc- 
miannulo e* femicirculo genitore reuoluto tam circa 
f quam circa N B. Soljda ergo genita funt ;qua? 
tya^AgwiSSriam.aqHalc* funt ex propofit.40. 
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Cum vero ex fchol » • propofit. 44. (it folidgm e» 
femicydoidercuoluta circa N B, ad folidnm ex ea- 
dem circa F p, y t arcus quadrantis, vna cum femi- 
diamet ro, Si cum di&o dimidio cxceftus, ad femidia- 
metrum , cum dimidio arcus quadrantis ,&cum dimi- 
dio illius exceflus. Ergoexatquali, erit folidum c* 
femicydoide circa N B, ad femiannulum ex femi. 
circulo, Tt arcus quadrantis , yna cum femidiametfo, 
& cum dimidio iUuk eacetfus > ad dimidium arcu* 
quadrantia. 

• • r *\ 

i.i: 
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Tta&Jtt&s 'Xrhriasi 


J upraHpjam^fcu xqutltOrtj femtexcefius dppenfi fecundum 
axim Jic dtuidit 'axim • njt pdrs ad ^verticem ft ad relu > 
quam , *vt dimidium excejfus differehtur inter at cum 

flttadvatlttk . e 9* m /7/A*J 


U co fO x* 5 ne /cedri «I cen^a^diH&rif tfiKnef 
FN B, vt pars terminata ad B, fit ad reliquanu. 
in dicta rationi/. Facilitatis' gtatia’ expahathr fcor- 
fiin linea BD, qu* fit fc&a bifariam _ B 

in Ey vrtejjratfhuet ceiitrum atainlt- 0 ' - ' J; <J J 

btij totius rech-tnguli N D. Itefm fttC 
«ntriini *quiHbrfj femicycloidii Ergo 
ex .rdWk.»; propofit. 44. erit fec, ad | 

Gb j vt dimidium illius eJifcffiis, Vha r ’ f 
tutfiiarcti </ult<ffaritts,'& cum febjidiarnc- 'e 

froytad diriidiubrarcus cJuadrSpt/s*, vna • , • 

ciMifetoidf&m&ro, & c o nWrmidfy diW K 1* IotomU 
cxccllus. Diuidatur BD, in oPiriibus * 11 ' yfei » * 
ifti» partibus .-nempe BA, & DF, vna-- ( F ! * ( V 
quaque ipfanim reprafentet dimidium T F 
v ilfi#&&lTus: A H, & G F, feraidiame- Id 


^ ' • Wr ^ 


tros: 


,^ttS0ferfiutVngttU. 

Xtm sA^r woim^uadrsmti^ & $ G, dimidium 

EG.fins atguales * <8t HC, fit du- 
pla C G: ; erit, CE, tertia par? JHE* Cumautem 
E, fic centrum yquilibri^ totius retfanguli' N D> 
& C| gt^er|t)4m(^mi(^cloidis F'BD: & elicia- 
tur ex propofit.41. trilineum FNB, efle tertiatn 
paftetti fe*icycl6i3fti F Bt5: erit triliheumadietni* 
cycloidem reciproci, vt C E, ad E H. Qu4re*H , 
(erit centrum acquilibrij trilinei^. 2jd( B H* eft ad 
H,D ,* vt dimidjqtn ijjius ,e;ceJfTuf- r curo femidia- 
m¥<>\ ad rerqu^am^reqj^uadrantis , yna cum 
jretniflia%crp , $ curo dimidio illius exceflus . Qua- 

* ,-L ^ ; . •>-. • 


- w« ?nvt» nr , fru iip m i»;; < ** *.* •- Litam» o' 4 , - ; 

o< V rS<G H> O * L I* V M*‘ ; I , 1 

■ i /;/. nui 1 , * 1 u* v„-* l..r* , 

. .y, Seddices. *:Nonne^ksc ratio iafcfaol. i.ptopofic. 
44. aUceretfprelTa fuit? Nonne ibjdctiidi&uro fuit, 
pattem ad viticem offe ad reliquam , vt differentia 
in^eT^i cum quadrantis>& /einidfamcttum>fiiittus f«- 

fixf effit? v ad, dimidium arcus qua- 
drantis 5 vna cum didla differentia inter fircum qua* 
lirantis*, & femi diametrum , minus di^Qdimidioex- 
C-ffuSi? \j , . .. , : : . 1 ^ ; , /*t; . •*> . ■ ;* f 

* Haec non te deturbcin^mi le($(>F 5 l$am eadempro- 
ponioiftis terminis exprimitur# ; Quia .-tempinte?» 
.prefli in fchol.. citat. prQpolito44> funt tertia? partes 
jcorutn* qui in prarfenti exponuntur. Differentia e- 
nim inter arcum quadrantis , & femidiam^crum > mi- 
t . *■ * . nus 
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nus di&o dimidio exceffus »• eft tertia pars didi ditor* 
di j Mceflus y & femidia m ecri . Sic aiitic terminus cft 

tertia pars alterius, vt experienti conflabit* 

?4 ^ j.c . .i i ihdui! 1 ';^ rr-tfiierc lil >H! 
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^Uj ( , . ^ 

/fiigtuire.rvtr as rationes eorum flu* ponuntur w 
ip.mtjcell. kyperh dc tffi cycUtfh , * 

•_ ^ f n ' * f * # ' ' t * 

I N ckat. fcfrol. pagina too.diximus primo, quod 
fi ABC, fit cyclois, qusevoluatur circa FC* 
Necari FC> $ Centro grauitatis annuti» vtpartcsan- 
nulifint vt 7.ad 5. Quod non verificaturniliimpro* 
pri£ • Ptopri£ namque» & praecisi, ita diaidetur^ vt 
pars terminata ad F > fit ad reliquant » vt arcus qua* 
drantis , cum femidiametro ; & cUm fepedi&o dimi- 
dio exceflus , ad femidiametrum , cum dimidio arcus 
quadrantis, ditito dimidio cxceffus • Sicuri di • 

uidtretut BD, d centro grauitatis cycloidis. ^ 

Ideminteliigendum cftficyclois ABC, voluo- 
mur v.g. circa GR, vt fieret annutus latus . Eodem 
namque m odo partiretur RG, i centro grauitatis 
d^annuli. ' ’ * n*-;; ;r ' f 

In pagina io*. egimus de centro grauitatis annu- 
torum genitorum ex duplicata femicycloide DBO 
RG, rcuoluta fato circa RG, vt-fieietahnulusftri- 
&Vs $ :i qiiatn circa aliam v. g. E A > vc fieret annutus 
larus, Vrrriqtrenatitquemodo RG, *veF EA, -fc- 
cabumur a centris grauitatis annutorum in antedida 
ratione> ; - • . 

#i -* ; Itera 
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Item in eodem loco egimus de centris grauitatis 
annulorum tamftri&omm , quam latorum, genito- 
rum vel ex reuolutionetrilineorum AEBFC, cir- 
ca F C, vclaliam extra ipfam,puta R G: vel ex re- 
uoiuticne BCR, veicirca RG, vel circa aliam pu- 
ta E A. Secamur enim axei talium annulorum a ceu- 
- 5 eris 


.•||$ . ' %t*£dtvrpjn&tl 

tris ipforum grauitatis, vt fecantur B D, F C, a cen- 
tris grauitatis trilineorum . Sed B D, F C, ex propo- 
fit. anteced. fic fec&ntur a centris grauitatis trilineo- 
rum , vt partes terminatae ad B, & F, fint ad rcljquas, 
vt dimidium illiufe txceffus.vnaeum femidiametro, 
ad fefquialterum arcu\.quadrantfs ,vna cum femidia- 
metro, & cum dimidio Hlius exccflus : vel facilius ex 
fchoJ. t . propofit.44. vt differentia inter arcum qua- 
drantis, -&femidiametrum, mimis dimidio exceflus, 
addiiHidium arcus quadrantiscuin didta differentia , 
mitius difto dimidio exceflus • Etgo&ficaxesannu- 
lortim. \ 

* V. * . * 

+ ♦ 

| SCHOLIVM. 

**• “ 4- * *<l ^ • * * » - ; 

HfeiTcc hic a/fignanJa peculiaris , & prsccifa ratio 
eorum, quse tradita fuerunt in propofic. i^.part. r. 
mifcdl.gcom.Sed hrec accomodjitius cumahjs expli- 
cabuntur in fequcnti fe&ione. 

. * * 

PROPOSITIO XLVIII- 

Si exceflus flemicycloidis fl^pra primam quartam Ltlij ungu- 
< ' /aris rotetur xtrtaaxtmjum reU angulo fltbt circumfler ipto. 
' . Erit cylindrus ex rc 51 angulo ad fluidum exdibhreXctjfla , 
^t,qutidt ai Urtl fafis flemicydodrs , ad flxt qttaii Xm par- 
lem^nax^mflubfleflqiiialtero^qtfad ra ti flant d tametrt. 


FA- 
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F ABMF> exceffusfemicycloidis FMBD, (upra* 
primam quartam Lilijvngularis FA BD, cum 
re^angulo N D,inteIligarur rotari circa BD, & fic 
Q D, dimidia F D, A u arcus quadrantis, & R D, fe- 
midiameter. Dico cylindrum ex N D, eflfe adToli- 
dumex F A B Vi D , vt quadratum FD> ad quadra- 
tum QJ), vna cum fubfcfquialtero quadrari RD. 

Accipianturin BC, CD, duopuitfla kyvtcunque 
aeque remota i C, & per ipfa ducantur duae feT,kV, 
parallelae PD, (enantes p^ripheriamfemicirculi ge- 
nitoris in H> curnarn quartae in G: curuam cycloidi$ 
inM,X: & NF, latus »e&anguli in T,V. Quoniam, 
exceffus quadratiMk, fupra quadratumGk,fufttduo 
re&angula MGk> tum quadrata MG: & pariter ex- 
ceffus quadrari X k, fupra quadrarum Ok, funeduo^ 

S 2 reflan- 


25 1 $»])erjfcic Z foguUi * IA 


t i 40 1 Trxfifatus ‘Trimus • \ 

re&angula X G k, cum quadrato XG: & quoniam 
Gk> inter BC, eftexpropofit.i8. «qualis arcui HB: 

& pariter G K, mter D,C,eft aequalis arcui H E B: 
vncfe ipfae duae G k, inter C,B,& C,D,funt aequales 
ipfi F D: vnde etiam duae G k, inter B,C,& duse G k t 
inter C D,funt aequales duabus TK, Vk: & MG* 
XG, fu nt in ter fe aequales. Ergo exceffiis quadrato- , 
rum M k, X k, fupra quadrata Gk, GK, erunt aqua- 
lia te#anguhs J fc > M G : V T, X G ; & quadratis * 
MG, XG. 

Cum autem cx propoflt.40. M G, X G, fint aqua- 
les & inter fe,& ipfis H kr duo rc&angula T k, M G : 
VK,XG, cum quadratis MG r XG, erunt aequalia 
jre&angulis TKH, VkH, cum duobus quadratis 
iH. Qoareetram di&a duo re&aftgula TkH,Vkfdr 
cum duobus quadratis kH* erunt aequalia exeeffui . 
quadratorum Mk> Xk , fupra quadrata G K> G K. • 
Sed duopun#» \ accepta tuerurtt arbitrarii. Ergo i' 
omnia re&angula; futv omnibus lateribus re&anghlii 
ND) parallelis F D, & fub omnibus lineis femicir-r , 
culi DE R, kidemparalklis F D, vnacum omni-; 
bus quadratis praedirarum linearum fcimeirculi, 
crunc aequalia exceflibus omnium quadratorum fe^ 
micycloidis ftrtnptorum iuxta regulam quadratum» 
F i> y fupra omnia quadrata quartae F A B [>, acce- : 
pta fecundum eandem regulam# Ergo omnra qua-: 
«Irata re&anguli N D, fumpta fecundum eandem* 
f egy lam.erunt ad Haec tu eadem ratione . Sed omnia: 
quadrata reclanguli N D, funud omnia re<Sangula; 
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fub omnibus lineis re&anguli ND/& fub omnibus 
lineis femicirculi DER, vt reftangulumadfemieir- 
culum» vc expertus in argumentando perindioifibi- 
lium methodum agnofcet faciliter: nempe ex propo- , 
fit. 41. in ratione quadrupla.* nempe > vt quadratura , 
FD, ad quadratum QD. Item omnia quadrata , 
N D, funt ad omnia quadrata femrcircuIijVt quadra- 
rum F D, ad fubfefquialterum quadrati femidiarae- 
rri: nempe DR ( quia omnia quadrata ND, ad om- 
nia quadrata re^anguli circumfcripti fcmicirculo* 
fimtvt quadratum P C> ad quadratum EC: omnia 
vero quadrata rectanguli circumfcriptifemicirculcv 
funt ad omnia quadrata femicirculi, vc quadrarum^ 
EC, adfuifubfefquialterum? quare ex aequali , om- 
nia quadrata rectanguli ND, funt ad omnia quadra*» 

ta 
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tafemi circuli, vt quadratum PC, feti FD, ad fub* 
fefquialrerum quadrati EC> feu RD.) Ergo colli- 
gendo ambo confequencia» omnia quadrata ND, 
funt ad omnia rectangula fub ND, & fub femicir. 
culo,vna cum omnibus quadratis femicirculnvt qua- 
dratum F D, ad quadratum QD, cum fubfelqui? 
altero quadrati RD. Ergo omnia quadrata NO^ 
erunt etiam ad cxceflum omnium quadratorum femi- 
cycloidis fupraomniaquadrata E ABD, ineadeni 
ratione. Sed v&omoia quadrata redanguli ND,ad 
cxceflum illorum quadratorum, fic omnes circuli re- 
anguli-, ad exceflum omnium circulorum femicjr- 
cloidis reuolutis ambobus circa BD> fupra omnes 
circulos ex quarta F A B D, reuoluta pariter circa 
B ? P: nempe ad omnes armillas circulans ex FAR* 

MF, reuoluta circa & vt omnes circuli ex* 

•> 

re&anguio , ad* omnes armillas ex F&B-MF» fic 
cyliijdmsex re&angulo , ad folidiun cx F AB M F, 
reuolutis* ambobus circa BD. Ergo & cylindrus 
erit ad dS&um folidtim * vt quadratum FD* ad 
quadratum QD, cum fufefcfquiafcero quadrati, 
R &. Quod &c. 


PROPOSITIO XLIX 


Siferntcycbh cum rc(d ungulo fbtcifcutnfxripto rotetur circa 
axitn . Erit cylindrus ad fuit dum 5 njt quadratum bajts 
‘pmcyc okhs , ntmpe circumferentia f mtcirtul 5 ad qua* 
dratum arcus quadi antis , wna cum duplo excejfu qua* 

.. . drati 
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(Irati arcus quadrantis fupra quadratum femidiametri y 
cum ftVftfquidltero quadrati femidtametti : nempe ad 
fubfefqwtertmm quadi at 1 ba(is , minus fefquitertio 
- ^uuadrdti femidiametn . 

• i t • . ■ ' 

S l&nicytlbis : F MB D> cum re&aflgulo D* ro- 
v t»Durtirca axiai f DB. Dico cylindrum e/Te ad 
folidum, vt quadratum F D , ad quadratum Q.0 , 
vna cum duplo exceflfu quadrati Q D, fupra quadra- 
tum 11D, & cum fubfcfquialtero quadrari RD: 
nempe ad ftfbfcfquitertium quad-ati FD, minus 
fefquitertio quadrati R D. Namcxpropofit. ante- 
cedent. cylindrus ad folidum exreuolutione F AB- 
M F, clt vt quadratum F D, ad quadratum QD, 
cum iubfefquialtero quadrati RD. Ex propofir. 
i 6. cft idem cylindrus ad folidum ortum ex prima 
quarta F ABb, circa ipfius bafim DB, vtdimi- 
diumquadrati FD, ad exceflum quadrati QD, fu- 
pra quadratum R D: nempe, vt quadratum FD, ad 
duplum illiusexteffus. Ergo colligendo ambocon- 
fcquencia ,-eritx^ Hnd lixsadto tu ra folidum*, vtqua- 
dratum FD , ad quadrata nvQD, cum duplo excef- 
iu quadrari Qp> fupra quadratum RP, & cum_, 
fubfefquialtero quadrati RD. Sed plana confe- 

quentis faciunt fubfefquitertium quadrari FD, mi- 
nus fefquitertio qUadrati' R D. Quare &c. 
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COROLLARIVM- 

Ergo per conuerlionem rationis » erit cylindrus ad 
cx ce (lura fupra folidum» vt quadratum F D, ad qua~ 
dratum Ql>, cum fefquitertio quadrati R D . Nem» 
pc vt quadratum bafis» feu arcus femicirculi > adqua- 
d ratum arcus quadrantis, vnacum fefquitertio qua- 
drati femidiametri* 



>. PROPOSITIO V 



Si fcmlcyclois cum re& angulo rotetur circa latus axi faralk- 
* Ium, L rit cylindrus ad folidum , *zrt quadr atum bafisfe- 
micycloidts ad fui fubfefquiterUum^vna cumfcfquitevtto 
quadrati fernidtametri . 

I «a 
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Ra-fens propofitiopoteft varie dcmonftrari: nos 
fccligemus modum fequentem. Supponamus 
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i>BC> efle femicycloidcmj DB, atim; DC, ba- 
Cni i &intelligamu*ipfamcumre&angulo DF, ro- 
tari circa FC Dico cylindrum DH, eflcadfolidum 
DBCH V, vt quadratum DC adiuifubfefquiter- 
tium,vna cum fefquitercio quadrati femidiametri. 
Cyclois tota fit ABC, cum redangulo A F, & haec 
cuna ipfo rotetur circa FC. Ergo cylindrus CG, 
eritadtotumannulum ABCHG, vt4. ad j.exco- 
roll.4. ptopofic. 1 1. lib.i.nempe,vr quadratum DC, 
ad fui fubfefquitercium: nempe, vt quadruplum qua- 
dratum DC, ad quadruplum fui fubfefquitertij. 
Quare cylindrus DH, quarta pars cylindri EG, 
erit ad annulum A BCH G, vt quadratum DC, 
ad quadruplum fui fubfefquitertij • Sed cum expro- 
pofit. jo. mifcell. hyperb: annulus ABCHG, fit 
aequalis quatuor folidis , nempe duobus ex reuolutio- 
ne D B C, circa F C, & duobus ex eadem circa B D. 
Ergo cylindrus D H , erit ad vnum circa F C, & ad 
vnum circa BD, vt quadratum DC, ad duplum., 
fui fubfefquitertij . Sed ex propofit. anteced. eft ad 
illud circa BD, vtquadratum D C, ad fui fubfefqui- 
tertium, minus fefqurtertio quadrati femidiametri. 
Ergo cylindrus DH, eritadfolumfolidum DBC- 
HV > vt quadratum DC, ad fui fubfefquiter- 
tium, vna cumfefquitcrtio quadrati femidiametri * 
Quod &c. 

. • • . 
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Ergo per conuerfionem rationis, eritcylindros ad 
exccfli.m fupra folidam , vc quadratum bafis ad qua- 
dratum arctis quadrantis , minus lefquitercio qua- 
drati femidiamctri. { j : 

SCHOLIVM I. 

* 

r • • 

* * * 

Sed cx duabus propofitionibus antecedentibus^ 
ex ‘fu is corollarijs varia potflimus deducere, &nullo 
negotio comprehendere. 

Primum eft,quod fi fuperfemicydoide A B D, & 
fuper re&angulo £ D , concipiamus cylindricos re- 
dos fe&os diagonaliter plano tranfeunte per axitn 
BD, & per latus oppofitumipfi E A. Truncorum 
cylindrici exiftentis fuperfemicydoide habebimus 
cubationes. f ** * • . j; 

Secundum eft ratio folidi DBCH V, adfolidum 
ABC. Nempe ficefle DBCH V, adaliud, vtfub- 
fefquitertium quadrati DC, vna cum fefqpicertio 
quadrati femidiametri, ad fubfefquiterrium quadrati 
DC, minus fefquitcrtio qu ad rati feni i diametri . 

Tertium eft, quod fi fcmicydois DBC, inteUiga- 
tur appenfa fecundum bafim Hac taliter fcca- 

bitur a centro arquilibrij ipfius, vt pars terminata ad 
C, fit ad reliquam, vt fubfefquitertium quadrati D C, 

vnj cum fefquicert io quadrati femidiamecri , ad fub- 

fef- 
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fefquitcrtium quadrati ^C, minus fefquitertio qua- 
drati fcmidiametri. £>C , enim diuidiwr itali cen- 
tro aequilibri j ex propofit. 4. lib. 3. in ratione folido- 
rumexiemitycloide circa FC, Bl>, reuoluta. 

QustYtuifl cft , quod fi cogitemus ABC, efle figu- 
ram cottftarttem ex duabus femicycloidibus fic di- 
fpofidSrVt b.<fes BD, fimul aptentur, & A^,^C, 
fintipforumaxes,& ABC, figura rotetur circa FC, 
vtfiatannulus flxi&us ABCHG. FC, ficdiuidc- 
tur a centro grauitatis annali , vt pars ternvnata ad 
F, fic ad reliquam, vtfubfefquitertium quadrati FC, 
cum fefquitertio quadrati femidiametri , ad fubfcf- 
quitertium quadrati FC, minus fefquitertio qua- 
drati femidiametri. Nempe vtdiuiditur BD, a cen- 
tro grauitatis duplicatx femicycloidis ABC. Res to- 
ta dt corollariunvpropofit.i9* rnifcellhyperb. 

Quod fi ABC, rotetur non circa FC, fed circa 
aliam ipfi parallelam, puta H V, vt fiat annulus latus: 

T 2 mhi- 
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nihilominus H V, eodem modo fecabftur a centro 
'grauicatis illius annuli. , . 

Sedfemicyclois L>BC, cuius bafis I>B axis L>C, 
duplicetur alio modo, vtfit ipfa D BCH V: & h*c 
intelligatur rotari circa HV, vtfiaeanhulusftri&us. 
Indica ratione fccabicur H V , a centro grauicatis 
dicti annuit. ' f 5 \ t 

Quod fi furfiim rotatio fiat circa aliam, puta EA. 
Non minus patebit eodem modo fecari EA, a cen- 
tro grauitacis annuli lati . 

Quintum eft, quod fi fuper trilineo AEB, &fu- 
per redangulo ED, concipiamus cylindricos, fe- 
dosper BD, &c. Truncorum cylindrici fuper trili- . 
neoexiftcntishabebimuscubariones.::- > v 

Sextum eft, quod (olidum ex trilineo A E B,: circa 
BD, eritadfolidum ex trilineo circa 1} qua- 
dratum arcus quadrantis , cumfcfquiteniQt|#«drati 
femidiametri, ad quadratum arcus quadrantis, minus 
fefquitertioquadrarifemidiametri. ^ * 

• Septimum eft , quod intelledo trilineo appenfo 
fecundum A D, vel EB,- centrum xquihbrij ita diui- 
detEB, vt pars ad B> terminata r fit ad reliquam, vc 
quadratum arcus quadrantis cum fefquitertio qua- 
drati femidiametri, ad quad ratum arcus quadrantis , 
minus fefquitertio quadrati femidiametri . 

Licet hoc centrum crquilibrij pollet etiam reperiri 
ex centro ^quilibrij femicycloidis appenf* fecun- 
dum bafim. 

Odtauum eft, quod fi cogitemus trilincum A E B, 

du- 

* .7 K ' 
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duplicari ad partes E B, & duplicatum trilineum ro- 
tarivel circa A D, vt fiacannulusftri3us, vel circa 
aliam , vt fiat annulus latus , Axes annulorum fcca- 
.. buntur a centris grauitatis ipforum in di&a ratione 
in numero 7 . 

Quod fi duplicetur ad partes A D, & rotationes 
fiantvelcirca E B, vel circa illi parallelam, &c. Ni- 
hilominus eodem pa£to fecabuntur axes annulorum 
ab ipforum centris grauitatis . 

PROPOSITIO LI- 

Semicycloidts centrum grauitatis afsignare . 

E Sto femicyclois ABC, cuius bafis AC, axis 

BA. Oportet femicycloidis AB C, inucnire /2f 
centrum grauitatis. DiuidaturBA, in D,vtfitBD, 
ad DA,vtarcus quadrantis, cumfemidiametro, & 

cum 
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cum dimid'0 exceflus differenti* inter arcam qua* 
drantis fcmidiametrum 5 fupra differentiam inter 
femidiametrum, & dimidium arcus quadrantia, ad 
femidiametrum , vna cum dimidio arcus quadrantis , 
& cum dido dimid io cxceflus . Ergo ex fchol. i , pro- 
pofit.44.ctit D, centrum arquilibrij femicjrcloidfe 
appenf* fecundum axim . Sicrgoducatur DF, AC, 
parallela , in ipfa erit centrum grauitatis femic ydoi- 
dis. ftemdiuidatur A C> in E, vtfit C E, ad EA, 
vtrLibrcfquitertiumquadrati CA, cum fcfquirertio 
quadrati femidiametri, ad fubfefquirertium quadra- 
* ti CA, minus fefquitercio quadrati femidiametri . 
ErgoexfchoL anteced. E, erit centrum aequilibri; fe- 
ra icycloid is a ppenfie fecundum bafim AC. Si ergo 
ducatur E L? parallela AB. In ipfa erit centrum.# 


De Superficie Vr,guU. i $ t , ' 

grauitatis femicycloidis, & inpun&o H, vbifecat 
D F . Inucntum eft ergo &c. 

SCHOLIVM- 

Centrum vero graui ratis cylindrici re&i exiftentis 
fuperfemicycloide, erit in medio pundc^axisipfius 
ere< 3 iapun&o H. 

PROPOSITIO LII 

Trtlinei^excefus re St anguli fupra femicycloidem > 
centrum grauitatis ajf gnare . 

S it hoc trilincum BMC, exceflus re&anguli A M, 
fupra femicycloidem ABC, eius axis B A, 
oporteat eius centrum grauitatis affignare. 

* Hocce poteft aflignari ex certtro grauitatis paralie- 
logrammi A M: ex centro grauitatis femicycloidis 
ABC, reperto in propofic. antecedent. & ex ratione 
femicycloidis ad trilineum* Sed aflignabicur aliter 
cx fupra didtis* 

' Diuidatur BM, in N,vtfit BN* ad NM, vc 
quadratum arcus quadrantis, vna cum fefquitertio 
quadrati fcmidiarnctri,adquadratumarcu$ quadran- 
tis, minus didofefquicertioquadratifemidiametri, 
vt cx fchol. propofic. 50. fie N , centrum arquilibiij 
tnlineiappenfi fecundum BM: vt pariter fit in NP, 
horizonti normali , centrum grauitatis trilinei . Item 
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diuidatur MC, in T, vtfit CT > ad YM, vtdimi- 
dium arcus quadrantis , cum differentia inter arcum 

S padrantis, & fetnidiametrum, minus dimidio excef. 
us fupra fzpius explicati, ad didam differentiam in* 
ter arcum quadrantis , & femidiametrum , minus di- 
do dimidio cxceflus , vt ex fchol. I. propofit.44 fit 
T, centrum arquilibrij trilinei appenfi fecundum.. 
MC. Si ergo rurfum ducatur T R, normalis hori- 
zonti fecans priorem in G- Eritlnuentum G,cen. 
trum grauitatis trilinei. Quod &c. 


PROPOSITIO LIII- 

S * * 

* • . » 

Si re R angulum erreumferiptum excejfhi fimicytloidis fipr* 

prb 
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wfyuartam Liltj rvngttlms rotetur circa latus pa~ 
railelum axi cy cibi dis, Erit cylindrus ai Joldum 3 <~ut 
quadratum bafis , /eu arcus femicirctilr; ad quadratum 
arcus quadrantis , btinus fubfbfqmaltcro quadrati femi- 
-idiametrt& Z * i \:.in.n 4 ■?'*•> <?■">' -• 

v * dtw niws .c: ..itaqcq \ 

R E< 2 angu!mri ND,^’ PA B MFj: rotetur 
ci>ca N RD, femidiaitictcri Dica 

cylindrum ad foliduni* vtqtiadratum FD, ad 
quadratum <ja,; minw &t>reft]aialt^ , qukdrati 
R .0 * Eft cnijru crpropo^t» 5 o. ; cylindrus ad Tolidum 
ex C<rmicyclaide«cirta >hhF; vtquadbuuttfF D* ad 
fuifubfefquitertium, vnacumfefquitcrtio quadrati 
RiD.;Et idem cylindrus eft ad folidum exprime 
qqarta FiA BXhicirca NF,cxcoroll. 8t fctetripro- 
pofij«* 5 r vt dimidium quadrati FD, ad qtiftWrata 
DQ^DRj nempe, Vt quadratum FD, adduoqua- 
drata QJ>, cum duobus quadratis D R. Ergoerit 
idem cylindrus ad folidum genitum excxceflu dido 
FAB M Fjj vtquadratuimPD, ad quadratum QD, 
minus fubfefquial tero quadrati R D , Quod &c. 

SCHOLIVM I. 


► • * . o 


*. Etiam ergo nunc vari* poflumus colligere. Nam 
cum in propofit. 48. affignata fit ratio cylindri ad io- 
lidum exdifloexceffuteuoluto circa axim BD: in- 
tellc&is fuperexceffu, & re&angulo cylindricis re- 
ctis feftis per BD, & per latus oppofiiumipfi N F, 

V Pri- 
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Primo , truncorum cylindrici fupcr dido efCeiTu exi- 
ftentispoflumus habere cubationes. ' *'i. 

Licet cubationes horum truncorum pollimus e- 
tiam aliter habere, ex fubtra&ione cubationum trun- 

» ’ \ \ .• T > » * • * 

eorum exiftentium fuperquarta F A B afligaa- 
carum in fchol. 5. propofit. 16. a cubationibus trun- 
corum cylindrici.criftentis ftfper fcmicydoidc ifK- 
gnatis in numero i. fchol. 1. propofit. jo. > 

Secundo colligemus foliduat ex exceflii circa BD» 
cfle ad folidum ex eodem circa N ( F, vt quadratum 
QD, cum fubfcfquialcero quadrati RD, ad quadra* 
tu Qp,minus fubfcfquialcero quadrati RD.Eft enim 
cx propofit. 48. conuertendo, folidum ex exceflu cir- 
ca B D, ad cylindrum, vt quadratum Q D, cum fub- 
fcfquialcero quadrati R D, ad quadratum FCK Cy- 
lindrus ad folidum cx exceflu circa NF, eft vt qua- 
dratum F D , ex propofit. praefcnci, ad quadratum 
QD, minus fubfefquialtero quadrati DR. Qjire 
cx arqual i, patet propofit um . 

Tertio colligemus centrum requilibrij exceffus 
praedici appenii fecundum FD, (icipfamfecare, vt 
pars terminata ad D, fit ad reliquam, vt quadratum 
arcus quadrantis DQ, vna cum fubfefquialtero 
quadrati femidiametri DR, ad quadratum arcus 
quadrantis , minus fubfefquialtero quadrati femi- 
diamecri. 

Quod ramen centrum xquilibrij potuiflet etiam 
repenri & ex centris atquilibrij femicygloidis , & 
quart* , & ex ratione quartae ad diiium exceflum , 

pro-. I 
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proprijsin locis afFgnatis .■ & ex eentris aequilibri/ . 
quart* FABN, &tri 1 inei FMBN; &cx «qualita- 
te trilinei FNBM,& exceflus FABMF, 

Sicuri pariter centrum grauitatis didi exceflur, 
poffet aflignari ex centris grauitatis didarum figqra- 
rum. Quod tamen facile etiam aliter aflignabitur. 
Nam, cum ex fchol. propoflt.40 » fi t C, medium pun- 
cto® 1 DB, centrum aequilibri/ exceflus appenfi (e- 
fundum RQ/ vndein GP, fit centrum grauitatis 
exceflus: A etiam F D, ficfecetUr, vt imicniarurcen- 
trutn aequilibri; exceflus appenff fecundum FD. fti 
fedione dud* perteperru m pundum parallelae D B, 

cum CP, erit centrum quarfltncp* \ 

Quarto colligemus centra grauitatis annuloru®^ 
tam ftridomm, quam latorum, ortorum ex reuoluti*- 

..i V 2 
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ne exceflus duplicati vel ad partes FD, vel ad partes 
N B, & rcuolud congruenter vel circa FD, aut illi 

parrileUaj.velcircaN^autparitfir.ipfi^arallelain. 

Nam, colligeremus -axjss annulorum fccari ab ipfo- 
rum centris grauiertis, v.tfceatur FD, a centro *qui- 
librijdi&i exceflus* ' — 
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■ ■ ■ pUi .»1. 

Sed cum in«#plit.49Joipsi^?ueu T ,. /luI _ 

dri adfolidam exfemicycloide circa BD, reuoluta, 
ex rationibus cylindri ad folida ejt exccfTii fcmicyclai- 
dis fupra cjuartafn , & iplpfoquar t* , reuolutis ambo- 
bus circa BD. 1 cum eadem ratio cylindri adloliduna 
po/Iic wiafn affrgj^ari cx ratione iplius ad labaram ex 
/cmicircul9 gepitore , ad Wlidum exexccfluiemM. 
cyv,"d°idis fnpra f^micircnlum reuolutO circa 
iaio>W«FW» jjljtenus prpgrpdiamu/, bane«jH** 
■cabkftCi-'’' 1 fibibiii&jiu ?*> > vj 

** ; vj3 : U e Mv~l : ^rv^p 
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TJMB E>D 3r exccffus femicycloidis fupra femicir*. 

culum P E B* rotetur circa BD, cum*re#an^ 
gulo ND, fibicircumfcripto* Dico efle cylindrum* 
ad Coliduitbyt quadratum FP> ad quadratum Q D* 
c^tid^pl^excciru quadrati Qp, fupra quadratum 
kD. A^ipiantur^rbicraric duo pun&a k y seque 
remota# pundo C,^fiot4uciae duae parallela: FP* 
fecantc? curuas cy^loidis >& quarta: Ijlij , vtin fdi?.-? 
roar. & vc di#um eft in propofit. 48.>Circulus v.‘g.r** 
T£ ( > erit ad-armillamcircularemycuit» latitudo 
M H, ortam ejreuplutionc M H, circa BD, vcqua* 
gratum T K> ad quadratum M H, & ad duplum ref 
dangulum MHK. Ergo expertus in methodo indi- 
uifibilium agnofeet, rationem cylindri ex N f> , <ad 
folidum ex di<2o exceffu femicycloidis fupra femich> 

cu- 
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culum, efleeandcm cum ratione > quam habent om- 
nia quadrata rettanguli N^, parallela FD,ad om- 
quadrata ex?:c(lti$ FMBti^, parallela quadra* 
o £ p, & ad omnia reftanguladuabos vicibus fum- 
pra /ub omnibu* lineis excelfus dt&i parallelis F^V 
& iub omnibus, & cor refpondcntibus finibus femi- 
circili item patallelis FD. Tunc, quoniam ex pro* 
pofit 3 9» vbicunque fit dn&a M K, femper M H, eft 
aqualis Gk: ergp etiam femper quadratum M tf, 
erit aequale quadrato Gk Ergo omnia quadrata ex- 
ccifus FMBE^, fumptaiuxta regulam quadratum 
FD, erunt aequalia omnibus quadratis quarta? Lilij 
vngulaiis FABD, fumptis fecundum eandem regiK 
Jam. Quare omnia quadrata re&anguli N O, fqm- 
pra fecundum eandem regulam, habebunt tam al 
omnia quadrata illius exceffus > quam ad onrftiia qua* 
drata quartae Lilij eandem rationem . Sed omniau* 
quadrata re&anguli funtad omni^ quadrata quarta £ 
vt dimidium qt adrati' FDy ad exedfum q uadraii 
QJ>> fupra quadrarum R D: nempe Yt quadratu nr 
Ft) i ad duplum dfcfcum exceiT m (omnia enim qua* 

dttfra repangi 'liadomntaquadrataquartxLilij>funt 

vt cylindrus cx rc&angulcj , ad foliJum cx quhita , re- 

tlV 1 O t*1 P A M* In /\ In A «n ' fY f Y f A I ] ^ in L ^ .jj J I ' 4 


„ , quortiamexpro* 

pofit. i & M H, eft^qualiscirdimferentiae BB>* 8t 
XH, circumferenti* HEB, leu H EDj vndeduae 
M H, XH, fimul, «quales fum ipfi FD> & pariter 
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ipfcHk, funt squales ex conftruftione. Ergore- 
dangula MHk, XHK, erunt f qualia rc&angulo 
T k H: & duo retf angula MH^, cum duobus X H k, 
erunt aequalia redangulis TkH , V K H. Cum ver6 
pwiirfia k > accepta fuerint arbitrarii ergo omnia re- 
dangula fub omnibus lineis re&anguli N D, & fub- 
omnibus finibus femicirculi , acceptis lima regulam 
F D, erunt a?quaha omnibus re£angulis fub omni- 
buslineisexceflus, & fub omnibus lineis femicirculi 
duabus vicibus fumpris. Ergorurfum, omnia qua- 
drata ND, ad haec habebunt eandem rationem. Sc<l 
omnia quadrata retfanguli, ad omnia re&angula fub 
omnibus lineis re 3 anguli , & fub omnibus finibus fe- 
micirculi, fi:nt vt reCtangulum ad femicirculum:nem- 
pe quadrupla, ex propofic. 41 , nempe, vt quadratum 
F*>, ad quadratum QD. Ergo & ad omnia dupla re- 
ctangula fub omnibus lineis exceiTus, & fubomnibus 
finibus femicirculi , erunt in eadem ratione . Quare 
colligendo, erunt omnia quadrata ND, ad omnia 
quadrata exceflus, cum illis duplis omnibusreccan- 
gulis fub omnibus lineis exccffus, & fubomnibusfi- 
nibus: nempe omnes circuli N D, ad omnes armillas 
ex omnibus lineis excelfus reuolutis circa BD; nem- 
pe cylindrus ex ND, circa BD, ad folidum ex exccf- 
fu FMBED, circa BD, vtquadratum F D, ad qua- 
dratum QD, vna cum duplo cxccffu quadrati Qp, 
c ipra quadratum RD, Quod&c* 
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■ Facili ergo dedncetur,cfl'e cylindrumad totum fo- 
lidumex feqicycloidc Vit quadratum FD, ad dicta 
plana, vna cum fubfdquialrero quadrati R D . Nam 
cylindrus ea N D* eft ad fphxram ex femicircuio , vt 
quadratum F P, ad fubfefquialcerum quadrati femi- 

diametri; nempe RD. .. t ■; .• ,<i. ■ • • d ' 

* e i • • • 
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fntelligimus aflfignare etiam rationem, quam ha- 
bet cylindrus exN^, ad folidum ex exceflu FMB- 
EDj.rcooluto circa N F-*; Similes rationes cylindro- 
rum ad folida faepe faspius deducta fuerunt in noftris 
operibus cx propofic. * 9 . & 10. mifcell.hyperb. Hxc 
doctrina ad facilius commodum eft reducenda>vc ip- 
fa , quando opus fuerit, apdus in pofterum vti pof- 
fimus. ' ^ r "* • 


I . i 


PROPOSITIO LV: 

/ \ 

Si cuilibet femifigttrx circa axim ,ft circumfer iptutn re an- 
gulum > qttddcum rpfa rotetur circa duo Utera oppojita # 
Erit cylindrus ad ambo f olida fimul^t dimidium reffan- 
guh y ad ipfarn femijigutam . : ‘ r. : ; • ' . * \ *; 
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QEmifigura 15 BC* circa tx ia BD, cum D F, re- 

O ^angofcfibi circumfcripto rotetur circa F C, & 
B C, latera oppofita re&anguli i Dico vnicum cylin- 
drum OH, eHead ambo folida ABC, DBCHV, vc 
dimidium DF,adipfam DBC,femifiguram. Nam 
fi figura fit integra ABC, &rotatiofiat circa FC: cy- 
' lindrus fi G > erit ad folidum ABCHGj nempe ad 
duo folida ABC, & ad duo DBCHV,, expropofit. 
30. citat. miicell.vt rc&angulum EC, ad figuram 
ABC, ex propofi t. 2 9. didi mifcell. Ergo cylindrus 
DH, quarta pars cylindri EG, erit ad vnicum foli. 
dum ABC, cumvnico DBCHV, vt dimidium 
redanguli DF, adfeiuifiguram D B C . Quod erat 
oftendendum * 


PROPOSITIO LVI- 

Siexcejjtts femivytoidis far a fitnicir culum genitor em? ctim 

X re- 
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rc& angulo fili circum fcripto , rotetur circa latus ipfius axi 
parallelum . Erit cylindrus ad filidum 9 rut quadratum 
lafis , ad quadratum arcus quadrantis , cum dupla 

quadrato fcmidiametri . 

. * • h '* 

E XceffuscumTcdtangulo rotcturcirca NF. Erit 
cylindrus ad folidum, vt quadratum FD, ad 
quadratum QD, cum duplo quadrato RD. Nam 
ex propofit. antecedent, eft cylindrus ad ambo folida 
ex cxceflu tam circa NF, quam circa BD, vt dimi- 
dium rcctanguli N D, adexceffum: nempe 5 vt aequa- 
le , ad aquale > vt faciliflime poteft deduci cxpropo* 
Cum verb ex propofit. 5 4. fit cylindrus ad fo- 
- lidum ex cxceflu circa B D, reuo!uto,vt quadratura 
F D, ad quadratum Q D, cum duplo exceflii qua- 
drati Qp) fupra quadratum RD. Erit cylindrus 
adfolidumexexceflbcirca NF,vt quadratum FD, 
ad fui reliquum: nerripead quadratum cum du- 
plo quadrato RD. Quod&c # * , 

4 « * I 

SCHOLIVM I- •' 

* • . i *j . * • - 

. Fx progreflu demonftrationrs patuit , cylindrum 
ex N D, iiuecirca BD, fiuecirca NF, reuoluto, ae- 
qualem clleambobus folidisfiraul exexceflu FMB- 
ED, reuoluto tam circa BD, quam circa NF. Cum 
vero idern cylindrus ex N D 5 fit etiam «qualis am- 
bobus folidis ex quarta F A B D , reuoluta eodem_* 
aiodo, vt patuit in propcfic.26. & in fcholijs eiufdem. 

Ergo 


1 
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Ergo duo folicfe cx cxceffu femicyctoidis , erunt ae- 
qualia duobus folidis ex quarta . Quare non modb 
exceffus sequatur quartae , fed eciamfolida ambo fune 
aequalia ambobus. f .. 

SCHOLIVM II- . 

s 

Sed ex propoftt. pratfenti,& ex propofit. 5 4. poffii- 
mus nonnulla deducere. Primum efl, cubationes 
truncorum cylindrici e x tftcntis fuper dicto exceifu, 
refecti plano tranfeunte per D B, & per latus oppofi- 
tumipfi NF. 

Secundum ecquod fofidum ex dicto exceffu circa 
BO, erit ad folidum ex eodem circa NF, vt quadra- 
tum Q^>, cum duplo cxcefli) quadrati QD,fupra 

X * qua- 
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quadratum K^> y ad quadratum Qp, cum duplo 
quadrato RE>. 

Tertium eft, quod fi exccflus di&us intclligatur 
appenfus fecundum FD$ ipfaficfecabitur a centro 
sequilibrij exceflus , vtparsad D, terminata, fitad 
reliquam, vt quadratum DQ^cum duplo exceflU 
quadrati QJ>, fupra quadratum RD, ad quadra- 
tum Q D, cum duplo quadrato RD r 

Cum vcrb exfchol. i.propofit.j*. pateat etiamJ 
centrum scquilibrij exceffus appenfi fecundum B D : 
patebunt etiam modi inueniendi centra grauitatis 
didi exceffus, & cylindricrre&i fuper ipfo exi flentis. 
Quos relinquimus le&ori fpeculaiidos - 

Quartum eft, quod fi exceflusintelligatur dupli- 
catus vd ad partes FD y vel ad partes NB, &rora- ' 
tiones fieri, fecundum modum pluribus vicibus ex- 
plicatum , ad generandos annulos ftridos , & latos. 
Omnium annurorum fic genitorum* in axibus corui* 
centra g&umari* notaeruntv 



D E 

VPERFICIE 

V N G V L JE. 

SECTIO QV ARTA.' 

N prima parte Mifcefl.noftri Geometr» 
explrcauimusdo&rinam quandam , ex 
qua deduximus menfuram, & centra^ 
grauitatis quamplurium folidorum a 
Geometria > ad noftra tempora vfque, 
ndum confidcracorum . Hsec vero folida ortum 
duxerunt ex reuqiutione quarundam dimidiarum fi- 
gurarum circa axim,& circa ipfum reuoIutarum;qua- 
rom* vt plurimum ,& naturam , &quadraturam, &c 
tunc temporis , & nunc ignoramus. Porro quinam 
finthuiulcemodi figurJb , compillauimus in fchol. 
propofit. 15. In prafenti fe&ione intelligimus nonas 
fimiles figuras explicare eas , iam explicatis» ad- 
dere* Sed quoniam do&rina illa ortum duxit a lem- 
mate l.defumptoexTorricellio in appendice de di- 

snen: 


1 


Digltlzed by Google 


I j 6 . TraKatus r Prmus 4 ~, 

ne cxceflus duplicati vel ad partes F D, vel ad partes 
N B , & rcuoluti congruenter vel circa FD, aut iU£ 
parallelam, velciwa^d^autpariutlpfiparallelain. 
Nam, colligeremusax.es annulorum fecari ab ipfo- 
rum centris grauitatis, v,t fertur FD, a centro *qui- 

librij di&iexceffus. 


l\ 


•1. 
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vt I ~ ^ .f t v 

Sed cum in propofit.49. oiferda fuerit ratio cylin- 
dri adfolidum ex fcmicydoide circa B D, reuoluta, 
ex rationibus cylindri ad folida cxexcciTufemicycIqi- 
dis fupra quartatn ,&ipfitis-quaitaE, reuolucis ambo- 
bus circa BD: cum eadem ratio cylindri adfolidum 
poflit ciiatn aflrg^ari ex ratione ipfius ad labara* ex 
/cmicirculo genitore , &, ad fcflidum ex exceflu femii 
cy t "loidis fuprajfemicirculum reuoluto circa B D ? 
iaCO : 4 ntc< WH 9 «fc&W* progrediamur, hanc expljl 
cabimcf' fttircfiibaiisji..» >> tln » ■ •yiHajyloq 
" lufidapsttktiMrVcmettasliWl napu bon£> „mui 

pR OPOSITIO-LIV^^ 

■ rirP":* atiRyjy* ^rioiui/p* mfii fiG nuitV 

.*> < r ' 4 (lusftW c y' c ^ l( fitf r A f c mtCl K*fomgemtor*M,cum 

St **h . . 4b0f ctrotmjcrfto rotetur Wnw taxim 4 . <Eri* cyo 

' quadratum artus ^ifla ekctjjk qua* 

dratt arcus quadranttsjum W*dratumfemidut>nnri . . > 

*y— . - - * 



r r culum D E rotetur circa BD, cum^re^an^ 
gulo N D, fibicircumfcripto. Dico efle cylindrum' 
ad (olidum, yt quadratum FD> ad quadratum QD* 
c^md^plaexcc(fu<ji;adratr Qp, fupra quadratum 
lip. A^ipiamurjarbicr^nc duo pun&a k* seque 
remota 4 pun£o ; C f &fiptducteeduat parallela? F P> 
fecajitcs curuas cy$ loidis quartae I41ij > vt.it* fekfc? 

ruat. vtdi$um eftm propofir. 48 . Circulum v.g.ra^ 
T bntadarmillamcjrcularem > cuiualatitudQ 
M Hj prtam ejreuplutionc M H, circa BD, vc<)ua * 
gratum T K> ad quadratum MH,& #d duplum re* 
ftangulum MHK. Ergo expertus in methodo indi- 
uifibilium agnofeet v rationem cylindri ex N D , a 4 
folidum cxdi&o exceflufemicycloidis fupra femicit- 


i 5 * Tr/tfl.itus PrtmuT' 

culum, efTe eandem cum ratione, quam habent om- 
nia quadrata re&anguli N^, parallela FD,ad om< 
>• a quadrata ex f effus FMBfiD, parallela quadra* 

• f & ad omnia reftanguladuabos vicibus fum- 

pra ,fub omnibus lineis exceflus diAi parallelis FD* 
& iub omnibus, & cor refpondentibus finibus femi- 
circrli item parallelis FD. Tunc, quoniam ex pro- 
pofit s vbicunque fit du&a M K, femper M H, eft 
aqualis Gk: ergo edam femper quadratum M H t 
erit aequale quadrato G k Ergo omnia quadrata ex- 
ccflus FMBE^, fumpta iuxea regulam quadratum 
F£>, erunt aequalia omnibus quadratis quartae Lilij 
vngulaiis F A BD 5 fumptis fecundum eandem regu- 
lam. Quare omnia quadrata retfanguli N D, fum- 
pra fecundum eandem regulam, habebunt tam ad 
omnia quadrara illius exceffus , quam ad omnia qua- 
drata quartae Libj eandem rationem . Sed omnia.» 
quadrata re&anguli funtad omnia quadrata quartx, 
vt dimidium qi adrati FI), ad excdTum quadrati 
QJ>, fupra quadratum K D: nempe vt quadratum 
FD, ad duplum dittumexceff m (omnia enim qua- 
dttfta redangiliadomniaquadrataquartxLilij,funt 

vlcylindms cx re<ftangulo , ad foliJum cx quarta , re- 
utrlutis ambobus circa B Di) Ergo etiam omnia qua- 
drara rcftangi-li, ad Oirmia quadi ataexcelfus FM B- 
erunt indicia ratione* Item quoniamexpro- 
pdfit*j;i M H, eft aequalis circumferentiae HB> 6c 
XH, circumferentiae HEB y ieu HED* vndeduae 
M H, XH> fimul, aequales fune ipfi Pt>$ & pariter 
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ipfc Hk, funt arquales ex conftru&ione. Ergore- 
tfangula MHk$ XHK, erunt arqualia rcftangulo 
Tk H: & duo retfangula M H k, cum duobus X H k, 
erunt aequalia redangelis TkH , VKH. Cum ver6 
punda k y accepta fuerint arbitrari t ergo omnia re- 
dangula fub omnibus lineis re&anguli N D, & fub- 
omnibus finibus femicirculi > acceptis iuxta regulam 
F D, erunt a?qualta omnibus re£angulis fub omni- 
buslineisexccflus, & fub omnibus lineis femicirculi 
duabus vicibus fumpris. Ergorurfum, omnia qua- 
drata ND, ad haec habebunceandem rationem. Sed 
omnia quadrata rctfanguli, ad omnia redlangula fub 
omnibus lineis retf anguli , & fub omnibus finibus fe- 
micirculi, fint vtredangulumad femicirculum:ncm- 
pe quadrupla, cxpropom.q.*, nempe, vt quadratum 
FD, ad quadratum QD. Ergo & ad omnia dupla re- 
ctangula fub omnibus lineis exceffus, & fubomnibus 
finibus femicirculi , erunt in eadem ratione . Quare 
colligendo, erunt omnia quadrata ND, ad omnia 
quadrata excefliis, cum illis duplis omnibusrectan- 
guiis fub omnibus lineis exccffus, & fub omnibus fi- 
nibus: nempe omnes circuli N D,ad omnes armillas 
ex omnibus lineis exceifus reuolutis circa BD; nem- 
pe cylindrus ex ND, circa BD, ad folidum ex excef- 
fu FMBED, circa BD, vtquadratum FD,adqua- 
diacum QD, vna cum duplo cxccflu quadrati Qp, 
r ipra quadratum RD, Quod&c. 
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■ Facili ergo deducetur,efle cylindrurrrad totum fo- 
ljdum ex fetpicycloidc \tt quadratum FD,ad dicta, 
plana» vna cum lubfdquialtero quadrati RD • Nam 
cylindrus ex N D* e ft ad fphxram ex femicirculo, vt 
quadratum FP»ad fabfefquialcerum quadrati femi- 
diametri» nempe RD. ! .* . . ; • <t. • ; •;< '! 


! - • , S C H G L I V M n. 
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fntelligimus aflagnare etiam rationem, quam ha- 
bet cylindrus ex ND, adfolidum exexceffu FMB* 
E r^uoluto circa N F* j Similes rationes cylindro- 
rum ad folida fa?pe fxpius deducta fuerunt in noftris 
operibus cx propofit. a 9. & 10. mifcell.hyperb. Ha:c 
doctrina ad facilius commodum eft reducenda>vt ip- 
fa, quando opus .fuerit, aptius in pofterum vti pof- 
fimus. ^ ... 


PROPOSITIO LV- 


y 


Si cuilibet f emi figura circa axim 5 fit circum feriatum r e fi an- 
gulum , quddcum rpfa rotetur circa' duo latera oppofita . 
Erit cylindrus ad ambo/ olidi fimul^t dimidium re& an- 
gui y ad ipfhm fem figuram . • ■* i M ; n r. : , • : . \z 
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S Emifigura DBC, circa axitn BD, cum DF,re- 
dangulo fibi circumfcripto rotetur circa F C, &c 
B Q latera oppoflta rcdanguli * Dico vnicum cylin- 
drum DH, efleadambofolida ABC, DBCHV, vc 
dimidium DF, adipfam DBC,femifiguram* Nam 
fi figura fit integra ABC, & rotatio fiat circa FC: cy- 
lindrus E G , evitad folidum ABCHGj nempe ad 
duofolida ABC, & ad duo DBCHV., expropofit. 
30. citat* mifcell. vt re&angulum EC, ad figuram 
ABC, ex propofit. 2 9. didi mifcell. Ergo cylindrus 
DH, quarrapars cylindri EG, erit ad vnicum foli. 
dum ABC, cumvnico DBCHV, vc dimidium 
re&anguli DF, adfenaifiguram DBC* Quod erat 
oftendendum^ 


PROPOSITIO LVL 


Si cxcejjus fmky:Uid\s fn^ra fcmcir culum genitorem^ cum 

X 


. ili Tr affatus Primus. 

reU angulo fibi circum fcripto 3 rotetur circa latus ipjtus Axi 
parallelum . Erit cylmdrus ad foltdum , rut quadratum 
bajis 5 ad quadratum arcus quadrantis , *vni cum dupla 
quadrato femidiametri. 

„ iv 

E Xceffuscumredtangulo roteturcifca NF. Erit 
cylindrus ad folidum, vt quadratum FD, ad 
quadratum QD, cum duplo quadrato RD. Nam 
ex propofit. antecedent, eft cylindrus ad ambo folida 
ex exceflfu tam circa NF, quara circa BD, vt dimi- 
dium rcctanguli N D, adexceflum: nempe,vt aequa- 
le > ad aequale , vt faciliflime poteft deduci expropo^- 
fit-4 T-. Cum verb ex propofit. 5 4. fit cylindrus ad fo- 
lidum ex cxccffu circa BD, reuoluto,vtquadratura 
F D , ad quadratum Q D, cum duplo exceflu qua- 
drati Qpj fupra quadratum RD, Erit cylindrus 
adfolidum ex exceflu circa NF,vt quadratum FD, 
ad fui reliquum: nenipead quadratum Q^cum du- 
plo quadrato RD. Quod&c. . . 

t 

SC HO LI VM l > 

i * 1 < . ‘j. * * < • ^ * 

. Ex progreflu demonftra donis patuit , cylindrum 
ex N D, fiuecirca BD, fiuecirca NF, reuoluto, *- 
qualem cfieambobus folidisfimul exexceflu FMB- 
ED, reuoluto tam circa BD, quam circa NF. Cum 
verb idem cylindrus c* N D , fit etiam aequalis am- 
bobus folidiS ex quarta F A B D , reuoluta eodem-. 
ai iodo, vt patuit in propcfic.26.& in fcholijs eiufdem. 

Ergo 
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Ergo duo folida ex exceflu femicycloidis erunt ae- 
qualia duobus folidis ex quarta . Quare non modb 
exceflus aequatur quartae , fed etiamfolida ambo fune 
acqualiaambobus. • • 

SCHOLIVM II* 


Sed ex propofit. pratfenti,& ex propofit. j 4. poflu- 
mus nonnulla deducere* Primum efl, cubationes 
truncorum cylindrici e x iftcntis fuper dicto excelfu, 
refecti plano tranfeunte per D B, & per latus oppofi- 
rumipfi NF. 

Secundum eft,quod folidum ex dicto exceflu circa 
BE>,erit ad folidum exeo dem circa NF, vt quadra- 
tam QO, cum duplo exceflu quadrati QD,fupra 

X a qua- 


) 
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quadratum RD, ad quadratum QD, cum duplo 
quadrato RD. 

Tertium eft, quod fi exccflus didus intclligatur 
appenfus fecundum FDj ipfaficlecabitur a centro 
squilibrij exceflus , vtparsad Determinata, fitad 
reliquam, vt quadratum DQ^cum duplo exceffu 
quadrati QD, fupra quadratum RD, ad quadra- 
tum Q D, cum duplo quadrato RD. 

Cum vcrb exfchol. i.propofic. pateat etiamJ 
centrum acquiiibrij exceffusappenfi fecundum B D : 
patebunt etiam modi inueniendr centra grauitatis 
didi cxceffus, & cylindrici redi fuper ipfo exiftentis. 
Quos relinquimus ledori fpeculaiidos * 

Quartum eft, quod fi exceflusintelligatur dupli- 
catus ver ad partes F D, vel ad partes N B, & rota- 
tiones fieri, fecundum modum pluribus vicibus ex- 
plicatum, ad generandos annulos ftridos, &lat0Se 
Omnium annutorum fic genitorum, in axibus corni» 
centra grauitatis notaeruntv 
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SECTIO QVARTA. 

N prima parte Mifcell. noftri Geometr- 
explrcauimusdo&rinam quandam , ex 
qua deduximus menfuram, & centra 
grauitatis quamplurium folidorum a 
Geometria > ad noftra tempora vfque, 
nondum confidcracorum . Haec ver b folida ortum 
duxerunt ex reuohitione quarundam dimidiarum fi- 
gurarum circa axim,& circa ipfum reuoIutarum;qua- 
tum y vt plurimum > & naturam , & quadraturam , & 
tunc temporis , & nunc ignoramus. Porro quaenam 
jfiut huiuicemodi figuri , compillauimus in fchoU 
propofit. t5.Inpradenti fe&ione inteHigimusnouas . 
fimiics figuras explicare eas, iam explicatis % ad- 

dere. Sedquoniamdo&rina illa ortum duxit alera- 

mate l-defumptoexTorrkellio in appendice dedi- 

aacn: 
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men: Cochle^quod tamen lemma illo tempore haud 
traditum fuit fecundum totam fuam amplitudinem, 
ficut nec in tota amplitudine eum Torricellios conli- 
derauit : ideo lemma hoc, feu noftra propofit. i . citat, 
partis mifcell. iterum pertra&abitur quoad illam par- 
tem, quae ad noftram videtur negotium faceflere. 


PROPOSITIO LVII- 


Si quodlibet /olidum rotundum circa axim fe ce tur plano se- 
qui di flant er axi , ere&o figura genitrici /olidi . Unnu- 
l us Ltiis exreuolutione fartis figura genitricis , abfcrffa J 
plano /cante y nec t er minat a ad axtm > circa axim , erit a~ 
qualis /olido rotundo orto ex dimidia figura, genit a a piam 
/e eant e , rcuoluta circa communem feShonem plamfecan- 
tts >& figura genitricis foltdt :<&*boc tam fecundumto- 
tutn , quam fecundum partes proportionales . 

S C^dtim rotundum ABC, fefhrm Cit phno 
C F H, a-quidiftantcr axi Bf), & erc£o ad fi- 
guram genitricem A B D; &femifigura G FH, ro- 
tetur circa FG, & generetur folidum £FH. Di- 
cimus , hoc «quale fore tam fecundum totum , quam 
fecundum partes proportionales , annulo lato orto cx 
tcuolutione AFG, circa BD. H*c omnia fuse 
explicata fuerunt in citat, propofic. i. Sedfohda ro- 
tundafecanda poflunte/rcdiuerfarnatur^. Qirorum 
aliqua confiderara fuerunc alibianobis* In prteien- 

ti al*ud 
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ti aliod cft explicandum , vt vniucrfaliorem cognitio- 
nem teneamus. 

Eftoquxlibetfemifigura AED, circaaxim EA, 
cumrc&angulofibicircumfcripto ED, quxinrelli- 
gatur duplicata in A E DF C, vt in fchein: & hxc 
rotetur circa FC > ad generandum folidum AEDF- 
VYG^ hoc cum cylindro fibi circumfcripto , fit fe- 
dum femifigura D a T,& redangulo B T , tranfeun- 
cibus per BD, credis plano AED, &xquidiftan- 
teraxi F C> & cxreuolutionc D2T, circa BD, 
genitum fit folidum . Dico hoc tam fecundum totum, 
quam fecundum partes proportionales xquale fore 

annulo 
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anmilolatoortoexrcuolutioncipfius AED, circa 
FC. Intelligatur etiam ex reuolutione reftanguli 
BT, circa DB, genitum effe cylindrum . Ex citat, 
propofit. i. &exfchol.eiufdem patet, tam cylindrum 
cx D 2, circa DB, aqualem foreannuloex reflan- 
gulo ED, reuoluto circa FC, quamfolidumex tri- 
lineo DB a, reuoluto circa D B> «quale fore annu- 
loex D E B, reuoluto circa FC. Quare reliquum 
folidum ex D 2 T, reuoluta circa D B, erit aquale 
reliquo annulo ex AED, circa FC. H*c quidem 
fecundum totum. 

Sed fecundum partes proportionales . Sumatur 
arbitrarie pun&um N, & per hoc ducatur kR, pa* 
railela A G, fecans omnia, vt infchemate,& BD, in 
J$ perque I> ducatur 1 XS, parallela DT. Iam ex 
citat, propofit. patet , rc&angulum klR, «quale 
fore quadrato I S: & etiam re&angulum L 1 Q, «qua- 
le fore quadrato I X . Quare reliquum rodangulum 
kLR (quod infra cftendetur relinqui detraho re- 
Oangulo L I ex redangulo k I R )y ) erit «quale 
excefui quadrati IS, fupra quadratum IX . Quare 
& armilla circularis orta ex reuolutione k L, circa-. 
FC, erit «qualis armillas circulari ex reuolutione^ 
XS, circa BD. Cum vero pun&um N^fumptum 
fuerit arbitrarie: patet omnes armillas ex AED, cir- 
ca F C, «quales fore omnibus armillis ex D 2 T, cir- 
ca BD, Ecconfequenter annulum latum ex AED, 
circa C F, «qualem fore folido ex D 2 T, circa D B, 
Quod&c. ' . t • , 

Quod 
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. : Quod vero aflumptum fuit, nempe refiangulu® 
K1R, «quale fore rcdangulis K LR, LIQ^eft 
manifcftun» . Nam rc<2angulum k 1 R, diuiditur ia 
re&angula kL, IR,- & LIR. Pariter rc&angulum 
LIR, diuiditur in re&angula LIQ.; & L I, QR. 
Quia vero QR, aequatur kL, redangulum L I, Q R, 
. cft «quale redaogulo kLI. Si ergo fimul coniunga- 
mus rcdangula kL, IRj & KLI: habebimus re- 
ftangulum kLR»i •}.:••• 


SCHOLIVM I. 

Licet folidum AE&F V YG, diuifum fit planq 

Y traa- 
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tranfeunteper BD$ nihilominus vbicunquc fecaro* 
tur , fempc r verum effet propoficum . Sectum eft ta- 
men plano cranfcunce per B^>, quia hoc tantum fuf- 
ficit ad noftrum propofitum , & admanifeftan.dam_- 
fpeculationem aliquam , quse aliquantulum inge- 
nium noftrum defacigauit, \ / ; 

Efto in fchemat. fcquen: figura circa diametrum 
ABC, cum rectangulo EC, fibi circumfcripto, 
quod cum figura rotetur circa F C> vt ex rccUngulo 
geheretur cylindrus*, &. A-- figura* an nui us . Hic fit 
fe&u&fenilplano DBX> vt explicatum ftrit*.&femi- 
figurx DBX r mente intelligatur circum feriptum 
rectangulum , vt excefiiisipfiusfuprafcmifiguram 
DBX y fit quoddam trilmeum. Eft manifeftum, quod 
cylindrus ex parallelogrammo circumfcripto DBX> 
reuoluto circa D B, eft aqualis tubo cylindrico ex 
e ©i *frca * ©, 'S?cudfoliduth:«t f>B&> circa D B, 
t ft aeipi ait annulo lato ex A B D, circa F C • Pariter 
folidum,quod orifetur extrilinco, exceffure&anguli 
fcirciilnfcripri DB)C, fupra ipfam circa DB, efta> 
quale annulo cx tiilrneo A E B, circi . r 

*- Nunc cogitemus figuram ABC, variare fitum,Vt 
in antecedenti fchen atcjvt A ED, Gt ABD, DFC, 
ipfa D B C; trilineum EDB>tpfum AEB: &trili- 
neum DBF, ipfum BCF: re&angulum EC, efle 
idem: & fieri rotationem circa FC> vt generentur 
cylindrus E <fc/,6^/fol(dufh AEpFY YG> quod 
cum cylindro fit foetum plano faciente in cylindro 
Wctangulutn B T $ in folido Cx F C> fcmipla- 

Wl . ' ' 
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Sh^utit Knfi&j) mofearo in iit 
■>• ?jf, imi) " ; ?yrfc ft shm fl>irnfr u>bh-l •; :*3^H 

num DiT: &in folido ex HDF> fcmiplanum^. 

D B 2 . Cum B T> fit xquale rectaoguilo, quod effefc 
circumfcriptum ipfi DBX, & figurereuolucaefint' 
e?dem,fubonebatur h^ficatio^an D 2X,e,flec idejnac 
DBX: &trilincim D Bi, idemactrilineutn,£xcef- 
fas redanguli circumfcripti DBX, fupra ipfam_* . 
Hxcfpeculariofios per aliquod cor fic tempus. Nana 
fi veriftpatum fyilfrt figuuseffeeafdefn, fedinuerse 
poficas'; habebamus modum quadrandi q iamplures 
illarum figurdrum , qu a’s in fenoh propofic. 1 5 . cir. 1 . 
ptrt» mtfcell. gqom: propofuimus geometri sipecu- 
landas; & omnes in prsfcnti fe&ione proponendas: 

a$gnaadi m^^cir^aiyapum_<;en«^rauicatis:. £‘jfc 

* Y 2 ypr- 


Wratfatus Thrjmds. V 

verbo , infinita pulcherrima patefaciendi . Sed igno- 
rabamus modum oftcndendi tam effe eafdem, quam 
diuerfas. Sed pro diuerfitate ftetit, quod pofita iden- 
titate earundera > aderar modus quadrandi hyperbo- 
Jam . Quod arcanum cum forfitan ignorandum fit in 
seternum, & vitra a viatoribus 5 ideo firmiter credidi- 
mus effe figuras toto caelo diuerfas. Quod vtique-* 
quilibet agnofcct, fi in fecun. fchem.fupponat ABC* 
effe triangulum • Nam fi modici erit in ApollonijcO- 
nicis exercitatus, faciliter percipiet, DBX, effe femi* 
hyperbolam . Cogitet figuram vafiari, vt io pri. fiche- 
mac. adhuc EDF, erit triangulum:. ac perinde fe- 
&io DBt, erit pariter fcmihyperbola, & DiX noa 
femihyperbola DBX, fed trilineum. Quare non 

fanteajdem fediones inuersepoficx. 

Hxc quidem manifeftanda nobis vifa funt ante- 
quam vlterius procedamus, & geometris [peculandas 
* prbponamuS alias nouas figuras geow^trkas,de-quK 
bus infra: prdrfertirti, quia in fequenti digreffiofte de- 
beamsf)>ecuUri circa (olidum A 5 D F V ¥ G.'; ^ . 

1 .. . . % ' 1 «1 « » t . • * ‘ . • ■ . f “ 4 " v . 
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Qitca quod Jam Gal/lei Paradoxum , in quo faradoxicifro» 
bat } circulf ctrcumfenntUm tqualtmforc tmnBo . 

t T , . t ' : 'C '.0 t / 


G Alileus in poftremis Dialogis, dialogo tvpag. 

apud ro$) 18. adducit paradoxum quoddam , 
lA quo paradoxiefc probat» circuli ciroinifcrenaiam 

sequi- 
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aequalem fore pun&o. Vt hoc oftendac vcicur fca- 1 
phio cylindrico, & cono: & oftendit circumferen* 
ciam y quaeeft vltimus fcaphij terminus, «qualem fo- 
re vertici coni • De hoc paradoxo fcripfimus 8c nos* 
varijs iniocis librorum, quos aliquando mundo com- 
manicauimus • Paradoxum hoc non modice detur* 
bauit P. Marium Bettinum : vnde pro fumma, qua er- 
ga geometricos Tyronesardebat charitate, adeui- 
tandos fcopulos illos , qui illis pollent naufragium^ 
parere , admonet eis caute procedendum fore . Sed 
antequam monitum illius confideremus, nequimus 
facere quin ingenue non manifeftemus admiratio- 
nem illam, quam in nobis peperie §.$ ad defin. i .libj* 
Elem. quod ponitur in tom. i . yfirarij philofoph*Ma* 
them.pag.30. Galileus in loco citat, pag. 30. loqui 
. velens de celeberrimo geometra Luca Valerio, addu- 
cit verba fequentia • Jgnanto pot alCaltra parte lafctremo 
per hora U demojlratione , fi perche njolendola noia/edoreU 
trou cremo nella duodecima Propofitionc dei Libro fe condo de 
Centro Grauicatis Solidorum poftadalS. Luca Valerio 
nouo tArthimede defiet} noHra y &c. H«c laus qua , nec 
fufficienter eximias virtuti , Galileus decorauit inv 
menfa merita erga Geometriam Lucse Valerij, nares 
offendit Bettini. Vnde in loco citat, aic* Lucas Va- 
lerius acutij fimus nofhi aut Geometra (non autem Archtme w 
des , njt aliqui fcripfert b allue tn at t J nullo antiquorum 

inferior , &c. Aft pacetua Bettine, h*c nobis yidentt* 
minus re&edi&a. QukI ni? Cogitas forlican Gall- 
icum , & alios hallucinatos fuiffe > cxittimam.es \r- 
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chi- 


i ,74’ . 'tr&tlMus Prlm»s. T 

thimcdem illum Syracufanum ade6 Romanis irifen- . 
fum ,&abimpijs Appi; ,&Marci Marcelli militibus 
necatum > denuoreuiaiffe, & immiciS Romanis tua* » 
tbefim expofuiflei Sed iteuti haiid rtobis fuademus, • 
teadeb hallucinbtum fuifle, vt credas alios fit hallu- 
ci natos fic tuis verbis intentum minime es afle- 
cuctis . Nam fi tua verba maturius penfiremus, vide** 
bimus, tc vel coatfc excellentioribus laudibus Lucam 
Valerium extuHtfle. -Siquidejm, ft & nullo Antiquorum 
inferior, ergo vclantiquos fuperar^ vel faltemeisiimi- 
lis exrau Sufficiebat autem Galileo ipium parem fa- 
cere Archimedi ( & hoc fufficiebat Lue# Valerio ip«*v : 
fimetj non autem abjs. : & quidem rationabilius,, 
quamtu facis . Namque, quomodo Lucam Valerium' 
comparabimus cum Apollonio Pergeo, fi ipfe defe- 
ctionibus conicis nunquam feri pfit? - Potius cum A- - r 
polionio conferremus Claudium Mydorgium . At 
Lucam Valerium cum Archimede. Sicuu namque 
Archimedes frit infigniffimus Sreriometra; doctri- 
nam de centro grau i tat is fundauit : ParaboJam:qua^ 
drauit:;&c. Sjc Lucas Valerius miriflimrfttriem^ 
triam profccutuseft: innumera fuperaddidirdo&rii 
bx Art.himedis.de centro grauitaeisiParabdain quA^ 
drauit:&c. 6edomiffis His, ad paradeourrrt rtdd**? 
mos. •». i '.-/H 

v Quia hoc deturbau it Bet tinum admonet Tyron** 
bus caute procedendum effe, tam iitjococirat. & io* 
fra, quam in cotn.3. pareg. gtoin. fchoL r . vt ibidem 
, licet intueri* Dicit ergo, paradoxum intciligeiidum 
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cflfe phyfi^V ntWgeometric£: ita vt circumferentia 
pofflt Aquari ptf<ldo phyfice, non geometrice. Quod 
frparatfc&ufti geometrici iAtelligatur procedere., eft 
filfiflflnunriV tra' 51 Def. lib,- 5 • Elesn* 

& centra -fcBoHa, quibus-Bettirtui eam cuitiulauic* 
Sed ha?cBettini refponfio nobis videtur nulla. 1 Si- 
quidem hoc eft iHudyquod^radbxurodeftruerem^ 
tefiigitj paradoxice a (Tenendo, circumferentiam^ 

. af qualem foj-p pun&o^ Nimirum > nec oAinem pro- 
pdrtfotatfm effd dirarum niagditudiiuimeittfdem ge- 
neris quntenOs^dquantitatem pertinet , mutuam 
quandam habitudinem : fcd proportionem pofleet- 
iam reperiri inter magnitudinem , & pun&um , quod 
eft irlitiuni magnitudinis.* nec dumtaxat proportio- 
nem habere magnitudines, quae multiplicata: feinui. 
cetri poliunt : fed proportionem reperiri 

ctiaiWirifcef-ca, qua» multiplicata seinuicem fupera- 
renon poliunt. Siquidem quomodocunque multi- 
plicatis pungis, non fuperatur linea attamen inter 
lineamj&punClurn intercedit propornoaqualiratis. 
Cum ergo .parfc d6xum eontfa duasdefinitiones Eu- 
clidis proccdat,& ad eas deftrucndasrrcfpondere ar- 
gumentis', 'quibus hoc Galileus paradoxice probat , 
ipfacffefalfa,alitid nori videtur quam rcfpondcndo 
fic principium peti , -Sc nihil ad propofitum adduci, 
Sicuri nec ad propofitum faciunt , quae nos contra-, 
paradoxum Galilei adduximus in fchol. t.prqpo(ir r 
30. mifcell. hyperb probantes, quod methodo Gali- 
lei procedendo, probetur, circumferentiam aqua- 
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lem fore duabus circumferenti js,qi|flriltn edam 
quaeque effctipfi «qualis > & iniuper duobus pan- 
dis. Adh«c & ad illa Bettinifomtan refpomdcrct, 
Galikus : inconueniens adducere , non effe inconu«r 
niensfoluerc: &hoc illude*, quod intclligitpr<> 
barc_*. . .* !»*v <. • i !'« a u. ? « 

. Sed etiam alia de caufa , videntur refp6nfioiiei> & 
Bcttini, & noftr« nihil concludere. Tunc enim illa 
Bettini videretur forrafiis aliquid ad negotium facef- 
fere , quando arguendo^tlla methodo , probarcttfr 
femper circumferentiam «qualem fore punfto • Pari-, 
ternoftraforfican aliquid valeret , quando femper 
concluderetur % circumferendam «qualem fore dua- 
bus circumferendis * quarum vnaqu«quc fingiUatim 
effet ipfi «qualis , &c. At fi vna, & eadem methodo 
arguendi f nunc oftenditur circumferentia «qualis 
pun&o: nunc «qualis duabus circumferentijsfibi»- 
qualibus feoi fim fumptis % ac proinde fimul furoptis , 
ipfa maioribus: nunc aqualis circumfercntteminorit 
quid ad negotium facient Dcftn.4, & j.lib.j«EIem? 
Vnus> & idemcffe&us, ab vna caufa debet procedere . 
Vnde cum femper illo modo arguendi concludatur» 
quod videtu r abfurdum 5 caufa falficatis peti debet ex 
modo procedendi > & non ex peculiari abfurdo, quod 
videtur concludi, . . ! .«. • ) m • 

Sed quoniam fupra diximus>argucndo eodem mo- 
do , probari pofle circumferentiam circuli modo ae- 
qualem punfto 5 modo circumferentiis maioribus ,• 
/ . , modo 
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■iodi «ircnmferentue minori $ hoc nunc explicabi- 
tur. Sit ergo. » 

W-. «r/ - . • .4 


Xfrcnm fer entia circuli pote fi e fie atfu ah s punfto:* qualis dua- 
bus circumferentes ipfa maioribus : atpuabs circumfe- 

renti* mineri . • 

y . . • 

1 • ] . 

P Rima pars oftenditur paradoxice a Galileo loco 
citato: a nobis in appendice ad fexaginta pro- 
blemata geometrica: in fchol. 3. propofic. 1 o; mifccl. 
hyperb. iafchol. 3. propofit. 18. eiufdemmifccll.& 
in fchol- i*, propofit. 1. mifccll. geometrici . Hanc 
nuncoftv ndeniusillo, eodemuemodo, quo ipfa o- 
ftenfaiuit in append: ad fexag: probi, geom: Sed vi- 
ccconoidisparaboliciquadratici, & exceffiis cylin- 
dri ipfi circumfcripti, fubrogando folidum ortum ex 
fuperfreie vngulx rotata circa axim, &exccHum cy- 
lindri ipfi circumfcriptijfupra ipfum . 

Supponamus ergo B AD, effe fu perfici em Vn- 
gulx cuius axis ADj& hanc cum reda n gulo H D, 
fibi circumfcripto rotari circa A D. Sccecur A D , 
biiariamin E, &pcr B, agatur planum feu circu- 
lus cuius diameter FG, parallelus BDC: mente 
concipiamus cylindrum F C, cum frufto BXVC, 
locari, vt bafis BDC, fit fupra H A k,- pundum 
p, fi c in A, & linea DE, fitfuper EA, & fumatur 
in A E* quodlibet pundum N, per quod agatur • 

Z cir- 
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<rirculus diametri OR, parallelus F E G, fecans 
truncum HXVk, & XAV*vt in fchemate. Quo- 
niam punflum N, sque remote diftattam ab A, 
vertice folidi X A V, quam ab A, vteft centrum 
bafis H A K, trunci HXVk: ergoexpropofir. 7 * 
quadrata PN, LN* erunt xqualia quadrato OK. 
Quare comimini ablato quadrato P N> re<2angulum 
OPR, critsqualequadrato LN. Quare etiam ar- 
milla circularis orta ex reuolutione OP, circa AF» 
erit squalis circulo radij LN. Et cum hocfemper 
verum fit vbicunque fumatur pun&um N: fequitur, 
quod cum magis, magifque appropinquando punito 
A, deueniaturad circumferentiam deferiptara a 
punito H, reuoluto circa A E, & ad ipfum pun- 
itum A ipfam circumferentiam squalem fore 
punito A. ... 

Secun- 


De Superficie Vn£ulc, i *jg 

Secanda pars probatur in fchol. t. propofit. je. 
mifcdl.hjrperb. Namibi fupponimus ABC, effii 
quamlibet figuram circa diametrum BD, & ipfam 
rotari circa FCjid generandum annulum A BC* 
H G$ quem probaHimusarqualem tam fecundum to- 
tam , quam fecundum partes proportionales quatuo r 
folidis diipofitis , vt iri fecundo fchemate , fic, vt duo 

finr*<jag oriamur exfemifigura ABD, circa BD* 

t '• *’*'’■ -7 • >:»} . • . 
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alia duo circa EA* ^Etprobauimusficeffecisfcjuil 
lc‘, vt fi fumantur FN, V N ^squales , & traician* 
tur plana K R, EF, parallela circulis ACG, AXB& 
armillam circularem LMQ, «qy^Jem fore duabut 
armillis circularibus , & duobus» circulis in quatuor 
Iblidis : ; nimirum armillae E G k $ Circuit* . 


N P & armillae; R SF *; Cumque hoc ^ 
verum lit $ & magis appropinquando ipiis F> 
ueniatur ad F, & V. Ergo etiam extrema fiorum 
foiidorum erunt «qualia . Quare circumferentia dia- 
metri BH, extremitas annuit ABCHG, erit x* 
qualis circumferentijs diametrorum CH, TD, & 
pundis Yyl. Cum vero CH, Tofine aequales 
ipfi BH, & confcqueiuer tam dreumferentiadia- 
metri CH, qpam diametri- TD, fic «qualis cir- 
cumferentia diametri fBH‘ Patet cirdumferentiam 
diametri BH, probatamfuifle«quaietaduabuscir- 
cumferentijs, quartrm vnaquaeqtre eft ipfi «qualis. 
Ac proinde, vtraqucfitliul ipfarnaior- : ~ 
x * Tertia pars pariter probatur. Supponamus A E- 
*' £>F C, eflTe quamlibet figuram circa diametrum BD, 
ex rcuoltitioneipfius circa FC, genitum effefoli- 
i .Jdurn A Ei.DF VYG-. Hoc verb fupponamus fe- 
‘ dum lemifiguraj DxT, eredam plano genitori , & 

■ «quicjiftanter ipfi F C> Supponamus pariter ex re- 
I tiolutione .D zT y circa B Djj genimmfdrefolidum 

? 6^c. Probauiniusfuprainpropo(it,57 quodfi harefo- 
lida fecentur planis k L R , 1 X S , parallelis A C G> 

* - D, armillam circularem k L R 3 xqualcm e fle armi&e 
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e* XS, circa BD.-Cumergohocfemperverumfirr 
etiam extremitates horum folidoruna erunt squales : 
fiempe circumferentia deferipta a punfto E, circa 
f C^eric squalis circumferentis deferiptae £ ptm&o 
a* circa B£>ySedcnm B2, fit media proportionalia 
inter B B, & eius triplam B Y $ erit minor eius dupla 
EF * Cum ergo fit cirenmferentia femidiametri £ F, 
ad circumferentiam femidiametri B2, vt EF, ad 
fequituf circumferentiam pun&i E, maiorem 
efle circumferentia puttfti 2. cui,efciam probata fuit 

squalis. 

En ergo qualiter illa , eademque methodo Galilei> 
non folii m probata fuerit circumferentia puncto s- 

qua- 


!$% c . Jrt&jitis Vrimui* ' 

qualis; fed squalis duabus circu inferenti jslpfa fimul 
maioribus; & squalis circumferentis etiam ipfa mi- 
nori. En ergocaufam falficatis in modo arguendi , 
ab alio principio deducendam fore , quam a defini- 
tionibns Euclidis, vc Bettinusipfam deduxit. , : • 
Sed rogabit; A quo procedit ho&? Deus auertat 
nos aliquid circa hoc pronunciare. Summopere nam- 
que terret nos illud, quod circa hanc fpcculationem, 
& circa hoc paradoxumaic lllnftrillimus Interlocutor 
S.igredoxonciuis nofter : quippe in loco Galilei 

citato pagina 30, circa paradoxum illud ftatuit. 
La fpeculattonc m par tanto gentile , e peregrina, xbe io quan- 
do ben potejfi, non ntegli -vorrei opporre , cbe mi parreble <~u* 
mezo facrilegio lacerar fi bella flruttura calpe Handola con 
qnalcbe pe dente fco affronto . Noscum Sagredo nollumUS 
vllum habere iurgium . Prseipue, quia illius nobi- 
lilhmam familiam maximopere veneramur . Ac pro- 
feram Uluftrifiimo, & Ecccllcntifllmo Nicolao Sa- 
gredo Diui Marci Procuratori cius Nepoti, ingenue 
fatemur, fiosplurimum debere; vel hoc vnofolum, 
quiaipfe cft Unci pauciflimos vnus, qui Mathefitn 
quamplurimum facit . Nec elucubrationes geome- 
tricas cachinnis , & fibilis recipit f vt plerique fa- 
ciunt. Geometriam exiftimat in quocunque (it; nec 
ipii eam graueolcnccm reddit indumentum quodcun- 
que. Sed ordinem propoficionum feqaaoiur* 
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.. PROPOSITIO LVIII. 

jf 

Sijuperficies rvngula duplicata circa axim , tum re& angulo 
' fibi circum fcripto rotetur circa wnum latus re SI anguli axi 
parallelum • Erit t ubus cylindricus circumscriptus annu- 
to orto ex fuper ficte exteriori , adtpjum annulum > *vitri- 
** AKMyt* <tdr antis , ad diametrum > runa cum d.rnidio 

* ' arcus quadrantis . ' ' . ' * 
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Vp efficies vngula? ABD, cuius axis BD,fic 
duplicata in ABC, &cumre£angu!o AF,fi- 
oi circumfcripto rotetur circa. F C • Dico tubum cy. 
lindricum EDY, efle ad annulum A B D V H G, 
ortum ex reuolutione ABD, circa FC, vt tripla 
BDi fcu FC, quxeftarqualis arcuiquadrantis, ad 
diametrum circuli, vna cum dimidia FC. Suppona- 
tur CS, dimidia FC, & NC, aqualis fcmidiamc- 
tro. Ex fchol. propofit. 1 2. eft cocus cylindrus EG t 
ad totum annulum A BCHG, vt arcuS quadrantis 
ad femidiarnetrum? nempe, vt FC, ad CNSheMp& 
vt quadrupla FC, ad quadruplam C NVExpropo* 
fit. 1 3. eft cylindrus D H, ad foJidiim DBCHV, 
vt F C , arcus quadrarftis , adefcfceffum diametri fu- 
pra C S: neittpcad GN* NS. Ergoteliquustubus 
cylindricus BDY, erit ad reliquum annulum AB- 
DVHG, vt tripla FC, ad duplam C N, cum C S» 

Quod erat oftendendum . 
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Sed annulus ABCHG, intelligatm; feftusie-* 
mifigura DBX, ere<5U fuperficici ABC,&aequi- 
diftanter FC* &intelligamus figuram DBX, ro- 
tari cum reftangulo fibi circumfcripco circa BD* 
Exdo&iinisfufiflime explicatis in propolic. i. parr; 
i. mifcell. geom: & in fcholijsejufdem patet, elfe tu- 
bum ad annulnm, vt cylindrus circumfer i ptus folido 
ad ipfum , & hoc tam fecundum totum , quam fecun- 
dum partes proportionales . Quare etiam patebit, 
cylindrum circumfcrjptum folido ZBX> effeadip- 
r . (uw 
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funi) vt triplas arcusquadrantis , ad diametrum , vna > 
cutn dimidie arcus quadrantis . Sen ad pauciora rc • 
ducendo» vt arcus quadrantis, ad fubfefquialceranv 
femidiametri , vni cum fezta parte arcus qua- 
drantis . 

PROPOSITIO LIX- 

propofit. antecedent pojjmus affignare in ipjiut axi 
centrum grauitatis* ■■ 

^"XVod enim annuli ABDVHG, polfimus in 

FC, affignare centrum grauitatis, fic pate- 
bit, Supponamus^; F S, «qualem femidiamedo. Er- 
go ex numero f. propofit. erit S , centrum gra- 

uitatis totius annuli ABCHG» Pariter ex propo- 
fit. 56. fit inuentum T, centrum grauitatis folidi 
DBCHV. Si fiat reciproce,vtannulus ABDVHG, 
adfolidum DBCHV, fic TS,ad SN,- nempe 
ficarcus quadrantis, cum exccffu diametri fupra di- 
midium arcus quadrantis, ad hunc exccffu'm,ex fchoL * 
x, propofit. 15. Erit innentum N, centrum grauita- 
tis annuli didi. Quod&c. 

V- * 

... SCHOLIVM. 

Cumque hic annulus fit proportionaliter analo- 
gus cum folido ZBX. Erit etiam inuentum I» cen- 
trum grauitatis illius folidi. - 


A a So- 


l86 


Traftatus Primusl 


Solidiergo ex fem'ifigura DBX, reuoluta circa 
D B, aflignauimus & menfuram, & in axi D B, cen- 
trum grauitatis. Sedipfiusfcmifigurae DBX, igno- 
ramus & naturam , &conditionem ^ficuti & reliqua , 
quae ex ipfa polfunt deduci. Quapropter eft repo- 
nenda inter catalogum illarum figurarum, quas pro- 
pofuimus geometris /peculandas in fchol. propofit. 
2;. i.part.mifcell.geom. 


ligatur rotari arca latus 3 quod erit axis unius fuperficieu 
Erit tubus cylindricus cbtcumfcr iptus annuto orto ex fu- 
pcrficte exteriori , ad ipfum annulum , ut triplus arcus 
qttadr antis >ad triplum femidtametrum , una cum ex ce fu 
femidiametn fupra dimidium arcus quadrantis • 

Vperficics vngulce A E D, cuius axis EA, /It 


duplicata in AEDFCj & hac cum redan gu- 
lo EC, rotetur circa FC. Dico tubum cylindri- 
cum E D Y, efle ad annulum AEDVYG, vt tri- 
plus FC, arcus quadrantis? ad triplum femidiame- 
rrum, vna cum cxceflu femidiametri fupra dimidium 
arcus quadrantis. 

Patet faciliter, quia, vt in propofit. 58. deduce- 
mus , efTetotumcyJindrum £G, ad totunifolidum 
AEDFVYG, cx fchol. propofit. j a. vt arcus qua- 




dran- 


»* 


9* Suprficie VnguU. 

I 




drantis,adfemidiametrum;feu vt quadruplus arcus* 
ad quadruplum femidiamemim . Sed ex propofit. 
i i.eft cylindrus DH, ad folidum DFV, vc ar- 
cus quadrantis, ad fui dimidium. Ergo tubus cylin- 
dricus ADYj reliquus, erit ad reliquum folidum^ 
A E D V Y G, vt triplus arcus quadrantis, ad triplum 
femidlametrum,vna cum exceflu fernidiametri,fupra 
dimidium arcus quadrantis . Quod & c. 


GOROLLARIVM. 


Ergo etiam per conuerfionem rationis, erit idem 

tubus cylindricus adannulum ortum ex reuolutione 

Aa, z tri- 
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trilinei ED8, rcuoluti circa FC, vt triplus arcu» 
quadrantis, ad triplum exceflum arcus quadrantis,fu- 
pra femidiametrum } minus exceflu femidiamctri fu- 
pra dimidium arcus quadrantis : nempe ad duplum 
exceflum arcus quadtantis fupra femidiametrum,vni 
cum exccflu differentias inter arcum quadrantis, & fe- 
midiametrum , fupra differentiam inter femidiame- 
trum, & dimidium arcus quadrantis. * ' " 

SCH OLI VM. 

I 

Sed folido dl&o intelle&o fe&o femifigara D i T,’ 
ere&a figura genitrici > & sequidiftAnter FC, &fe- 
mifiguramcumre&angulo BT, fibi circa mfcrij)to 
rorari circa B D ; habebibus pariter cylindrum cx 
BT, eflfe ad folidiQi cx Di T» vc triplus arcus 
quadrantis , ad triplum femidiametrum, vni cum ex- 
cefluipfms femidiamctri fupra dimidium arcus qua- 
drantis. Et reducendo terminos ad minores, vt ar- 
cus quadrantis , ad' femidiametrum , vn£ cum ter- 
tia parte exceifus ipfius fupra dimidium arcus qua- 
drantis . 

Item per conuerfionem rationis , erit cylindrus er 
BT, ad tblidum, quo4 oritur ex reuelutione trilinei 
BDz> circa BD, vt triplus arcus quadrantis , ad 
duplam differentiam inter arcum quadrantis , & fc- 
midiametrum , vnacum exccflu diftacdifferenria: fu- 
pra differenti. im inter femidiametrum , & dimidium 
Arcus quadrantiv R.edacendoque terminos ad mi- 
nores. 
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rentia: inter arcum quadrantis > & femidianietrum » 
vna cum tertia parte exceiTus differentis diflx , fupra 
illam, qug eft inter femidiametrum,& dimidium arcus 
quadrantis. 

PROPOSITIO- LXl 

vinnuli propofit. antecedent. pojfumus centrum gr duitatis afi* 
' fi& n<tre m tpfius axi . 

N Am fi FZ, fit aqualis femidiametro> patebit 
ex numero propofit. zj.efle Z, centrum 


1 5 o Tranatus Primus. ■ 

• grauitatis totius folidi A E D F V YG . Pariter fic 
fic'fe< 3 a FC, in 9t, vtfit F?£, ad 9 <C, vt qua- 
dratum arcus quadrantis, vna cum quadrato fetnidia- 
tnetri, ad differentiam quadratorum arcus quadrari- - 
tis,& femidiametri: erit 9 » , centrum grauitatis folidi 
D F V. ex fchol propofit. jj.fi ergo fiat reciproce 
PtZ, ad ZN, vt annulos AEDVYG, adfoli- 
dum DFVj nempe, vt fefquialter diametri, vna 
cum differentia inter femidiam«tw*f*,& dimidium 

arcus quadrantis j .a^^imMiuin.arduS qtiadrantis : vt 

eliciture* progreffu propofit. ij. erit N, centrum 
grauitatis annuli AEDVYG. Quod erit inun- 
niendum. 

b « • 

SCHOLIVM. 

Scdcumfolidumcx DiT, circa BD, fit pro- 
portfonahter analogum cum di&oannulo> fi fic fece- 
tur B D, in 1 , vteftfc&a FC, in N: inuentum 
etiam erit centrum grauitatis di&i folidi ► 

Quare cum fciamus etiam medium pun&um B D, 
effe centrum grauitatis cylindri ex B f: & non igno- 
remus rationem folidi ex D x T , ad folidum ex 
DB2: habebimus in BD, centrum grauitatis di- 
& i folidi ex D B 2. 

Solidiergbex D2T,. agnouimus &menfuram, 

& centrum grauitatis* Ignoramus autem & quadra- 
turam , & naturam , & alia , qus pofiunt oriri ex ipfa 

femtfigura DzT> velextrilineo BDx* Proponar 

tur 
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turcrgo cum reliquis fchol. propone. 25. part.i, mi- 
fcell. geom. alijsfpeculanda. 


• • * « < * - 




PROPOSITIO LXII- 


% • , 

Si fuperficies rynguU duplic at a circa bafim y cum reU angulo 
circumfcripto rotetur circa latus reti anguli bafi paralle- 
lum . Erit tubus cylindricus circumfcnptus anriulo orto 
ex fuper ficte exteriori^ ad ipfum annulum, njt fe f qui alte - 
yum quadrati arcus quadrantis, ad re Si angulum fub com - 
pofia ex quadrantis , ftj differentia inter ipfum } & femi- 

diametrumjgfi fub femidiameti 0. 


S Vperficies vngulse A BD, cuius axis AD, ba- 
fis BD, fit duplicatam ABC, circa bafim 
BD: &ha?ccumrc&angulo EC, rotetur circa FC. 
• Dico tubum cylindricum ED Y, effe ad annulutn 
ABDVHG, vt fcfquialterum quadrati arcus qua* 
drantis, ad redtangulum fub femidiametro, & fub 
compofita exarcu quadrantis, & cx differentia inter 
ipfum, & femidiametrum . Cylindrus EG, eft ad 
folidum ABCHG, cx fchol. i.propofic. i2.num. 
j.vc arcus quadrantis ad femidiametrum: nempe > 
vt duplum quadratum arcus quadrantis, ad redangu- 
lum fub femidiametro, & fub duplo arcu quadrantis. 
Sed ex fec.part.propofit.2j.eft cylindrus D H,quar- 
.rapais cylindri E G, ad folidum DBCHWvt di- 
midium quadratum arcus quadrantis , ad quadra- 
tum femidiaroetri. Ergo reliquus tubus cylindricus 

EDY, 



E D Y> erit ad reliquum folidum A B D V H G , ve 
fefqwalterum quadrati arcus quadrantis, adreflan- 
gulum fub fem idiametro, & fub arcu quadrantis, vn£ 
cum re&angulo fub femidiametro , & fub differentia 
inter arcucn quadrantis , & femidiametrum ( vnum 
enim redangulum fub arcu quadrantis , & fub femi- 
diametro diuiditui in quadratum femidiametri,& in 
re&angulum fub femidiametro, & fub differentia-, 
inter arcum quadrantis , & femidiametrum, ) nempe 
ad re&angulum fubfemidiametro, vt fub compofita 
ex arcu quadrantis,& ex differentia inter arcum qua; 
draucis, & femidiametrum# Quod &c. . 

SCHO; 
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S C H o L I V M. 

. » . >• 

Solidam fit fe&umfemifigura DBX, ercfla pla- 
no genitori’? & arquidiftamcr FC^& DBX > cutn 
rc&angulo fibi circum/cripto rotetur circa DB . E- 
tiam talis cylindrus ad folidum genitum, erit in difta 
ratione* 1 ^ 

Soljdi ergo . Z B X , habemus men furam : non ta- 
men eius habemus centrum grauicatis.* quiainfupe- 
rioribusnon adinuenimus centrum grauitatisfolidi 
orti ex reuolutione fupeificiei vngulse circa bafim_.. 
Conditionem, quadraturam , & reliqua femifigurae 
D B X, ignorantes , remittimus ea m ad alias numera- 
tas in fchol. propofic.ij * cic* '• 

PROPOSITIO LXIir- 

Si fuperficies njnguU [it quidem duplicat a circa bafim , fed 
tnuerse psfita^ (cfr hac cum reci angulo circumscripto intel - 
ligatur rotari circa latus , quod erit bajis nonius fuperficiei . 

. Lnt tubus cylindricus circumfcriptus annulo orto ex fu- 
perficie exteriori , aditfm annulum^ ajt fefquialterum 
. quadrati arcus quadrantis , ad reSt angulum Jub arcu qu-&. 
dr antis , & fub femidiametro > nana cum quadrato ferni- 
di amari , . 

• " • . # t \ 

S it fuperficies vrtgula: A E D, cuius bafis A E, 

axis AD, & luc fit duplicata in AEDFCj 

Bb & 


«4 


194 TraStaM Trimus. . 

& cum reflangulo EC, fibi circumfcripro rotetur 
circa FC. Dico tubum cylindricum EDY, efle 

ad annulum AEDVYG, in dida ratione. 

' - 

Naro ex numero a.fchol.i.propofit.i i. eft cylin- 
drus EG, ad totura folidum A E DFV YG, vtar- 
cus quadrantis ad femidiametrum: ncmpe,vt duplum 
quadratum arcus quadrantis>addoplumredt angulum ' 
fub arcu quadrantis, &fub femidiameero. Sedejr* 
lindrus DH , fubquadruplus cylindri E G, eft ad 
folidum DFV, exprim.part.propofit. vtdimi. 
dium quadrati arcus quadrantis, ad re&angulum fub 
differentia inter arcum quadrantis , &femidiamfc- 
trum, & fub femidiamecro. Ergo reliquus tubus cy- 
. lindricus EDY,. erit ad reliquum annulum AED- 
VYG, vt reliquum ad reliquum: nempe, vtfefqui- 
alterum quadrati arcus quadrantis, ad reftangulunu. 
fub femidiametro , & fub arcu quadrantis , vna cum , 

quadrato femidiametri. Quod &c. . 

_ SCHOLI VM- 

/Quod fi folidum AEDFVYG, intelligatur fc- 
chimfemifigura D2T, eretfa fuperficiei genetrici, 

& a?quidiftanter FC$ & DiT, cum re&angulo 
BT, fibicircumfcripto rotetur circa BD. Erit cy- 
lindrus genitus, ad folidum, pariter vt fexquialterum 
quadrati arcus quadrantis, ad re&angulum fub arcu , 

& fub femidiametro, cum quadrato femidiametri. Et 

per conuerfionem rationis, erit cylindrus ad folidum 

ortum 
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oitiiiticx rcuelutionetrilinei BDi> circa BD, vt 
fefquialcerbm quadrati arcus quadrantis y ad fui ex- 
ceffumfupraconfequens* ^ 

Solidorum ergo genitorutn ex reuolutione & fe- 
# mifigurac DaTj& DBz> circa BD, tradidimus men» 
furas. At centra grauicatis nequeunt ex di&is a(Ti- 
gnari,* quia nenquam docuimus centra grauicatis fo- 
lidorum cx fuperficievsgulse rotata vel circa banm f 
vel circa latus re4tmguli circumfcriptibafi paralle- 
lum. Semifigurae eigo D t T, non cenemus maio- 
rem notitiam tradita. Non ergo vereatur reponi cum 


alijs fchol. propofit. 2 y • mifcell. geerro. &c- 
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PROPOSITIO LXIV- 

Si prima quarta Lilij Hjngtihns duplicata circa bajtrn,ctm 
, reti angulo circum/cripto rotetur circa latus reti anguli ba- 
fi parallelum . Erit tubus cylindricus circumfcriptus an» 
nuloorto ex quarta exteriori ad ipfum annulum , <vt f e f, 
qxialterum quadrati axis quarta , ad dimidium quadrati 
axis, 'vna cum exce/u quadrati dimidif axis fupra qua- 
dratum femidtamctn illius drculi } cuius femicircumferersz 
tia aquatur axis . 

P Rima quarta Lilij vngularis B A FD, cuiusba- 
fis BD, axis FD, fit duplicata circa bafitn 
BD, in FABST, & hxccum rcdlangulofibi circum- 
scripto intelligatur rotari circa MF, vt ex redan- 
gulo generetur cylindrus , & ex quartafolidum , que 
mente intclljgenda fiint., Dico tubum cylindricum 
ortum ex reuolutione redahguli V D, circa MF. 

efiTead annulum ortum ex quarta exteriori; TSBD, 

xcuoluta circa MF, vtfefquialtcrum quadrati FD> % 
ad dimidium quadrati FD , vna cum excefifu qua- 
drati E.D, dimidiat F D, fupra quadratum femidia- 
ruccri circuli cuius femiflr circumferentis fit «qualis 
'F ia.,. & quadranti ipfa ED, 

Totuns cylindrum ex redangulo VF, efle ad 
totum folidum ex duplicata quarta TSBAF, in ra- 
tione dupla, confiat ex fchol. j.prop.27, Quare cylin- 
drwscricad folidum, vc duplum quadratum F D, ad 

quadra- 
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quadratumFD. Acexcorof.prop.itf.& ex eJusfchoT; 
i «conftat cylindrum ex DM> fubquadruplum cylin* 
dri ex T M , effe ad folidum ex quarta B A F D,-* vc 
dimidium quadrari FD, ad quadratum ED, cum 
quadrato femidiametri arcus quadrantis ED. Er- 
go reliquus tubus cylindricus ex V Pv erit ad reli; 


t 


v 
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quum annolum ex TSB», vr refquialterotn qua- 
drati F D, ad dimidium quadrati FD> vnacuraex- 
cefTu quadrati E D, fu pra quadratum illius fcmidia- 
metri. Quod&c. 

* ■ ' r 

" SCHOLIVM. 

. * 

Sed ad principaliter intentum deueniendo^oli- 
dura , & cylindrus fecentor planoerc&o figuris ge«i- 
tricibus , & «quidilfanter ipfi MF( quod intelligcn- 
' dum eft ad fimilitudinera farpedictonim ;vcexfe<2io- 
ne cylindri generetur re&angulum , & exfetfione fo» 
lidi quxdam figura, quorum medietates redanguluiri 
, Cc DBHK, planuiTijquve exponantur Er pa- 
rata ab ipfa folido , & feorfim in altera figura r & fu- 

’ “ > • . ■ tclli- 

% * * 

f . 
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telligamus hoc cum re&aagulo rotari circa BD.' 
Etiam cylindrus erit ad hoc (olidum , vt fefquialte- 
rum quadrati F D, ad dimidium quadrati FD, cum 
exceflii quadrati ED, fupra quadratum femidia- 
metri, 

«*» ~ * • 

PftO j 
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PROPOSITIO LXV- 


-i ** * «* A * 


Amuli propofit.4utecedwi. pojfumus xvntrurttgrMtAtis *f- 
fi ( 'gnare intpjins axi • « i 

" ‘V. \ 9 

N Am.fi-. Z, fit centrum grauitatis totius folidi 
ex T S B A F, circa M F> erit M Z, ad Z F* 
vc FE, vnacumdiflerefitiainterarcumquadrantis 
E£>, &femidiapffetrum, mincte dimidio exceffus di- 
dat differentia?, fupra differentiam inter femidiame- 
trum , & dimidium arcus quadrantis, ^d femidiame- 
trum,vna cum dido dimidio exeeffus . Quod colligi- 
tur ex fcbol. ptopofit.2 7. Pariter exfchol.i.propo- 
fit. ip. habemus centrum grauitatis folidi ex 
quarta DBAF> reuoluta cifca MF. Si ergo fiat 
& Z > ad Z O , vt folidum ex v quarta T S B D , circa 
MF, ad folidum ex quarta DBAF> circa eandem 
MF: nq^upe, vtdimidium quadrati F D, vna cum 
exceflu quadrati arcus q&adrartis ED, fupra qua- 
dratum femidiamctri , ad quadratum E D, unicum 
quadrato femidiametri ex fchol. 2. propofit, 2$: erit 

pundum O, centrum grauitatis didi folidi. 

*Vt«- . . * , : * " M 

*■ , ,1 . / • , , • I V. i * •* ■/. »- i * . • * 
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Cura vero folidum ex t)6Hk, reuoluta circa-> 
BD, fit proportionaliter analogum cum dido an- 

nuloex TSBD, circa MF; ergo eodem modo feca- 

bitur 
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catur MF S in Z, acentro grauicatis illius annuli^ 
Solidi ergo ex DBHK, circa BD, habemus & 
roenfuram 3 & centrum grauitatis . Quadratura , na- 
tura, & reliqua huius figura? latent . Quare erit eiuf- 
dem conditionis cum reliquis enfninaeratis in fchol. 
fropofit.25.par,!, miicell.geora. 


r e bt angulo {ibi circumjcnpto rotetur circa latus axi parat* 
lelum . Er it t ubus cylindricus circumfer iptns annuto orto 
ex rotatione prima quarta exterioris , ad ipfum annulum , 
rvt triplus axis quarta , nempe arcus femitircuh, ad axtm , 
*vrkicum femidiametro , (bjf cum dimidio cxcejjus dtffc- 
■ yentta inter ar eum quadrantis fem diametrum, fupr a 


F |Rima quarta Lihj vngularis BAFE>, fit dupli- 
cata circa axim FD, in BAF&T, & ha?ccum 


drus > & cx duplicata quarta folidum, qua: pariter 
mente intelligendafuntrfic Q, aqualis femidiamfe- 
tro, & OP, dimidia F>E. Dico tubum cylindricum 
cx M circa V T, efle adfolidum ex B A F E), cir- 



differentiam inter femidt a metrum , & dimidium arcus 
v ' quadrantis . . 



M T, reftangulo fibi circumfcripto intelligatur ro- 
tari circa -V T , vt ex rectangulo generetur cylinv 


vt ex rectangulo generetur cylin* 


' Cc ca 
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ca VT, vt tripla FD, ad FE>, eum DQ^& istimdk j 
midioexceffus EQ, v fupra QP. 

Cylindrusex MT, circa VT, eft ad cottun foli. 
dum cx r JP A F S T, circa V T , in ratione dupla 9 . cx 
fchol. t.propofit.ztf: nempe vt quadrupla FO, ad ! 
duplam Ft). Pariter cylindrus ex FT, fubqua3*u- 
p]usprioris,eftadfol!diimex DF$T, circa VT, ex 
coroll.& fchol. i.propofir.z7.vt FD, ad FE, vna 
cum QP, & cum dimidio exceflus EQ, fupra Q P. 
Ergo reliquus rubus cylindricus ex M D, circa VT> 
erit ad reliquum annulum ex B A F D, circa V T, | 
vt tripla F D, ad F D, cum D Q> &cumdimidid. 
exccffus EQ, fupra QP. Q^od erat oftenden- 
dunu.» s 

' / 

SCHOLIVM. I 

* . ' • 

Sed etiam nunc fc^o cylindro, & folido plano ere - 
$o figuris genitricibus, & ffquidiftanter ipfi VT,vt 
y 'pariter ex fcdione cylindri generetur rc&angulum, 

& ex fe&ionefolidi figura quadam, quorum medie- 
tates re&angulum GD, & DB Hir, planum, quas | 
pariter exponantur feparata ab ipfo folido in altera | 
figura, & in teli igamushasc rotari circa kD, ipfi FD 5 
fuppofitam aqualem , & correfpondemcm ; Etiam 
cylindrusex G D, ericadfolidumex RHKD,cir- 
ca KD, in fupra explicata ratione* 



•. * \ .*• 

* 

PRO- 
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D Iuidarur VT> in Z, vc fic VZ, ad ZT> vc 
quadrata arcus quadranti$>& femidiafl£tti,*d 
jdifferentiarn inter ipfa . Ergo ex fchol.j. propqfit. 
:a6. erit Z» centrum grauitatis totius folidi ex QA- 
F ST, circa VT. Pariterexfchol.i.propofit.xg. 
poffumusinucnirein VT, centrum grauitatis foli- 
diex DFST, circa VT. Sic hoc inuentura 9*,- fc 
& fiat reciproce &Z, ad ZO,- vt annulusex BA- 
F Di circa V T , ad (olidum ex D F S T, itidem cir- 
ca VT: nempe, vt arcus femicirculi, cum femidia- 
metro , & cum dimidio exceflusdifferencia: interar* 
, cum quadrantis, & femidiametrum , fupra differen- 
tiam inter femidiametrum, & dimidium arcus qua- 
drantis, ad arcum quadrantis, vna cum differentia 
inter arcum quadrantis , & femidiametrum, minus di- 
&o dimidio exceffu s , ex fchol. 2 . propofit. 27. Ergo 
cum O, fit centrum di&j annuli , licebit ipfutn afli- 
gnarc^. 'V , j ' 

• S C H O L I V M. 

SeJ anOulo exiftente proportionaliter analogo 
cum folido orto ex femifigura B H k D,reuoluta cir- 
ca kD: etiam talisfolrdi habebimus in kD, Cen- 
tura grauitdtis.. Etip ergo diditi folidi hibernus 
men&ram x & cehmim_grauitatis- . Rebnua ipfius 
^funtabfcondita.Non ergo pigeateamcum illis fchol, 
'fepfc citati teponerev 


ni.V.J>Rj0- 
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PROPOSITIO LXVIII- 

. • > • 

* * 1 

Si fecunda quarta Lilif njngularis duplicata circa bapm^cura 

re Si angulo circumfcripto rotetur. circa latus r e & anguli ba- 
Ji parallelum , Erit tubus cylindricus circumfcrtptus an* 
nulo orto ex quarta exteriori , ad ipfum annulum , *vt tri- 
plus axis quarta y 'ad axim, r vna cum compofita ex eius f , 
& ex differentia inter arcum quadrantis , g/ femidia - 
metrum* ;* <• 

* * 4 - ' " ; * 

* 

S Ecunda quarta Lilij vngularis BAFD, cuius 
axis Fp, bafis DB, fic duplicata drea bafira 
BD,in TSBAFk& haec cum re&suigulo MT, cir- 
cumfcripco totetur Circa M F . Dico tubum cylin- 
dricum ex/e&angulo-MT, reudutocirca MF, ef- 
fe ad annulum cx quarta exteriori TSBD, itidem 
reuoluta circa vt tripla FD, ad FD, cum 
compofita ek quarta parte E D, quae fit QJP, & ex 
differentia ihfcer £ D^dinaidiam F D, vt arcus qua* 
drantis, &I#amfemidiametrumqux fit EP, nem- 
pe ad QD. Exfchol. propofit.j i. totus cylindrus 
TM, cum fit duplus totius (olidi ex TS B AF, cric 
ad f ipfum, vt quadruplus axis FD, ad duplum axim 
F Sed ex cordlh & ex fchoL i . propofit. $o. eft 
cylindrus ex DM, 'prioris fubquadruplus ad foli- 
dum ex DBAF,vt F D, ad eius dimidiam FE, 
vna cum exceffu ' EF> , fupra compofitam ex 

eius quarta parte, & ex femidiametro circuli cuius 

. • *«.*•> ~ ■**'•.* "..y/ 'T: - EP, 


.. 


U>$ . TraSatus Primus . * 



* 


y . ' * . ; • .... • 

E D, cff arcus quadrantis. Ergo erit tubus cylindri' 
cus ex TB> ad annulum ex T S B D, quem ftringit, vt 1 
«tipla FO, ad FI>, cun» QPv Qupd &c» 


SCEOLI V M* 

. * • . «. 

Yt in antecedentibus fe&is cylindro , & folido re- 

&aa- 


? 




i 
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dangulo DG,& femifigura BBHk-, vt in (cbem; 
pofito fupra pag.feorfim pofitis, & fa&a reuolutione 
circa B^>. Erit cylindrus ex redangulo, ad folidum 
ex femifigura in di&aration^. 


PROPOSITIO LXIX- 


tAnmih Antecedent, propofit* fofiutnus in axi .ajfi gnare cen- 
, trum gramtatis . 

« * * . 2. 

•* % , • • * * 

N Am fi fit fic fednsin Z, vt fit MZ, ad ZF f 
vt quadratum Ef>, vna cum dimidio quadra- 
torum EP, PE>, ad quadratum E E>> minus dimi- 
dio quadratorum ;EP, PD. Eritexfchol.j. propa- 
fit* 1 1. Z, centrum grauitatisfolidi totius ex T S B- 
A F, circa M F> reuoluca . Ex fcfaoi. i. propofic. jj. 
inueniatur centrumgrauiracisfolidiex F)BAtv 
Fiat reciproce &Z, ad Z O, vtannulus ex T S B P>, 
ad folidum ex DBAF; nempe fecundum rationem 
affignaraminfchol.x.propotit. jo. Erit O, centrum 

grauiratisannuii praedidi* 

' • m * 

• • • . . v 


SCHOL.IV M- 


Sic vero fecabitur B £>, fic,uti fecatur M F> a cen- 
tro grauitatis folidi e* dimidia figura l>BHk, fe- 
orfim pofita reuoluta circa Bp. Qua? figura cum 

ftod pariat pto nunc in nobis maiorem notitiam tra- 
dita: 


lo 8 • Tractatus 'Primui.' 

dita : pergat cum caeceris fchol. propofit. i j. fa?pe ci- 
tatae. v 

* * M • 

PROPOSITIO LXX- 

% 

Si fecunda quarta Lilij njngularis duplicata circa axim , cum 
re Ei angulo pii circumfinito rotetur circa latus axiparaL 
Ici um . Erit tubus cylindricas circumfiriptus annulo orto 
" ex rotatione quarta exter ioris y adtpfum annulum^rut fifi 
quialterum quadrati axis , ad Juldupluw quadrati axis , 
runa cum dimidio quadratorum fimidiametri circuli cu- 
ius 'firniaxis e fi arcus quadrantis, ftj differentia inter ar- 
cum quadrantis femidiametrum • 

' i . 

S Ecunda quarta Lilij vngularis BAFD, fit dupli- 
cata circa axim in BA F £T, &h«ccum 
retfangulo M T , intelligatur rotari circa VT $ fit- 
que E D, dimidia pE>, & DQ, fit aequalis feraidia- 
metro circuli j cuius ED, eft arcus quadrantis. Djca 
tubum cylindricum ex MD, circa VT, effeadfoli- 
dumcx BA f L) ? vt fefquialterumquadrati F D>fcu 
vt fextuplum quadrati ED, ad dimidium quadrati 
F D,fcu duplum quadrati ED,vna cum dimidio qua- 
drarorum EQ^QP* 

E.x fchol. i, propofit. 30. conftat cylindrum ex 
MT) efle duplum folidi ex B A FST: nempe efle ad 
ipfum,vt duplum quadratum FD, ad quadratum FD. 
Excofoll. & ex fchol. 1. prop. $r. conftat cylindrum 
ex F T, fubquadrupliim prioris, effe ad folidum ex 

1 DFST, 



jl rca VT », vt Rupium quadratum DE, (aeta2 
|) dl ldiam quadrati FD) acfquadratum ED, vni 

Pd 


cum 


> 1 
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cumdimidioquadratorum|EQ, QD, & cum duplo 
redangolo EQD. Quareconfiabit etiam, efle reli- 
quum tubum tylindricum cx MO, ad reliquum annu- 
lum ex B AFD, vt reliquum, ad reliquum; nempe, vt 
fefquialterum quadrati FD, feu fextuplum quadrati 
ED, adduplum quadratum ED, feu dimidium qua- 
drati F D, vnacum dimidio quadratorum EQiQD. 

Quod &c. -~7~' i 

• ; • i -< • • 

. SCHO/LiVM. 

- ' . \ , 

Conftabit etiam, fuppofitafeniifigura BHkD,lc* 

orfrm pofita , Cx pe explicata , & reuoluta circa K D, 
efle cylindrum ex rcdtangulo ei circumfcripto , ad fo- 
lidam ex femi figura, in ancedi&a ratione. 

PROPOSITIO LXXI. 

% 

% 

pojfumus antediSii annidi , centrum gravitatis ajfgnare 
tu axi. 


N Am axis fic feceturin Z, vc fit VZ, compofita 
ex dimidia FD, & ex exccflu ED, fupra com- 
pofitam ex o£hua parte FD, & ex differentia inter 

£D, vteft arcas quadraaiis,^ieinidiametrum. Er j t 

cx fchol.j.propof. j o.Z, centrum grauitatis folidi ex 

BAFS T, circa VT,r*uoiuta.Exfchol.i.prop.32.inue« 

niatur centrum grauitatis folidi ex DFST, circa 

^ CJ f roc ^ ^2 ; ad ZOjVtannulusex BA- 

I. ; , m 

\ ‘ 


V 
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FD y adfolidumex DFST, circa VT; nempe fecun- 
dam rationem expreflam io fchol. 2. propoiit. 31 . 
Frit/rroentumpbnaum Q^cencmmfolidipraedi&i. 
QuoSlcc. m 1 - 




/ 


SCHOLIVM' 


, # 1 

Quod centrum pariter (eeabit VT,jrt fecatur fcD, 
2 centro grauitatis folidicx fem.figura B HkD, rc- 
uoluta circa k D» Quat figura eft reponenda cum alijs 
pluribus vicibus recenficis . 


PROPOSITIO LXXII- 


I 


Si femicyclois duplicata circa bajim , cum fit circum feripio 
re 'angulo rotetur arca latus re&angulibajt parallelum * 
Erit tubus cylindricus circumjcriptus armulo ex femtey- 
clo! de exteriori, ad ipftirn annulum^t tripla ba(is Jemicy- 
cloidis, ad duplam bafis, <rwa cum differentia inter /emi - 
’ diametrum , (§^ femibafim m/nus dimidio exterus diffc~ 
rentia inter fmibapm , (jfr femtdiametrum , fupra diffe- 


rentiam inter ftmidiametrum>&* quartam partem ba/is *. v - j 

* * ■ 1 

P RopofitiohjrcproponicurJiucrfiflimcaV eo, quo 
propofiia fure in propofic. 14« i.part- mifceH* 
geom. Ibi eniroTorricellij teflimonio aflfcnrienres, 
aflignata fiiir in numeris, quo modo nequit exprim» 
nifi proxime fecundum cyclometriam Arctii medum. 

Sit ereo femicyclois ABD, cuius axis AD* bafis 

Dd z l\>. 


1 


^ TrtCtatus Primus* \ 


>*• 



BD, qu£ fit duplicata Ia ABC, & hafc curo re&angu- 
k) EC> in tel ligatur rotari circa FC* Dico tubum cy- 
lindricum EDY, cffead annulum ABDVHG, vtjtri- 
pla bafis BD, ad reliqua, vr expreffuro fuic fupra.- * 

, Naro totus cylindrus EG, eum fttadtoturnfoli- 
^ ^ vt re&angulum E C , ad figuraro 

_ » ABC, erit adipfum ,vt quadrupla BD» ad triplam 
’ " * BD. Pariter ex propofit.44. eftcyliiulrui DH, adfe- 

lidum D B C H V* vt B D, ad fur dimidiam, vni curo 
fem i diametro, & cum dimidio exccflFus differentia? - 
didat . Ergo erit reliquus tubus EDY, ad reliquam 
annulum ABDVHG, vttripla BD,ad duplam BD» 
vna cum differentia inter feuaidiamecruro , & dimi- 
diam 
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dia» BD, minus dimidio exceffus differenti» didhe 
Quod 

* . 1 

SCHOLIVM. 

« I . ' 

Sed fefto folido femifigura DBX. In dida etiam 
ait ratione cylindrus ad folidum>&c. 


PROPOSITIO LXXIII. 

Si fetnicydois duplicata quidem circa baftm > fedinuerse poft- 
ta y cum reU angulo fibi circumfcrtpto rotetur circa latus re- . 
fl anguli , quod e fi bafis njnius femicycloidis . Erit tubus 
cylindricus circumfcrtptus annu/o orto ex fmicycloide ex- 
terior i 3 ad ipfum annulum><-vt tripla ba fisfemicy cloidis y ad 
duplam baftm^rvn# cum \ ipjius 3 &* cum differentia inter 
Jemtbafim > & femidtametrum , minus dimidio exceffus 
differentia: inter fimibafim>(£/ femidiametrum fupra dif~ 
ferent tam inter femidiametr um ^ bafis -J. .. 

S Emicyclois AED, cuius bafis AE, fitdupGcata in ' u 
A fc DFC, & haec cumre&anguio EC, rotetur cirJ ' 
ca FC:(it FN, dimidia FC, NZ, dimidia NC,& 
aequalis fcmidiametrofemicirculi genitoris. Affero, 
tubum cylindricum EDYfeffeadannuIum AEDV- 
YG, vr tripla FC, ad duplam FC, cum NZ,&cuoi 
Ciminus dimidio exceffus C^fiipra^Z. 

Nam ,paritcrcum fit totus cylindrus E G, ad to- 
tum aimulum AEDFVYG; vc quadrupla FC$adtri-* 

' ■ , piam 
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I . . ’ 


• ; 1 ‘ 

• * » . > / 



'J . v «.* 


pfam KC.-&cum Gtcylwfrus DH,er prop. 4 ? .ad folf- 
«fuis DPV, vt FC, ad NZ, cum N$, Sccumdimidio 
eicerfu s O^fupra Erit tubu» EDY,a<Janmjh«n, 
qu«oi ftringir, vt tripla FC,ad duplam FC, cum NZ, 
«fcutn.C9i,minusdrmjdio>exccf}»iS C9t> fupra 9 <Z. 
<^oderarofkndenidui». • 

~ SCHO^IV M- ; 

SeSo folrdofemiiigura DiT, & re&angufo D z, 
ftifque reuolucis circa B D." cylindrus «it ad fotidum 
in eadem ratione . Et per conuerfroHem ration is,ha- 
bebimusetiam rationem cylindriad folidum. ortum 

cx 
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^ex reoolutfone trilinei QB2, cire a BD. Hecpro- 

. P° Imo non fuittradita in rnifcellgeom.Pa coit au rem 
in antec. & in hac propofit. haberi menfurasfolido- 
rum ex didis dinaidijs figuris . Centra grau iratis , nec 
reliqua habentur ^Nihilominus funt reponendxcum 

reliquis recen fi ti$. 



r. 


-i ■ 




LXXIV- 


Si cycloiscum reft angulo circumferipto rotetur circa latus axi 
par alie lum . Erit tubus cylindricus cinumfcriptus annuto 
ex femicydoide exteriori , ad ipfum , <vt triplum quadra- 
tum bafis femicycloidis , ad duplum quadratum d ilium , 
rvn “ cum excefiu quarta partis dilh quadrati, fipr a ftf 
qmtcrtium quadrati ftmidiamctrt, ;t 

• I I 

C Ycfois ABC, cuius axis BD, rotetur cui» E C, 
circaFC, parallelam axi B D. Dico, tubum cy- 
lindricum EDY, efle ad annulum ABD VHG, ve tri- 
plum quadratum AD, ad duplum quadrarum AD, 
cum icxceflu quarta? partis quadrati AD,fuprufefqui- 
tertium quadrati femidiametri circuli geni toris • * 

Nam, quum totus cylindrus EG, fit fcfquiteitium 
totius folidi ABCHG, erit ad ipfiim; vt 4. quadrata 
A D, ad y. quadrata A D. £ x p ropo fi t. ve 1 6 j o. eft cy- ' 
lyndrus DH, ad folidum DfiCHV, vt quadratum 
AD, ad fui fubfcfqi icertium , cum fcfquitertio qua- 
drati iemidiametri . Ergo reliquus tubus EDY, erit - 
ad annulum exteriorem , vt triplum quadratum A D, 

ad 




TtaSutus Primux. . 

ad duplum quadratum A D, cum exceffu quart* pari 
, tis ipfius, fupra fefquitertium quadrati fcmidiamctt i. 
.Quod&c.t . 




SCHOLIVM. 


Sie&o folido modo confueto, erit DBX, fem i figu- 
ra a nemine vnquam ^confiderata : cuius folidi geniti 
exipfa circa DB, reuoluta habemus tantum menfu- 

'■.ram_i, .... _• • . .. • v 


PROPOSITIO L1EXV- 


Si femicyclois duplicata circa axim,fed inuersc pofita^cumre- 
Ct angulo circumfcnpto rotetur circa latus , quodcB axis 
njnius femicycloidis . Erit tubus cylindricus circumfert 
ptus annulo exfemicycloide exteriori^adipfum, yttriplum 
. , quadra tum bafisfemicyclotdis , ad duplum quadratum bo- 
jis >cum eius & cur» fefquitertio quadrati femidiamtrt. 

* 0C * 1 • ■* »*? ~C » 1 ^ **> r . • % *** \ 

S Emicyclois AED, cuitisaxis EA, fit duplicata ia 
-AEDFCj &cumre&angulo EC, rotetur circa 
FC, &c- Dico tubum EDY,efTeadannulum,quem 
itringir,vrtripl«m quadratum AD, ad duplum qua- 
v dratum AD, cum fui \ , & cum fefquitertio quadrati 
femidiametri. 

Cylindrus EG, eft ad folidum AEDFVYG> vt 
quadruplum quadratum AD, ad triplun\,quad ratam 
AD. DH, cylindrus eft ad folidum DFVVcx propof. 

‘ : ~ " 4 9 - 




/ 


/ 
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45. vt quadratum AD, ad fui fubfefquitertium imi- 
n uj fefquiccrtio quadrati fefliidiametri . Ergo tubus 

— Ee. EPTi 
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» • • . • 

EDY, eritad AEDV Y G, vt triplum quadratum 
A D, ad duplum, voa cum fui quarta parte, & cum fef- 
quitcrtio quadratifemidiamctri * Quod &c. 

SCHOLIVM I- 


* * , ' 

< Se^is autem folidis re&angulo D x, & femifigu- 

ra DiT, & his reuoluciscirca BD: habemus etiam 
cylindrum cflct ad folidum indica ratione. Patuit 
ergo ex quatuor antecedentibus propofitionibus, 
conilderatas fuiffe a nobis quatuor figuras nouasin 
geometria: quarumomniumaliud non fci mus, quam 
menfuras folidcrunncx dimidijs reuoJucis circa axim. 
Harum vnam tantum agnouimus etiam in prima par. 
iTiifcell. noftri geometri propofit. 1 4. Tres,nunc:qu£ 
cum ipfaaugere debent numerum comprehenfarura 
in fchol. propcfjt.25. 

SCHOLIVM II. 


In prafemi fe&ione non meminimus adignare cu- 
bationes , & centra azquilibrij quorundam trunco- 
j um cylindricorum. Ne ergo videamur hjc ignorafle* 
■breimernuncEA;cxplicabimus. 

in propofit. 58. & in fchem. ipfius,fuppofuituus 
ABC, e fle duplicatam fuperffciem vnguhe circa axim 
B O, & roraricirca FC, cumre&angulo EC, cir- 
'cumferipro , & affignauimus rationcuuubi E D Y , 
adannulum* AB D VHG. Sijsrgofuperfuperficie 
< < r- ' ' ^ }A BD, 
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ABO, &fuperredangulo E D> concipiamus cylin- 
dricos redos ctquealtos fedos plano diagonalicer 
tranfeunte per F C, & per latus oppofuum ipfi E A.- 
tVunci finiftri cylindrici exiftentisfuper ABD, habe, 
bimus cubationem « r ■ 

* Qupdfiftiperfemifigura E>BX, intelligafuritem 
cylindricus redusfedusdiagonaliterplanotranfeun- 
te per B St per latus eredum a pando X . Etiam 
trunci finiftri huius cylindri elicietur cubatio ex 
fchof. eiufdcm propofirionis. 

'• Centra vero aequilibri; didorum truncorum ap- 
penforum, primus fecundum FC$ fecundus fecun- 
dum BD, habebimus ex prop. 5 p.& ex fuofchol. 

Expropofit. 60 . fupponentes AEPFC, effe du- 
plicatam fupcrficiem vngulr circa axim, & inuerse 
politam 5 & fecari cylindricos redos exiftentes fuper 
AB, & A£D, plano tranfeunte per FC,&per 
latus oppo fi tum ipfi A E: licet colligere cubationem 
trunci finiftri cylindrici exiftentisfuper AED. Pa- 
riter expropofic.tfiriiccteolligerein FC, centrum 1 ' 
aequilibri; didi trunci a ppen fi fecundum' FC. 

Q^od fi fu per fem i figura fit talis cylindri- 

cusfedusper DB,, & per latus eredum a pundo TV 
trunci finiftri dabitur cubatio expropofit.6o. & cen- 
trum aequilibri; in Bb>, exprbpofit.dr.- 

Qux autem dida fuerunt dc fuperficie vngulr du- 
plicata circa axim, debentetiarr} dici de ipfa duplica- 
ta circa bafim Et truncorum (i milium poliunt de- 
duci cubationes 5 ex propolit. 6 i. 6ir*&exfuis fcho- 

E e z lij.se 
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lijs : non tamen pofluntaflignari centra gquilibrij 
truncorum appenforuna fecundum fuos axes. 

In fchem. propofit.64. fupponamus fupra primam 
quartam Lilij vngularis TS B D, extare cylindricum 
retfum fedlum plano diagonaliter tranfeunce per 
MF, & per latus oppofitum ipfi VT. Exdi&a prop. 
nota erit cubatio trunci finiftri talis cylindrici.* & ex 
prepofit' 65. notum erit in M F, centrum asquilibrij 
ipfius fecundum M F,appenfi. 

Quod fi confiderctur fecundum fchema propofit. 
64. nempe illa figura D B H k, feorfim pofita, & fu- 
per ipfa concipiatur cylindricus retfus fedlus diago- 
naliter plano tranfeunte per BD, & perlatusere- 
taa pun&o k . Cubatio trunci finiftri dabitur ex 
fchol.di&^propof. & centrum sequilibrij fecundum 
BD, ex fchol. propofit. 65. . 

Pariter fi in fchcm. prim. propofit.66.condpiatur 
fuper B A F D, cylindricus fe<ftus per VT, & per la- 
tus oppofitum ipfi MB. Cubationem trunci finiftri 
habebimus ex di&a propofit. 66 . & centrum acquili* 
frrijin VT> ex propofit. 67. Cubatio trunci finiftri 
cylindrici exiftentis fuper BHkD, fecundi fchem. 
fe&i per kD } & per latus oppofitum ipfi B G » nota 
erit ex fchol. propofit. 66. Centrum «quilibrij in 
K D, ex fchoh propofit. 67. 

Ex didiis autem nunc circa explicata in propofit. 
64. 6 5 . 6 6. & 6 7. patet quomodo pofjSmus deducere 
cubationcs 3 & centra «quilibrij truncorum in propoC 
68» 6p* 70, & 71. 

\ Si 
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Si in fchem.propofic. 7 i.fuperfemicycloide ABD, 

cuius bafis B D> fit cylindricas rechis fedt s per FC, 
& perlatus oppofitum ipfi EA. Cubatio trunci fi- 
niftri habebitur ex di 3 a propofu.72. Cubatio vero 
trunci finiftri cylindrici exiftentis fuper DBX, ex 

eius fchol. 

In fche.prop. 7 $.exipfa dabitur cubatio trunci fini- 
ftri cylindrici exiftentis fuper femicycloidc AED, 
cuius bafis £A,fe&iper FC, & per latus oppofitum 
ipfi E A. Et ex eius fcholio dabitur cubatio trunci fini- 
ftri cylindrici exiftentis fuper femifigura DaT, fe<fti 
plano tranfeunte per DB> & perlatus oppofitum ip- 

fi Tii 1 

Similes cubationes elicienter ex propofic.74>& 
75. truncorum cylindricorum exiftentium fuper fc- 
* micyeloide circa axim , & fuper femifiguris genitis 
modis explicatis» 
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DE $j*;AktlS LILIORFM 

Taraboluorum , ©/ Cydoiddium . 


SECTIO PRIMA. 


* • • * 

N praecedenti tra&atu confidera- 
uimus figuram quandam ex dua- 
bus fu perficiebus vngulae.» & ex 
duobus trilinijs compofitam_, # 
quamque appellauimus quartam 
Lilij vngularis. inprxfenciintel- 
ligimusconfidcrarcaliam figuram adfimilitudinem 
ipfius ccmpqfitam, fedita vt ex duabus femiparabo- 
lis, & ex duobus trilineiscoalefcat. Ipfam vero non 
incongrue quartam Lilij parabolici vocitabimus. Sed 
ficuti ibidem quarta Lilij vngularis conflabat ex du- 
busfuperficiebus vngularibus fimul aptatis vel circa 
axim, vclcirca bafim: fic nunc dux femiparabolae po- 
terunt difpon i, vel circa diametrum, vel circa bafim_,. 
Quod vc melius percipiatur; fuppouamus cuilibet 

para- 



1 »4 tr altatus Secundus. 

parabola: BAD, cuius axis AC» additaeflcduo 
tiilinea F A E, D A E. Vel fupponamus duas fe- 
miparabolas BAC, CAD, quarum axes B C , 
CDj effe difpofitas circa bafes AC, & accedant 
duo trilinea, vt prius. Figura FABD, vtroque^ 
naodo difpofita fouietur nomenclaturam , Quartas 
Ulij parabolici. Has figuras deinceps confiderabi. 
mus, perquirendo earum centra grauitatis, &men- 
furas , ac centra grauitatis variorum folidorum geni- 
torum ex ipfis. Haec figura vtroque modo confide- 
rata, fempereft dimidium parallelogrammi MD, 
fibi circumfcripti, vt manifeltiflimc patet: quia fem* 
percrilineum FAE, «quaturtrilineo BNA. Sed 
prius confiderabimus figuram B A F D, prout B AD, 
eft integra parabola circa diametrum, feu axim A C: 
qua: erit prima quarta Ulij parabolici poftea altero 
modo . ■ • 

» . , « < 

PROPOSITIO I- 

Si Prima quarta Lilij parabolici intelligatur appenfa fecun- 
dum axim. Hic. taliter fecabitur a centro aqudtbrij ip- 
JfitSy rvt pars terminata ad r verticem fit ad reliquam , *vt 
triplus numerus paraboU njniiate auH as , ad numerum 
rvnitate au&um . 

i % 

P Rima «juarta Lilij parabolici FABD, cuius 
BAD, fic parabola* cuius axis AC, intelli- 
gatur appenla fecundum axim FD ( fcaiper enim 


quarti) libarunt far ab. & Cycl. 22$ ■ 



F D, vacabitur axis > & BD, bafis j v. g. ex putido 
Q. Dicoefle FQ, ad QD, vt triplus numerus 
parabola; vnicatsau&us, ad numerum parabol® vni- 
tate audum . Wempe in prima> vt 4. ad 2. In fec. vc 
7. ad j. In tertia, vt 10. ad 4. Et fic in infinitum, au- 
gendo antecedens ternario, confc^uens verovnita- ♦ 

te. Secetur ED.in P, vtfit £P, ad PD, vt. 

- numerus parabola; vnitate audus, ad numerum para- 
bolae . Ergo ex fchol. prim. propofit. 2. lib. j • in cal- 
ce, erit P, centrum «quilibrij parabola; BAD, ap- 
penfx fecundum FD. Secetur, E P, in Q^, vt fic 
E Q.J ad QP, Vt numerus parabolae, ad vnitatem 
• nempe , vt cft parabola BAD, reciproce , ad trili- 

F £ neum 
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nemn F A D, vt colligitur cx propofit. prim. lib- pri. 
Ergo erit Q, centrum aequilibri) ipfius BAFD, 
appcnfae fecundum FD. Tunc,quorum ED, eft. 
duplus numeras auitus vnitate, & FD, quadruplus 
numerus binario au&us , DP, eft numerus, & QP, 
vnitas:vnde DQ, eft numerus vnitate audus. Er- 
go F Q, erit triplus numerus vnitate au&us. Erit 
ergo FQ, ad QD, vt triplus numerus parabolae vni- 
tace audus,ad numerum vnitate audum . Quod &c* 

SCHOLIVM I- 

Cogitemus BAFD, figuram duplicari in B A F- 
S T , & ipfam rotari vel circa V T , vel circa illi pa-\ 
rallelam , & ab ipfa vtcunque diflitam . Annulorum 
genitorum habebimus in VT, & in alio axe centra 
grauitatis. Quia illi annuli funt proportionalitera- 
nalogi figurx B AFST. VT,ergo v. g. fecabitur i 
centro grauitatis annuli ftridi, vtpars terminata ad 
V, fit ad reliquam, vt triplus numerus vnitate audus , 
ad numerum vnitate audum . 

Quod fi cogitemus M B A F S T V , rotari vel cir- 
ca V T, vel circa didam parallelam» Nihilominus 
cum annuli fintproportionaliter analogi cum illa fi- . 
gura: T V, v.g. fecabitur eodem modo a centro an- 
nuli ftridi , fcd contrario modo : nempe fic , vt pars 
terminata ad T, fit ad reliquam, vt triplus numerus 
vnitate audus, ad numerum vnitate audum, Jjd cm 

enim funt annuli didiVaci^li, qui orirentur cx reuolu- ^ 

tione 


j- 
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tione duplicatae figura: FABD, ad parces BM, vt 

manjfeftc patet. 

_• 

SCHOLIVM II- 

Cum veto ex propofic.4. lib.j.fic vc FQ, ad QD, 
ficfolidum ex figura B AFD,reuolutacirca MF,ad 
folidum ex eadem circa B Ds erit & primnmiblidutn 
ad fecundum , vt tripius numerus vnitate auftus , ad 
numerum vnicate auctum . 
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SCHOLIVM IIL 

' Cumque in fche.feqxiuplicata FABD, in FAB$T, 
&reuolutaipfa circa vT, fit cxprop.gD.mifcell.hy^ 
perb. folidum genitum aquale duobus folidis ex F A- 
B D, circa M F, & duoaus ex eadem circa B D: vnd& 
confequenterfitannulusex FABD> circa VT, «• 
qualis vnifolido circa MF, & duobus circa BD.Eric 
annulus ex FABD, circa VT, adfoliduraex BSTD, 
circa VT, vtquintuplus numerus ternario auctus, 
ad triplum numerum vnicate auctum . Nempe in pri- 
ma, vt 8. ad 4. In fecunda vt 1 3. ad 7 • In tertia , vc 
18. ad 10. Htficin infinitum, augendo antecedens 
quinario, confequens vero ternario, 

PROPOSITIO II- 

* I 

Si prima quarta Ltlij parabolici intelligatur appenfa fecun- 
dum bafim * Eius centrum aquilibrij tta tpfam fccabit , 
rvt pars terminata ad curuam , fit ad r eliquant ^ njt nume- 
rus parabola ternario au Eius , ad numerum ^unitate au* 
sium* ■ 

V 

V. v 

S E J figu ra B A F D, fit appenfa fecundum B D, 
& k, ficcezcrum «quilibrij . Dico B k, eflfc ad 
k D, vt numerus parabola? ternario auctus, ad nume- 
rum vnitate auctum . Nempe in prima, vc 4. ad 2. In 
fec.vt jcad 3# Intcr.vt 6. ad 4. Eclicin infinitum, 


£>( quArtis Liliorum TataI/. & Cjc/. %ip 



auctis vtrifquc terminis vnitate . Diuidatur C D, ; n 
R, vtfit CR, ad RD, vt numerus Tnitateauctu Sj 
advnitatem. Ergo cxfchol. prim. propofit.2. Iib.j, • 
erit R, centrum arquilibrij trilinei F A D , appenfi 
fecundam CD. Pariter ficfecetur CR, in K, vt 
fit CK.ad kR, vtvnitas, ad numerum parabohe.* 
nempe , ex quadratura infinitarum parabolarum a(E- 
j , gnata 
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gnata initio lib. prim. reciproce, vttrilineum F A D, 
ad parabolam BAD. Ergo K, erit centrum acquili- 
brij totius F A B D, fecundum B D , appcnfx. Cum 
vero, quorum CD, eft numerus binario auctus, &t 
B D , duplus numerus quaternario auctus , talium fit 
D R> vnitas; k R, numerus; & k D, numerus vnita- 
te auctus. Ergo reliqua Bk, erit numerus ternario 
auctus. Quare patet propoficum. 

SCHOLIVM I- 

■V » 

Etiam nunc fi intelligamus F A B D , duplicari in 
FABST, & rotationem fieri vel circa V T, velcir- 
ca aliam parallelam, ftec. ad generandos annulos ftri- 
ctos, vel latos . Habebimus centra grauitatis illorum 
annulorum. Sicuti habebimus centra grauitatis an- 
nutorum ex M F A B ST V, reuoluta vel circa V T > 
vel circa aliam, vt fxpe dictum fuit . 

S C H O L I V M II. 

E* propofic. vero 4. lib. j.deinfinic.parab. pate- 
bit eiTe.vt numerus parabola ternario auctus, ad nu- 
merum vnitate auctum*, folidum ex FABD, reuo- 
luta circa MB, ad folidum ex eadem reuoluta-, 

circa F D . 

^ - / 
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SCHOLIVM III. ^ 

Dtfplicata figura BAFD, in BAFST, 11C 
diagraaimatcprimoeritfolidumex BAFD, circa 
VT, reuoluta > ad folidum ex DFST> circa VT* 
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fimiliter reuolura, vt triplus numerus quinarie au- 
ctus , ad numerum ternario auctum . Nempe in pri- 
ma» vt 8. ad 4. In fec.& 11. ad j.Intert.vt 14. ad 
6 . Et fic in infinitum aucto antee. ternario» confeq. 
vnitaw_>. 

I ^ 

SCHOLIVM IV. 

Centrum rerograiritatisipfius FABD, vtiqac 
habebitur , & quidem duplici modo . Primi) ducen- 
do per Q, & k, normales horizonti. Centrum^ 
erit in puncto fectionis . Secundo nectendo G, H, 
centra grauitatisparabohe, & trilinei > &diuidendo 
lineam nectentem in ratione reciproca ipforum. 

Ex quo cenrro reperto > haud ignorabitur centrum 
grauitatis cylindrici recti fuper FA^D, exi- 
itentis. 


PROPOSITIO III 

Si qualibet figura circa diametrum , cum re fi? angulo fibt cir- 
cum feripto rotetur arca tonum latUs re fi? anguli . Erit cy- 
lindrus exparallelogrammo 3 ad folidum ex figura , o >t li- 
nea fe habens ad dimidium lateris parallelograwmi > quod 
e fi radius rotationis , ‘vtparallelogrammum > ad figuram 
ad interceptam inter centrum rotationis, centrum gr a- 

ui tatis figura « 



E Sto ABC, quaelibet figura circa diametrum 
BD, cum re&angulo FC, fibicircumfcripto 
qua; etiam cumipfo rotetur circa AC, vt BD fit 
radius rotationis , & HD, eius dimidia. Sit N, 
centrum grauitatis figurae, & fit O D, ad DHf, V t 
FC, ad ABC. Dico cylindrum qxre&angulo FC, 
circa A C, efle ad folidum ex ABC, circa A C, vc 
O D, ad D M , Prcfens propofitio faciliter deduca- 
tur ex propofit. 3. vniuerfaliffinialib. j. Ex ilia enim 

propohe. eft cylindrus ad-lolidum in ratione co;n po- 
lita ex ratione FC,ad ABC ,& HD, ad DN. Sed 
vt F C, ad A B C, fic O D, ad D Fi • Ergo & in ra- 
tioncconipofiraex O D, ad DH, & OH, ad DN. 
Nempe vt O D, ad D N . Quod &c. 

... . Cg Co- 
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f 

COROLLARIVM- 

Ergo fi re&angulum FC> erit duplum figurae 
ABC, erit cylindrus ad folidum , vt radius rotatio* 
i>is B D, ad ipfam DN. 

\ 

SCHOLIVM I* 

t 

Ex difta ergo do&rina faciliter eliciemus menfu- 
ramquatuor folidorum. Primo cogitemus primam 
quartam JLilij parabolici FABD, cum re&angulo 
M D y rotari circa axi m FD. Erit cylindrus MT, 
ad folidum BAFST, vt duplus numerus parabolae 
quaternario atidus, ad numerum parabola? vnitate 
au&uin. SicenimexpropoGt.a.eft BD, ad DIC 

Secundo rotatio fiat circa MB, Quia ex eadem 
propofit.cfl: DB, ad Bk, vt duplus numerus quater- 
nario au&us, ad numerum ternario au&um: fic etiam 
cric cylindrus ex rc#angulo,ad folidum ex figura . 

Tertio roratio fiat circa BD. lam ex propofir.i. 
cft F D, ad DQ^ vt quadruplus nnmerus binario 
audtus, ad numerum vmtate au&um . Ergo & fic cy- 
lindrus ad folidum. 

Quarto demum rotatio fiat circa M F. Cylindrus 
erit ad folidum , vt quadruplus numerus binario au- 
blus, ad triplum numerum vnitate au<3um. 


schq; 
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SCHOLIVM II 

i . 

Si fupcr figura, & fuperre&angulo concipiantur 
cylindrici retfiffquealci,fe&i vel plano diagonaliter 
cranfeuntcpcr FD,& per latus oppofuum ipftMB: 
trelper BD, & per latus oppofitum ipfi MF. Om- 
nium truncorum cylindrici fuper F A B D, exiftcn- 
tcSjVtroquc modo re fc di, habebimus cubationes, ex: 
doftrinis traditis mpropofic»io.lib.2, ' 


/ 
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PROPOSITIO IV 

* # >*, 

Si qualibet ex infinitis parabolis ns pluatur circa latus re* 
{ longuli fibi circum feriati axi parallelum • Ent folidum 
ex parabola , ad duplum contcum ex tnlineo circa bafint 
rcuoluto )Hjt re SI angulum fub numero parabola binarie 
aufito 9 (p!f fub numero par abola>ad unitatem. 

P A rabola quaelibet ABC, voluaturcirca FC> Ia* 
tus re&anguli fibi circumfcripti axi BD> pa- 
rallelum r Dieo folidum A B C H G, efle ad duplum 
conicum BCH, vt redanguluoafub numero para- 
Boise, & fub numero binario au&o, ad vnitaremj 
Nempe in pri. vt 5 . ad 1 . In fcc« vt 8* ad 1 . In rer. vc 
1 5 . ad 1 . Et fic in infinitum . Nam cx conuerfo co- 
aroll. pri. propofit.i i.hbi. eft folidum ABCHG, 
ad cylindrum E G* vt numerus parabolr, ad nume- 
rum parabola? vnitate au&um : nempe vt re&angu- 
ium fub numero parabola* , & fab numero parabola 
binario au&csad re&angtrlum fub numero parabote 
vnitateau&o, & fub numero parabolae binario au- 
\ &o. Itero ex fec. parr. propofir, 1 5 . citat, lib. eft per 
conuerfionem rationis, cylindrus B V, adconicum 
ECB, vc re&angulum fub numero parabolae vnita- 
te audo, & fubnumero parabola binario au&o , ad 
binarium . Et ad duplunrconicum B C H, vt dictum 
antecedens ad quaternarium. Ergo cylindrus EG> 
quadruplus cylipdfi BV> erit ad duplum conicum, 

vt 
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vt quadruplum antecedens, ad quaternarium . Nem- 
pe, vt vnicum antecedens , ad vnitatem . Ergo ex ae- 
quali, erit (olidum ABCHG, ad duplum conicum 
vt rectangulum fub numero > & fub numero 
binario aucto, ad vnitatem- Quod&c. " r 


PROPOSITIO V- 

St qu &d<tm magnitudo fetetur in quoteunque partes * quales* 
Quadratum aggregati ex ' omnibus y minus quadrata 
n/niusj < St aquale rett angulo fub aggregato omnium vna 
plus, $ fub omnibus ntina minus . • , «* 






M Agnitudo AD, fit ditiifa in quotcunquepartes 
aequales, quarum vna DG, &ipfi fit aequa* 

lis BD. Dico quadratum AD, minus quadrata 

CD; 



.Trafldtus Secuniuu 

CD > sequale cfferectangulo BAC* quod fit fut 
B A> aggregatoomnium,vna plus>& A C, aggrega-' 
to omnium, vna minus. Nam quadratum AD, £qu*- 
tur quadratis AC, CD, & duobus reccangulis 
D C A >■ qttx duo rectangula funt aequalia rectangu- 
lo BCA; quod cum quadrato AC, facitrectangu- 
Inm BAC* Brgo quadratum A D* aequatur rectan- 
gulo BAC, cum quadrato CDv Quo hinc inde 
ablator reetangulum B A C> aequatur quadrata AD, 
minus quadrato CD. Quod &c- 


PROPOSITIO VI 


Centrum grauitatif Jolidi geniti ex reuolutione prime quaeir 
'* ta hilij cire (taxim y J?c diuidit axim'> r vt pars ad. rverti ~ 
cem , Jit ad reliquam > 'vtrett angulum fub duplo numero' 
parabola initate au filo, fub numero parabola <vni0a~ 

te au [Io na cumrefiangule fub numero\ fg) ' Jub nume- 

ro binario au fio 3 ad re fi angulum fub numero, {£/ fubnu~ 
mero initate aufi^^njnacum quadrato rvmtatis - 


S it # a FS T, iolidum genitura ex reuorutione 
prim* quarte Lilij paraholici circa axim F D r 
ftfie Q^ eius dentrum grauitatts. Dico FQ, ad 
Q^D, elTe in dicta ratione -Nernpe in primo, duplus 
nunferus, vilitate auctus effi $. numerus vnitate an- 
etuscfi t . rectaogulam 6 . Rcrtangufum fub nume- 
ro binario aucto, nempe fub $v & fub numero, nem- 
pe fub 1. Aggregatum rectangulorum 9* Pariter 


t 

icctangulum fub numero vnitate aucto , nempe fub 
2. & fub numero i. eft 2. cum quadrato vnicacis $• 
Ergo FQ> ad Q vt*.ad j.fcuvtj.ad i.Infe- 
eundo rectangulum fub numero vnitate aucto,& fub 
duplo numero vnitate aucto eft 1 5 . Rectangulum 
fub numero , & fub numero binario aucto eft Ag- 

gregatum rectangulorum 23. Pariter rectangulum. 
fub numero > & fub numero vnitate aucto $• cum 
quadrato vnitatis,7. Ergo eft F Q, ad C^D, vt a 3 » ad 
7. Etficdifcurrendp. 

Diuidatur E D, in P, vt fit EP, ad P D, vt nm* . 
merus vnitate auctus , ad aumerum. Ergo exfchol» 
propofit.29. Mifcell. Hyperb. punctum P> erit cen- 
trum grauitatis folidi B A D S T, Sed Q, eft cen- . , 
trumgrauitatis totius folidi BAF ST, 8c E, eft cen- 
trum grauitatisiolidi FADS. Ergo erit reciprocfe 
EQj ad QP, vtfolidum BADST? ad folidum 
F A D S: nempe cx propofit. 4. vt rectangulum fub 
numero binario aucto , & fub numero , ad vni- 
tatem. Tunc. Quoniam EP, eftad P L>, vtnu- 
♦ merus vnitate auctus,ad numerum: nempe(ducendo 
innumerum vnitate auctum) vt quadratum numeri 
vnitate aucti, ad rectangulum fub numero, & fub nu- 
mero vnitate aucto. Ergo componendo, ED, Teu 
FE, erit ad DP, vc quadratum numeri vnitate 311- 
cti, cum rectangulo fubfiumero , & fub numero vni- 
tate aucto ( nempe vt rectangulum fub duplo nume- 
ro vn itate aucto, & fub numero vnitate auctoj ad rc- 

ctanaulum fub numero vnitate aucto, &fubnumc- 

ro. 
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ro • Quorum ergo E D , vel F E , eft recrangufum 
fub duplo numero vnitate aucto > & fub numero vni- 
tate aucto; EP, eft quadratum numeri vnitate au- 
cti; &DP, rectanguium fub numero vnitate aucto, 
& fub numero. Sed quorum EP, eft quadratum nu- 
meri vnitate aucti, & ex propofit.anteced. quadra- 
tum ipfius minus quadrato vnitatis, eft aquale re-* 
ctangulo fub omnibus fuis partibus vna plus , & fub 
omnibus vna minus,nemperectangulofubiiumero 
parabolse binario aucto , & fyb numero : & E eft 
ad QP, vt dictum rectanguium, ad vnitatem. Er- 
goquorum EP, eft quadratum numeri vnitate au- 
cti, erit EQ, rectanguium fub nunfcro binario au- 
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tto, & fiib numero, & QP, vnitas,feu quadratum , 
vnitatis . Sed talium erat F E , rcctangulum fub 
duplo numero vnitate aucto , & fub numero vnitate 
aucto. Ergo talium erit tota FC^ rectangulunu, 
fub duplo numero rnicate aucto, & fub numero vni- 
tate aucto , & rectangulum fub numero binario au- 
cto, & fub numero. Pariter talium erat PD, rectan- 
gulum fub numero > & fub numero vnitate aucto, & 
QP, quadratum vnitatis: vnde QD, eftdictum 
rcctangulum,cum quadrato vnitatis. Ergo erit FQ, 

ad QJ3, vtrectangulum fub duplo numero vnita- 
te aucto , & fub numero vnitate aucto , vna cum re- 
ctangulofub numero binario aucto, & fub numero, 
ad rectangulum fub numero , & fub numero vnitate 
aucto,vna cum quadrato vnitatis . Q^od &c. 

s c h o l 1 v m 1. 

• « 't . 

. ; , . , , , t • 

Ex Q, autem centro grauitatis folidi BAFSTj 
cx E, centrograuitatis cylindri 1 MT$ & ex ratio- 
ne folidi ad exeeflum cylindri fupraipfum , licebit 
reperire centrum grauitatis dicti exccflus. Cum- 
que di&usexceffus fit sequalis , fed inuerse pofitus , 
iolido genito, ex B A F D, reuoluta circa MB,* etiam 
dicti folidi habebimus centrum grauitatis. Porro 
hoc centrum nondiuidit FD, vel MB, fecundum 
aliquam pulchram feriem. In omni vero parabola li- 
cebit exprimere numero, in qua ratione fecetur, V.g. 

in parabola quadratica. Quoniam , quorum FF., 

Hh erat 
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eratij. E Q^erat 8. Ergo quorum QE, eftj.Erit 
FE p.i. Sed cum ex numero pri.fchol. pri.propof. j. 
ficdiuidendo,cxcefli;s cylindri fupra folidum ad foli. 

dum , vt numeras ternario auctus j ad numerum vni- 

tate auctum 5 fi fiat QE, ad EY, reciproce, vtex- 
ccfius cylindri fupra folidum ad folidum j quorum 
Q E, erit 5 . talium E Y , erit & reliqua F Y, fi,?. 
Cum vero talium fit FD, 18,?. Erit reliqua D Y, 

u. ?. Eft ergo F Y, ad Y D , vt fi. ?• ad 12. ?. nem-, 
pe vt 17. ad 33 . 

SCHOLIVM II- 

Cylindricus re&us conceptus fuper figura BAFD, 
& fectus plano diagonalicer tranfeunteper F D, & 
per punctum in latere erefto a puncto B, cum habeat 
fuos truncos proportionaliter analogos cum dictis 
folidisex BA F D, reuoluta circa F D:& circa MB: 
fi hi appendantur fecundum FD, in ipfa fciemus 
quanam fine ipforum centra atquilibrij. 

PROPOSITIO VII, 

* 

r 

St prima quarta Ltlij Paracolici *v oluntur circa bafttn . Erit 
fufus paraboltcus ex parabola , ad annulum RriRum ex 
trdmeo , njt quadratum numeri parabola , ad rcR angu- 
lum fub numero duplo paraboU initate auRo y (jf Jub 
, ‘-unitate # 


In 
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I N fcbemate pofito in pagina 145. FABD, 
rotetur circa bafim BD, Fufus parabolicus 
ABSD, erit ad FADST, annulum (triccum-. 
cx trilineo FAD, vc dictum eft. Nempe in pri- 
ma > vt 1. ad j. Infec. vt4.ad 5. In tertia, vtp. ad 
. 7. Et fic in infinitum. Nempe, vt quadrata omnium 
numerorum,ad omnes numeros impares incipientes 
3 ternario, 

Nam , ex prinr parte propofit. 1 4. Iib. *. conuer- 
tendo, eft fufus ABSD, ad cylindrum NX, vt 
quadratum numeri parabola?, ad rectangulum fub 
dimidio numeri parabola: vnitate aucti, & fub duplo 
numero parabola: au&o vnitate : nempe ad rectan- 
gulum fub numero vnitate aucto, & fub numero au- 
cto dimidia vnitate . Ergo ad cylindrum MT, qua- 
druplum cylindri NX, erit vt quadratum numeri, 
ad quadruplum dictum rectangulum: nempe ad re- 
ctangulum fub numero vnitate aucto, & fub quadru- 
plo numero binario au&o- Item cylindrus OT,eft 
ad annulum FADST, excoroll.j.propofiM i.lib. 
1. vc numerus parabole vnitate auctus , ad vnitacem. 
Ergo cylindrus M T , eius duplus , erit ad dictum 
annulum, Vt duplus numerus binario auctus , ad vni- 
tatem; nempe, vt numerus vnitate auctus, ad dimi- 
dium vmtatis: nempe, vt rectangulum fub numero 
vnitate aucto , & fub quadruplo numero binario au- 
cto, ad rectangulum fub quadruplo numero binario 
aucto, & fubdimidio vnitatis: nempe ad rectangu- 
lum fub duplo numero vnitate aucto, & fub vnitate. 

Hh 2 Qua- 


V 
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Quare ex aequali, erit fufusad annulum, vt quadra^ 
tum numeri, ad reetangulumfub duplo numero vni- 
tate au&o, & fub vnitace - Cumque? quo ad numeros 
(licet diuerfas naturas ) idem numerus fit re&angu- 
lum fub duplo numero vnitateau<ao,&fub vnitate* 
ac duplus numerus vnitace auctus. Eritfufus adan- 
nulum? vtquadratum numeri, ad duplum numerum 
vnitace auctum- 

PROPOSITIO VIII. 

Centrum grauitatis filidi ex prima quarta Ltltfparabolici re- 
uoluta circa bafm y jic diuidit tpfam ^t pars terminatu 
ad cumam ,ft ad reliquam , nut re 61 angulum fub nume- 
ro parttboU Unario au&o , (g^r fub numera ^unitate auffo f 
runa cum re 61 angulo fub <rmitate \ & fub duplo numera 
runitate aucto , ad re ct angulum fub numera 'vnitate au* 
cto>& fub rumtatCy <vna cum quadrato numeri . 

E Sco F A B S T , folidum ortum ex reuolutione 
primas quartae Lilij parabolici F A B D, circa 
bafim BD? & fit BD, fiefefrain R, vt K, fit cen- 
trum grauitatis folidi F AB ST. Dico, efle BK, ad 
k D, vt di&um fuit . Nempe in prima? vt p. ad 3. In 
fec. vt 1 7. ad 7. In tertia , vt 27. ad 1 3. Et fic in infi- 
nitum. Sit R, centrum grauitatis annuli FADST. 
Ergo ex fcfiobpropofit. 2p.mifceILhyperb.eric CR, 
ad RD? vt numerus vnitace au&us, ad vnitacem; 
nempe? vc quadratum numeri parabolas vnitateau* 


fie quWut iMrm Tmh tyl. 



ad OR> vt quadratum di&um, cum didfcore&angu- 

lo , ad di&um redtangulum : nempe vt re&aagulum 

fub numero vnicate autfo > & fub numero binario au* 

fto;ad rectangulum fub numero vnicate aucto, & fub 

‘ V ‘ ~~ vn ^ 

^ 
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vnitate. Quorum, ergo CD, vel BC, eftrecran- 
gulumfub numero vnirate aucto, & fub numero bi- 
nario aucto; DR,efl: rectangulum fub vnitate>& fub 
numero vnitate aucto; &CR,e(l quadratum nume- 
ri vnitate aucti. Cum vero k, fit centrum grauita- 
tis totius folidi, erit reciproce CK, ad K R, vtan- 
nulus FADST, adfufum A BSD: nempe ex pro- 
pofit. anteced. conuertendo, vt rectangulum fub du- 
plo numero vnitate aucto , & fub vnitate, ad quadra- 
tum numeri paraboke. Sed rectangulum fub duplo 
numero vnitate aucto , & fub vnitate, vnacum qua- 
drato numeri , facit quadratum numeri vnitate audii . 
( quadratum enim numeri vn itate aucti , diuiditur in 
quadratum numeri, &"in duplum rectangulum fub 
numero, & fub vnitate, & in quadratum vnitatis, 
quod cum di&is duobus rectangulis facit rectangu- 
lum fub duplo numero vnitate audio, & fub vnita- 
te.} Ergo quorum CR, eft quadratum numeri mi- 
rate aucti, & reliqua vt explicatum fuit , erit C K, 
rectangulum fub duplo numero vnitate aucto, & ftib 
vnitate,& kR, quadratum numeri. Bk, ergocom- 
pofita ex BC, Ck, erit rectangulum fub numero 
binario aucto, & fub numero vnitate audio , cum rc- 
ctangolo fub vnitate, & fub duplo numero vnitate 
aucto. Pariter kD, compofitaex DR,Rk,crit 
rectangulum fub vnitate , & fub numero vnitate au- 
cto , vnacum quadrato numeri . Quod erat proban- 
dum^ , 


SCHO 
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SCHOLIVM I- 


Ex k, vero centro grauitatis folidi F AB S T; ex 

C, centro grauitatis cylindri MTj &exrationeex- 

ccflus cylindri fupra lolidum> ad ipfum folidum, po- 
- terit 


14S Tr Attatus Secundus. 

terit hauri in BD, centrum grauitatis dicti cxcef- 
fus. Qui cum fit aqualis folido orto cx rotatione 
F ABD, circa M F: etiam in MF, inuenietur cen- 
trum grauitatis di&i (olidi . Hoc vcrb non fecat nec 
BDj nec MF, fecundum aliquam feiiem ordina- 
tam, quamuis numero exprimibilem . In parabola 
quadratica, quorum BC, eft 12. Ck, eft 5. Ergo 
quorum Ck, erit 7. talium BC, erit 16.?. Sed ex 
fchol.2. propofit. 1. colligitur, quod fi fiar,vt excef- 
fus cylindri fu pra folidum ad folidum > fic K C, ad 
CY, vt (it Y, centrum grauitatis dicti excefliis, 
quorum KC, erit 7. talium CY, erit 3. Ergo ta- 
lium reliqua BY, erit 13. Erit Ergo BY, ad 
Y D, vt 23. ta ad i£. ?. nempe, vt 23. ad 33. 

S C H O L I V M II. 

Inijfdem rationibus fccabitur BD, a centris*- 
quilibrij truncorum cylindrici fu per BAFD, exi- 
gentis , ac refecti plano diagonaliccr tranfeunte per 
BD,& per punftum in latere credo a pun&o F, fe- 
cundum BD, fufpenforum. 

SCHOLIVM III. 

F.xplofis ijs , qu* attinent ad primam quartani 
Lilij parabolici , examinare nunc debemus ea, nd 
fecundam quartam eiufdemmct Lilij fpedantia : fed 

in hac feChone procedemus contrario modo , acte- 

dum . • 
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£tum fuit in praecedendi. Nam in iHa * cx centris 
sequilibrij figurae repertis tam in axi, quam in bafi , 
deduximus-menfuras folidorum ex figura * Nunc in- 
dagabimus menfuras folidorum , & ex ipfi s agnofee- 
mus centra aequilibrij figura . Recogitet ergo le&or, 

nos pro fecunda quarta Lilij paraboliciintelligere_> 

Ii figu- 
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iiguram FABD, inqua B A D, fintdua;femiW 
rabolx aptatis bafibus AC, adeo vt BC, CD 
fintipfarumaxes , & quibus accedant duo trilmea! 
q a: confUtuant trilincum FA£>. 

PROPOSITIO IX, 

St fecunda quarta Lilij par abohei Voluatur circa baftm , cum 
r ect angulo fibicir cum feripto . Erit cyltndrus ad /olidum, 
rvt quadruplus numerus parabolec octonario auctus , ad 
numerum binario auctum , vnd cum duabus partibus vni- 
tatis diu/a fecundum numerum initate auctum,- 

S Ecunda quarta Lilij parabolici F A B D, volua- 
turcirca bafiiri BD, fTicenim ipfam vocabi- 
mus, quamuisfit diametri parabolarum , & FO, 
axim appellabimus) cum MD, rectangulofibicir- 
cumfcripto. Affero, cylindrum M T , efle ad foli- 
B S 1 , vt quadruplus numerus parabola 
Octonario auctus , ad numerum binario auctum , vna 
cum duabus partibus vnitatis diuifa? fecundum nu- 
merum vnitateaudum. Nempe in prima, vt 1 2. ad 

cum duobus dimidijs vnitatis: nempead4.In fe- 
eunda, vt ,« .ad «.cum ■, lntcrt/a.vtL.^.cdm 
rtiicin infinitum. 

Quoniam enim ex propoGt. 15. Jib.t. eft cyJin- 
rus N X, ad folidum B A DS, quod eritconrtans 
cx uobus canoidibus, vt numerus parabo/a? auctus 
binario, ad numerum parabola:. Ergo cylindrus 

M T, 
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MT, quadruplus cylindri NX, erit ad dictum fo- 
lidum , vt quadruplus numerus octonario auctus , ad 
numerum. Pariter, quoniam ex coroll. 6 propofit. 
I i.cit.lib.eft cylindrus OT, adannulum F^DST, 
Vt numerus parabola vnitate auctus, ad vnitatem. 

Ergo cylindrus M T? eius duplus, erit ad di&um an- 

Ii z nuluin. 
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nulum , vt duplus numerus binario auctui, ad vnita^ 
tem: nempe, vt quadruplus numerus quaternario 
auctus , ad binarium . Sed cum quam proportionem 
habet quadruplus numerus quaternario auctus , ad 
binarium , eandem habeat quaternarium, ad vnicam 
partem binarij diuifi in tot partes quotus eft nume- 
rus vnitate auctus: nempe ad duas partes vnitatis fi c 
diuifae . Erit Stvtvnum antecedens, advnumcon- 
fequens, fic ambo antecedentia,ad ambo confequen' 
tia : nempe, vt quadruplus numerus quaternario au- 
&us,ad binarium, fic quadruplus numerus, o^onario 
auctus, ad binarium, vnacum duabus partibus vni- 
tatis diuifae fecundum numerum vnitate auctum^ * 
Quare colligendo ambo confequentia , erit cylin- 
drus MT, ad folidum FABST, vt quadruplus 
numerus octonario auctus , ad numerum binario au- 
ctum, vna.cum duabus partibus vnitatis diuifat fe- 
cundum numerum vnitate auctum . Qjood erat 
©ftendendum •• 

SCHOLIVM I' 

i 

Ergo cylindrus erit ad excefliim fui fupra folP 
dum , vt dictum antecedens, ad triplum numerum’ 
quinario auctum, vnacum reliquis partibus vnitatis 
diuifae fecundum numerum vnitate auctum , duabus- 
ablatis. Nempe in prima, vt n. ad B.In fec. vt 1 6- 
ad ii. ;.In tertia, vt io, ad 14^ Etficininfinitum. 
Et diuidendo t eritexceffus cylindri fupra folidum ad 
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folidum > vt triplus numerus quinario auctus, vna 
cum illis partibus vnitatis, ad numerum binario au- 
ctum, cum illis duabus partibus vnitatis. 

Cum vero exceflus cylindri fupra folidum aequa- 
lis fit illi oriundo ex resolutione F A B D, circa MF: 
eandem rationem habet cylindrus ad illud folidum , 
quam ad exceflum & folidum ex B A F D , circa-. 
MF, erit ad folidum circa BD, in di&a ratione. 

Sedcumdiuifa FD, in Q, a centro aequilibri; fi- • 
gurae FA B D. appenfie fecundum F O, fit F Q, ad 
QP> vt folidum figurae circa M F, ad folidum figu* 
rae circa BD, ex propofit.4.1ib.$. Sequitur, centrum 
aequilibri; fecundae quarta? Lilij F AB D, appenfa? 
fecundum axim FD, itaiecareipfum> vt FQ, fit ad 
QJD, vt triplus numerus parabola? quinario auctus, 
vna cum reliquis partibus vnitatis diuife fecundum 
numerum vnitate auctum , ablatis duabus , ad nume- 
rum binario auctum , vna cum reliquis duabus parti- 
bus vnita tis fic diuifie . 

SCHOLIVM II- 

Sed ex dictis, nonfolum deducemusexplicata,fed 
etiam alia . Nam primo , ex menfura cylindri ad ip- 
fafolida, deducemus cubationes truncorum cylin- 
drici recti exiftentis fu per FABD, ac refecti plano 
diagonalitertranfeunteper BD, & per punctum in 
latere erecto a puncto F. 

Secundo, duplicata figura in BAFST, & ipfa 

reuo- 
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- rcuoluta eam circa V T, quam circa ipfi parallelam* 
vtcunque diftantem, vr generentur annuli ftri&us, & 
latus. Horum annulorum fiue in V T, fiuein illi pa~ 
rallcla habebimus centra grauitatis. 

Tertio, mente intellecta duplicata figura ad parte$' 
MBj& facta reuolutione, vel circa F D, vel circa 
fxpe explicatam parallelam. Nihilominus annulo-- 
rum genitorum habebimus centra grauitatis . Sed 
cum hxc facile poffint intelligi ex faspe firpius dc^ 
c an tat isj fu ffic i a t no b i s ipfa i nd ica fi e. 

PROPOSITIO X- 

Si fecunda quarta Lilij pnrabolici na oluntur circa ascim y cum‘ 
reSi angulo fibicircumfcrtpto . Erit cylindrus ad folidutny 
nat octuplus numerus pnraboU offonnrio auSius , ad qua- 
druplum numerum navitate auctum , nana cum nanica 
parte nanitntis diuijk in tot partes , quotus cH duplus nu- 
merus namtate auctus . 

S Ed fecunda quarta Lilij B A F D, voluatur circa' 
axim F D. Dicocylindrum M i , effe adfoli- 
dum BAFST, inditta ratione. Nempe in prima 
parabola, vt 16. ad 5, ?. In fecunda, vt 14. ad n 
tertia, vt 32. ad r $.*. Et fic in infini um . 

Cylindrus NT, eft: adannulum BA DST, ex 
coroll. 2. propofi.c. i/.lib. 2 vt numerus vnicarc au- 
ctus, ad numerum . Ergo cylindrus M T, duplus cy- 
lindri NT, erit addictum annulum, vc d iplus nu- 
merus 
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X 



rtnerusbinario auctus, ad numerum: nempe, vtoftu- 
plus numerus octonario auctus , ad quadruplum nu- 
merum . Ex fchol. 3 . propofit. 1 4. eiufdcm libri , cfi: 
cylindrus OX, ad folidum FADS, vc duplus nu- 
merus vnitate auctus, ad vnitatem. Ergo cylindrus 
M T, quadruplus cylindri OX, critaddictum foli- 
dum , vc octuplus numerus quaternario auctus, ad 
vnitatem . Cum vero fit , vc octuplus numerus qua- 
ternario auctus, ad vnitatem , fic quaternarium , ad 
vnicam partem vnitatis diuifo* fecundum duplum-, 
numerum vnitate auctum 5 erit & vt vnum antece- 
dentium , ad vnum confequcntium, fic omnia ante- 
cedenda, ad omnia confcqtientia . Quare erit, vt 

o&u- 
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octuplus numerus quaternario auctus, advnitatem* 
fic octuplus numerusoctonario auctus, ad vilitatem, 
vna cum vnica parte vnitatis diuifae fecundum du- 
plum numerum vnitateauctum . Quare etiam cylin- 
drus M T, ericadfolidum F ADS, vt octuplus nu- 
merus octonario auctus, ad vnitatem* cum vnica par- 
te vnitfctis diuifae fecundum duplum numerum vni- 
tate anctum . Et colligendo ambo confequentia, erit 
cylindrus MT, ad folidura BAFST, vt octuplus 
numerusoctonario auctus, ad quadruplum nume- 
rum vnitate auctum , vnacumfsepe dicta parte vni- 
xatis* Quod erat oftendendum. 


SCHOLIVMI. 1 

Cylindrus ergo ad exceifum fui fupra folidum , 
erit vc octuplus numerus octonario auctus, ad qua- 
druplum numerum fenario auctum, vna cum reliquis 
paitibus vnitatis . Nempe in prima, vt i 6 . ad io, *. 
In fec. vt 24. ad 1 4.*. In tertia, vc 3*. ad 1 8. Et fic 
in infinitum . 

Aft prodictus cxceffiis aequatur folido, quod ori- 
returex reuolutione F A BD, circa M B.- Ergo cy- 
lindrus erit ad praefatum folidum in antedicris ratio- 
nibus. 

Solidum etiam ex F A B D, circa M B, erit ad 
folidum ex eadem circa FD, vt quadruplus nume- 
rus fenario auctus , vna cum illis partibus vnitatis, ad 

qua^ 
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quadruplum xiumerum vnitateaucwm , vna cum dii 
cca parte vnitatis. • 

Porrb expropofit. 4.1ib.$. delnfinit. parabol.exi- 
ftente k, centro ^qailibrij figura? B A F D , appen- 
fa? fecundum BD, eft Bk , ad KD, vt folidum ex 
figura circa M B, ad folidum ex figura circa F D. Er- 
go & BK, erit ad K D, vt quadruplus numerus fe- 
nario auwlus , vna cum illis partibus vnitatis, ad qua- 
druplum numerum vnitate auctum, vna cum illa vai- 
ca parte vnitatis. 


\ 


<4 


K k SCHO- 
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V •- 

SCHOL1VM II. “ 

♦ »« ... * • , 

; Cylindrus redusTuper BAFD, exiftcns fecetur ; 
plano diagonalitertranfeunte per FD, &perpun- 
ftura in latere credo a pundo B . Trunci cylindrici 
erunt cubati. 

Figura F AB D, fit duplicata in FABST, 
In fchematc pofito pagina aji. & intelligatur 
rotari circa MF. Annuli ftrifti geniti dabitur in 
M F, centrum grauitatis. Quod Ii rotaretur circa 
a’iam MF, parallelam* vt generaretur annuitis 
1 itus : non per hoc ignoraretur annuli lati centrum 
grauitatis. 

F A B D, fit duplicata ad partes MF, & roratio 
duplicata? figura: fiat vel circa BD, vel circa aliam 
parallelam, &c. Vtrorumqueannulorum, nempe & 
itri&i,& lati habebimus. centra grauitatis. • 

PROPOSITIO XI 

Si qusthbet duplicata femiparabola circa bafim njoluatur cir- 
ca latus re fi anguli circumfer ipti ba fi parallelum , Erit 
annulus ex duplicata femiparabola^ad duplum conicum 
ex trilmeo , <ut quadruplus numerus parabola t ad njriita- 
tem^na cum yntea parte initatis diuifa fecundum du- 
plum numerum <-vnitate au filum. 



Digitized by Google 


De quartis liliorum Par ab CycU 



D Vplicata femiparabola ABD', circa bafinr 
AC, cum duplicato trilineo F A D, rotetur 
circa FD. Dicoannulum BADST, cffe ad (oli- 
dum'- FADS, vtditfumfuit. Nempe in prima, vt 
4. ad 1. v lnfec. vt 8. ad 1. In tertia, vt 12. ad 
r. Et ficdifcurrendo. 

Annulus BADST,eft ad cylindrum N T, cx 
coroll. 2. propofit. 1 1. lib. 2.vt numerus parabola:, 
ad numerum vnitateaudhim : feu vt quadruplus nu- 
merus parabolx , ad quadruplum numerum quater- 
nario audtum . Item ex fchoi. propofit. 1 4. eiufd. 
libri, eft cylindrus A X, ad conicum A DS$ fcu cy- 
lindrus O X, ad folidum FADS, vt duplus nume- 

Kk 2- rus- 


2do Tractatui Secundas’. 

rus vnitate audus, ad vnitatem. Ergo cylindrus 
NT, duplus cylindri OX, eritad folidum FAD$, 
vt quadruplus numerus binario au&us> ad vnitatem.. 
Porro, vt quadruplus numerus binario auccus,advnt- 
tatem>fic eft binarium ,ad duas partes vnicatis diuife 
fecundum quadruplum numerum binario audum r 
quibus partibus aequatur vnicapars vnitatis diuifas 
fecundum duplum numerum vnirace auctum. Ergo 
& vt vnum antecedentium,ad vnum conicquentium, 
fic ambo ancecedentia,ad an>bo confequentia . Erit 
ergo, vtquadruplus numerus binarioauccus, ad vni- 
tatem,- nempe ex dictis, vt cylindrus NT, ad foli- 
dum FADS, fic quadruplus numerus auctus 
quaternario » ad vilitatem cum vnica parte vni* 
tatis fedx fecundum duplum numerum vnitate a uw 
ctum. Sed erat etiam annulus B ADST, ad cylin- 
drum NT, vt quadruplus numerus y ad quadro- 
pium numerum quaternario auctum . Ergo cx squa- 
li , erit B A D S T y ad folidum P A D S > vt qua- 
druplus numerus, ad vnitatem, vnacum vnica par- 
te vnitatis diuife fecundum duplum numerunv vni- 
tate auctum.. 


PROPOSITIO XII, 


Centrum grauitxtis folidi ex fecunda quarta Liltj parabo- 
lici circa* axim re uo luta centmrn grauitatis ajfe gnare 
in axi . 
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S Ecunda quarta Lilij parabolici B A F D , rote- 
tur circa FD. Oportet folidi BAFST, in 
F D, centrumgrauitatisaflignare. Secetur E D, in 
P, vefie EP, ad PD, vc numerus ternario auctus, ad 
numerum vnitate au- 3 um • Ergo ex Fchol. propofic. 
2<?.mifcell.hyperb. pag. ioi. erit P, centrum gra- 
uicatisannuli. Item fececur EP, in Q^vtfit EQ^ 
ad QP, vt quadruplus numerus, ad vnitatem,vna 
cum vnica parce vnitatis fe&as fecundum duplum nu- . 
merum vnitate auctum : nempe reciproce, ex propo- 
fit. antecedent, vt annulus B A D S T , ad folidum 
FADS. Ergo erit inuentum Q, centrum grauita- 
tis folidi BAFST. Hoc ergo fecat E D, dimidiam 
F D, prius in P, vt fit EP, ad P D, vt numerus ter- 
nario auctus, ad numerum vnitate auctum : deinde 
fic EP, in Q, vt fit EQ^ad Q.P, vt quadruplus 
numerus , ad vnitatem , cum vnica parte vnitatis fe- 
fecuudum duplum numerum vnitate au£uni . 

SCHOLIVM I' 

. * - T 

, .Nefcimus F D, fecari a Q, fecundum aliquam 
feriem ordinatam . In numeris vero poterit in quo- 
libet tali folidoaffignari ratio FQo a d QJ?* Sed 
quomodo hxc fic indaganda experiatur le&or * 

Sicuti cum facile poffit percipere ex centro 
folidi BAF$T$ex E, cenrro cylindri MT$&ex 
ratione exceffus cylindri fupra folidum,adipfum fo- 
lidum, poflTe aflignari in FD, centrum grauicatis 

diCti 


Trafit atus' Secundus. 

didi excedas & confequenter in MB, ceritrurtr 
grauitacis folidi ex F A B D, reuoluta circa M B r 
quod omniquaque aquatur dido exceflui , a quo fo- 
lum difcrepac , quia eft inuerse pbfficum videat ip-^ 

fc, quomodo hoc in numeris pofliu indagari.' 

• ' . . 

SCHOLIVM II. 

Cylindiicus rcdusfuper B AF D, exiftcns, & 
fedus diagonaliter plano tranfeunte per F D, & 
per pundurn in latere eredo a pundo B, eft quoad 
fuos truncos proportionaliter analogus cum folidis ; 
ex B AFD, reuoluta tam circa F D , quam circa 
MB, ex fipe didis** Ergo etiam truncorum didi 
cylindrici fecundum F D,- appenlorum, erunt inda-*- 

gatain FD, centra ^quilibij, 

• » • • 

PROPOSITIO Xlir. 

Si fecunda quarta Liltj parabolic / rotetur circa bafim . Erk 
duplicatum conotdes ex duplicata femiparabola , ad an- 
nutum ex tnlineo , numerus paraboU , ad binarium , 

rvna cum duabus partibus njmtatis diuifz fecundum nu- 
merum njnitate auffum* 

S Ecunda quarra tilij parabolici F A B Dy rode- 
tur circa BD, vcfiatfolidum F A BST. Di- 
co folidunr BiA DSj quod erit duplicatum corioi-* 
des , effe ad folkum E a D S T , in dida ratione^ .. 

Nc.n-- 
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TSTempe inpri.vti.ad z.U nempe ad $. In fec vt 2. 
ad 2.*. In tertia, vt 3. ad 2.?. Etficinalijs. Expro- 
pofic. 15.lib.2- eftconuertendo, duplicatum conoi- 
des A BSD, ad cylindrum NX, vc numerus para - 
bolae,ad numerum binarib au&um . Ex coroll. 6 • 
propofic. 1 i.eiufd. lib. eft cylindrus OT, ad foli- 

dutn 
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dum FADST, vtnumeius vnitate au&us, ad vni- 
tatem: nempe ve duplus numerus binario au£us,ad 
binarium* Ergo cylindrus dimidium cylindri OT, 
nempe cylindrus NX, eritadfolidunl FADST, 
vt numerus vnitate auctus, ad binarium. Sed cum 
fit vc numerus vnitate auctus, ad binarium, fic vnitas 
ad duas partes vnitatis diuifx fecundum numerum 
vnitate auctum. Ergo& vt rnnm antecedentium, 
ad vnurn confequentium , fic ambo antecedentia, ad 
ambo confequentia . Ergo vt numerus vnitate au- 
ctus, ldbinaiiut^, j^mpcvtcylin^us NX, adfoJi- 
dum nunicrus binario attdus,ad bi« 

narium^MWOj duabus partibus vnitatis diuifx fe- 
cundum numerum vnitate auctum. Erat autem fu£ 
^pra duplicatum conoides BADS, ad cylindrum 
J|IP X , vt numerus , ad numerum binario auccumi» 
Ergo ex aquali , erit BADS, ad FADST, vt 
numerus, ad binarium , vna cum duabus partibus 
vnitatis diuifx fecundum numerum vnitate auctum. 

‘ Quod ,&c. 

PROPOSITIO XIV. 

Centrum grauitatis felidi ex fecunda quarta Lilij parabo- 
hei circa bafim reuotuta , centrum grauitatis ajfignare 
in bafi. 

S Olidi FABST, fi taffignandum centrum, &c. 
Secctur CD, in R> vtfit.CR, ad RD, vt 


T)e qudrtts Liliorum P<trab.&* Cycl. 265 
triplus numerus vnitate auctus , ad numerum vni- 
tate auctum . Ex fchol. propofit. Mifcell. hy- 
perb. pag. 104. erit R, centrum grauitatis folidi 
FADST. Diuidatur CR, in K, vt fit CK, 
ad K R, vt binarium, vna cum duabus partibus vni- 
tatisdiuifae fecundum numerum vnitate auctum ,ad 
numerum: nempe ex propofit. anteced. conuertcn- 
do, reciproce, vtfolidum FADST, ad BADS- 
Ergo erit inuentum K, centrum grauitatis folidi 
F A B S T. k, ergo centrum dictum fecat C D, di- 
ipidiam BD, prius fectani in R,vtfic CR, ad 
RD, vt triplus numerus vnitate auctus, ad nume- 
rum vnitate auctum: deinde fic CR, in k, vt fit 
CK,ad kR, vtbinarium, cum duabus partibus vni- 
tatis diuifie fecundum numerum vnitate auctum, ad 
numerum. 

SCHOLIVM I* 

Sed nec etiam in pratfenti folido fcimusafiignare 
aliquam feriem ordinatam proportionis Bk, ad 
kD, In qualibet tamen parabola ratio efl: numero 
exprimibdis: fed circa modum expreflionis , lc&or 
fe i pfum exerceat . 

Sicuti poterit experiri in qua ratione numericefe- 
cetur B D, a centro grauitatis excdftis cylindri MT, 
fupra folidum* FABST. C>uod folidtim cum fu 
omniquaque «quale , licet contrario modo fitum , 

folido ortoexreuolutione B A F D, circa M F: po- 

L i terit 
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terit etiam experiri in qua ratione fecetur M F, l tfe 
li centro. 

SCHOLIVM II* 

Ex diclis autem fciemusconfequenter quomodo 
fecetur B D, a centro stquilibrij truncorum cylin- 
drici redi fuper BAFD, exiftcntis,& fedi plano 
diagonaliter tranfeunte per BD, & per latus ere- 
dum a pundo F: quia didi trunci funt proportio- 
naliter analogi cum foiidis ex quarta circa BD» 
M F, reuolura; 



DE 
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PARABOLICORVM, 

ET CYCLOIDALIVM. 


SECTIO SECVNDA. 



X qualibet figura circa diametrum 
tci * n a l cera parte deficiente, arque ad' 

punctum terminante poflunt for- 
mari quartx Liliorum . Huiufce- 
modi indolis ipfa etiam cyclois 
exiitic : quare ipfa etiam poteft 
fic confiderarr. Si ergo cogitemus BA D, 
cycioidem * cuius axis AC, bafis BD, cui cy- 
cloidi accedant trilinea FA E, EAD. FA&D* 
erit prima quarta Lilij cycloidalis, quae etiam ctic 
dimidium rectanguli M D* fibi cireumfcripti > eius 
axis erit F D; bafis B D$ & ipfius tam appenfo fe- 
cundum F D, quam fecundum BD, poterimus aiTi- 
gnare ex dictis in primo tractatu fed. 5 . centra a?qui- 

Lt % libri|* 
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librij* Omnia nos explicabimus, ordinem fequent- 
tes, quem faciliorem agnofcemus . 

propositio xv. 

St primi quarta Lilij cycloidalts rotetur arca bafim , cum 
re Si angulo [ibi circunfnpto . Erit cylindrus ex re Ei an- 
gulo yddfohdum ex quarta , <~ut dupla bafis cycloidis , ad 
fhbfefquitertiam bajis femicycloidis y <~unacum femidia - 
metro femicircuh genitoris, cum dimidio exceffus dif- 
ferentia, inter quartam partembafs cycloidis , femu 

diametrum y fup'' a differentiam inter femidiametrum •>(*? 
ociauam partem bafs . 

P Rima quarta Lilij cycloidalis FABD, cumre- 
dangulo M D, rotetur circa B D, bafim cy- 
cloidis BAI). Dicocylindrum MT, effeadfoli- 
dum F A BS T, vt dupla B O, ( nempe duplus ar- 
cus circuli genitoris) ad fu bfefqu i tertiam CD, vna 
cum femidiametro, & cum dimidio exceffus diffe- 
rentia inter dimidiam C D, & femidiametrum, fu- 
pra differentiam inter femidiametrum, & quartam 
partem CD. 

Ex propofic.4 1- cracc. r . eft cylindrus NX, ad &- 
fum cycloidalem A B S D, vt C D, ad quartam par- 
tem C D, cum femidiametro , & cum dimidio didK 
exceffus. Ergo cylindrus MT, prioris quadruplus,, 
erit ad fufum cycloidalem > vt quadrupla C D, nem- 
pe dupla BD, ad quartam partem CD, &c. Pari- 
ter 
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terexcorol! 7. propofic.i i.lib.i.eft cylindrus O T, 
ad folidum FADST, vc 4- ad i. Ergo cylindrus 
M T, O r, duplu S) eric ad dictum folidum, vt 8. ad 1. 
nempe vc dupla BD, ad dimidiam C D. Quare 
cylindrus M T, erit ad amboconfequentia, nempe 
ad lolidum F A B S T, vt dupla B D , ad fubfefqui- 
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tertiam CD, vnicum femidiametro , & cutn dimi- 
dio illius explicati exceflus . Quod &c. 


COROLLARIVM. 

Ergo per conuerfionem rationis,erit cylindrus ad' 
fuiexceffiim fupra folidum, vc dupla B I>, adfui ex- 
ceflam fupra di&um confequens 


SCHOLIVM L 

Sed h«rc qua? dief^ra fuere videntur aptius pofle ex- 
plicari. Dicendo nimirum , effe cylindrum ad foli- 
dum, vc dupla circumferentia circuli genitoris, fe& 
odluplus arcus quadrantis , ad fefquialterum arcus* 
quadrantis, vna cum femidiametro , & cum dimidio* 
exceffus differentias inter arcum quadrantis, & femi- 
diametrum , fupra differendam inter femidiame* 
trum ,& dimidium arcus quadrantis . Quas omnia pa- 
tebunt attente confidcratisantecedentibus. 

Quare poterimus concludere per conuerfionenr 
rationis, effe cylindrum M T, ad fui exceffum fupra 
folidum FABST, vt octuplus arcus quadrantis, 
ad quintuplum cum dimidio arcus quadrantis y vni 
cum differentia inter arcum quadrantis, & femidia^ 
mct um > minus dimidio dicti exceffum. 

Diuidendo ergo, erit exceflus cylindri fupra foli- 
dum, adipfum folidum, vcquintuplus cum dimidia 
arcus quadrantisvvna cum ditf a differentia* minus di- 
midio 
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midio illius exceffus > ad fefquialterum arcus qua- 
drantis, vna cum femidiamerro, & cum dimidio illius 
cxcdTus . 


SCHO- 
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SCHOLIVM II. 

Porro excefftis cylindri MT> fupra folidumJ 
FA BST, eftxqualisfolido,quodorireturexreuo- 
lutione F AB D, circa MF. Quare fcieraus etiam 
cfle in antedi&a ratione folidum ex F A B D, circa 
M F, ad folidum cx eadem circa B D« 

Cumque cx propofit. 4. lib. 5. fi Q, fit centrum-, 
acquilibrij quartae F A B D, appenfae fecundum FD, 
fit FQ,ad QD, vt folidum ex quarta circa MF, ad 
folidum ex eadem circa BD. Erit FQ^ad QJ), vt 
quintupluscum dimidio arcus quadrantis, vna cura 
differentia inter arcum quadrantis , & femidiame- 
trum, minus dimidio exceffus di&x differentiae, fu- 
pra differentiam inter femidiametrum , & dimidium 
arcus quadrantis, ad fefquialterum arcus quadran- 
tis , vna cum feuiidiametro , & cum dimidio di&i ex- 
ceffus. 

SCHOLIVM III. 

Reuoluta duplicata quarta FABST, circa VT, 
annulus ex F A B D, circa V T, qui ex propofit. 
30. mifcell. hyperb. cfl xqualis duobus folidis ex 
F A B D, circa B D, & vni circa M F, erit ad foli- 
dum cx D BST, circa VT, vtnonupluscumdimi- 
dioarcus quadrantis, vna cum femidiametro, & cum 
dimidio di&i exceffus, ad quintuplum cum dimidio 

arcus 


T)e quartis Liliorum Para}, &Cycl. ij$ 
afcus quadrantis, vnd cum differenda inter arcum 
quadrantis, &femidiametram, minus dimidio didi 
exceffus. 



* « ' -r*. f ^ f , T* 
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Duplicata quarta BAFD, in BAFST, in fchc.feq. 
rotcturcirca VT, vel circa aliam ab ipfa vtcunque • 
diftantem ipfi parallelam. Centra grauitatis annulo- 
rum genitorum fecabunt VT, vel aliam , vt fecatur 
I D, a centro arquilibrij quarta: FABD, appenfae 
fecundum F D «, Ergo habebimus centra grauitatis 
dirorum annulorum . 

Idenvinrelligaturfi quarta FABD, (it duplica- 
taadpartes MB,&rotatio fiatvelcirca FD, vel 
circa aliam parallelam, vt fiantannuliftridus,& la- 
tus . Haec omnia clara fune ex multisexemplis fupra 
po ficis. . 

Sicuti clarum eftj quod fifuper FABD, intelli- 

gatur cylindricus re&us fc&us diagonalirer plano 
tranfeunte per BD, & perpundum in latere et edo 
d pundo F $ clarum inquam eft , dari cubationes 
truncorum didi cylindrici . 

• * * 9 | f yiM 

PROPOSITIO XVI- 

I » 4 | \ 1 I 


St prima quarta Lilij cycloidalis rotetur circa, axtm , cum rc- 
8 angulo fibi circum f :ripto . Erit cylindrus ex reti angu- 
lo , ad [olidum ex quarta * ryt quadratum bafis 5 ad qua* 

M m dra - 
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dratum femibafts> cum fub fefquitertio *iu fleto fninus fef ' 

qui tertio quadrati femidiametri circuli genitoris . 

Q Varta F A B D, cura rcctangulo M D, rotetuf 
circa F D . Dico MT, cylindrum , effe ad 
folidum B A FST, vtquadratum BD, ad quadra- 
tum CD, cum fubfelquitercio quadrati CD, mi- 
nus fefquitertio quadrati femidiainetri. 

Nam cylindrus AX, cftadfolidum A&S: nem- 
pe cylindrus O X , ad folidum FADs, cx corolL 
propofic. 5c.tra^. j. vtquadratum CD, ad quadra- 
tum dimidije CD, feu arcus quadrantis , minusfef- 
quitertio quadrati femi diametri Ergo cylindrus 
ivi T, quadruplus cylindri OX, erit ad folidum 
FADS, vt quadruplum quadratum C D > feu qua- 
drarum B D, ad quadratum arcus quadrantis, mi- 
nus fefquitertio quadrati femidiamecri . Irem, quo- 
niam ex coroll. 4. propofit. 1 1 .Jib. a- eft cylindrus 
NT, adannulum BAD ST, in ratione fefquiter- 
tia > erit cylindrus M T, ad didlum annutum,vt qua- 
dratum B D, ad tria odaua eii fdcm; nempe ad fef- 
quialcerum quadrati CD (quia quadratum CD, 
dl qua-ta pars quadrati B D, ncmpeduaro&aus par- 
tes .) Ergo colligendo ambo confequentia , erit cy- 
lindrus MT, ad folidum BA'FST,.vt quadratum 
B D,adfefquialtefum quadrati CD, cum quadrato 
arcus quadrantis, minus fefquitertio quadratifemi- 
di ametri . Sed quadratum arcus quadrantis, cum di- 
midio quadrati C D ( nempe cum duplo quadrato 

arcus 
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arcus quadrantis ) facit fubfefquitertium quadrati 
CD. Ergo a primo ad vltimum, erit cylindrus ad 
folidum , vt quadratum BD, ad quadratum CD, 
cum fubifefquiterrio quadrati C D , minus fefqui- 
tertio quadrati femidiametri . Quod &c. 


COROLLARIVM. 


Ergo per conuerfionem rationis, erit cylindrus 
ad fui exceffumfupra folidum BAFST, vt quadra- 
tum BD, adaiuplum quadratum CD, cum quarta 
parte quadrati C D, & cum fcfquitertio quadrati fe- 
midiametri. ...... 


M m z SCHO- 
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SCHOLIVM I' 

’ . c 

" Aptius ergo explicabimus afferendo, cjrfmdrum l 
M T, eflfead {olidum B A FST > vt quadratum cir- 
cumferentia?, fei i6*quadrataarcusquadrantis, ad 
7- quadrata arcus quadrantis , minus fefquitertio 
quadrati femidiametri * 

£t perconuerfionem rationis , e(Tc cylindrum ad 
cxceffumfupra illud folidum, vr 16 . quadrata arcus 
quadrantis, ad 9. quadrata arcus quadrantis, cum fef» 
quitertio quadrati femidiametri • 

£t diuidendo, efle exceflum ad folidum,. vc 9-qua- 
drata arcus quadrantis,cum fefquicertioquadrati fe- 
midiametri, ad 7. quadrata arcus quadrantis * minus 
fefquitertio quadrati femidiametri . 


: SCHOLIVM. It ; 

| - r. !.•« < r# W . 

;Porr 6 cumexceflus di&us xcjnetur folido orto ex 
reuolutioneipfius FA R Di circa. MB;. Erit hoc fo-i 
Jidlim,ad ipfum B A F S T, in difta ratione. 

Quod ft B A F D f quarta fit appenfa fecundum 
R D , in k . Eric B K. > ad K D , etiam in difta ta- 
rione > c*propofit l 4 . 1 ib*j« ; ’ ,i : . 
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Quod fi lntelligamus duplicatam' quartam^* 

BAFST, 


v $ 

i., i a 
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B A F S T, rotari circa V T, erit annulus ex B AFD, 
ad folidum ex D F S T, vt 2 $. quadrataarcus qua- 
drantis, minus fefquitertio quadrati femidiametri, 
ad p. quadrata arcus quadrantis , cum fefquitertio 
quadrati femidiametri, , 



OLIVM IV. 


i >* -• - * * ** *• . . . - 

- Qiiarca F ABE>, duplicetur in FABST, &fiat 
rotatio ipfius vel circa M F, vel circa illi parallelam 
extra ipfam. vel illi parallela fecabituracen- 
cro grauicacis aimulijVtfecatur B D, in K. 

Idem intelligatur fi quarta duplicetur ad partes 
‘ ‘ MF, 


tyi Tr altatus Secundus. * 

MF,& rotatio fiat vel circa B D, vel circa illi pa- 
rallelam* 

Si vero fuper F A B D, fit cylindricus re&us fe- 
dus plano diagonali per FD, & perlatus oppofi- 
tttm ipfi MB* Truncorum cylindrici habebimus 
cubationes * 

SCHOLrVM v- 

Centrum grauitatis quartae B A FD y poteft re- 
periri, tum ducendo per fc, & normales &c. . 
Tum n edendo GH, & ipfani diuidendo> vtpars 
terminata ad H* fit ad reliquam vr 5. ad i* Vc ma- 
nifeftepatec. Srcirtf non minus eil clarum ex his ha* 
beri centrum grauitatis. cylindrici redi fuper 
BAFD, exiflcntis.. 

• • 

propositio xvu. 

Centrum gravitati* filub ex prima quarta Ltfij cycloidaCt* 
arca aximrcuoluta ajfignare „ • 

D Tuidatur E D, in P, vtfiTc EP, ad PD, vt ar- 
cus quadrantis, cum femidiamcrrov & cum> 
dimidio erccflus differentiae inter arcum quadran- 
tis* & femidiametrum, fupra differentiam incerle- 
midiametrum , & drmidiumarcus quadrantis* ad fe- 
midiametrum, cum dimidio arcus quadrancis,& cum 
dimidio illius etfccffus* vt fic P, ti propolit* 47. tra- 
dat. 


\ 
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«at. I. centrum grauitatisannuli B A DST, item 
dimdatur EP, in Q, vt/it EQ,ad QP, rccipro- 
<e, vtannulus B A D S T, adiblidum A FS D: nem- 
pe vt lextuplum quadratum arcus quadrantis , ad 

ZltTrT % CUS gU . 3drands • minus 

quadrati femidiametri, vt colJigitur exprogreflu de- 
monftrationis propofit.antecedent. Ergo eritinucn* 
tum ccntrumgrauitatis /olidi BAF$ T; 

N 

SCHOLIVM. 

Habitis Q» centro grauitatis /olidi 8 A FS T- E 
«ntrograuitatiscylindri M T ; & ratione excc/Tus 

cylindri iupra folidum , ad ipfum folidum .• habebi- 
mus etiam centrum grauitatis didi exceflus . Et con- 
fequenter folidi ex FABO, circa MB, vtpott! 
aqualis &fiirilisexceflu;pratdiflo. Quod indicaf. 
fefufficiat. Sicuti fufficiat indicare, ex dictis,baberi 
etiam in FD, centra ^quilibri; truncorum cylindri- 
ci, rC(S ' efflentis fuper F A B D , fedi diagonaliter 
plano tranfeunte per FD, & per pundu minia te- 

/VaT/M")* ^ Un< ^° appenforum fecundum ip. 

PROPOSITIO XVIII, 

. t 1, 

Centrum grauitatis fohdt ex dicla ejuarta urca b.frn re - 
uuutA ignare. 


/ 


Di- 
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D Illidatur CD, in R, vt fit CR, ad RD, vt 
quadratum arcus quadrantis , cum fefquitcr- s 
tio quadrati femidiamctri,ad quadratum arcus qua- 
drantis, minus fefquitercio quadrati femidiametri.; 
Hrgoexnumero 8. fchol.propofit. 50. trad. t. erit 
R> centrum grauitatis folidi F A D S T , orti ex ro- 
tatione F AD, circa CD- Item diuidatur CR, 

* ** , B , , * * 

in k, vx fit Rk,ad kC, reciproce, vt folidum 
ABSD, nd folidum FADST; nempe, vt quarta 
pars CD, cum femidiametro , & cum dimidio ex- 
- ceflus differentia inter dimidiam CD, & femidia- 
metruin fu pra differentiam inter femidiametrum, 
& quartam partem CD, ad dimidiam CD^vtcol- 
1 ig itu r cx progrefTudcmonft rationis propofit. 15. 
Ergo erit inuentum K, centrum grauitatis folidi 
FAR ST- 

S C H O L I V M I- 

Pariterdatis C, centro grauitatis cylindri 
k,, centro dido :& ratione exccflus cylindri MT, 
fuprafolidura,adipfumfolidum. Dabitur etiam cen- 
trum grauitatis illius exceffus . Vndc & folidi ex 
FARD, rcuoluta circa MF. Itemfifuper FABD, 
fit cylindricus rectus fcctusdiagonaliter plano tran- 
feunte per BD,&perpunduminIaterecredo£pun- 
do F. In BD, dabuntur centra ttquilibrij truncO-’ 
rum didi cylindrici i uxta BD, appenforum, Quse le- 
uicer tetigUfe fufliciac- 

SCHO- 
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SCHOLIVM II 



Ad inftar aliarum figurarum fupra confiderata- 
*um, ABD, fit figura conflans ex duabus femicy- 
elopibus fic difpofitis>vt A C> fine bafes apta^#j & 

* - — — - 
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BC, C D, fintaxcsipfarum femicycloidum, & infu- 
pcrfint duo trilinea F A D . Superiorum ad inftaf 
iota figura F A B D, vocabitur fecunda quarta Lilij 
cycloidalis; F D, cius axis } B D, bafis. Huius quar- 
ta; curabimus deinceps tradere cognitionem ali- 
quam : aflignantes & menfuras , (8t centra grauitatis 
quorundam folidorujn ex ipfa genitorum . Ipfara 
namque e fle dimidium redanguli MD, fibi circum- 
feripti j & ipfius tam appenfse fecundum FD, quam 
fecundum BD, pofle ailignari centra aequilibri j, ex 
diaisin primo tradatu fe&. 3 . eft manifeftiflimum 
jjs , qui ftiperiora a nobis tradita infpexcrunt . H*C 
tamen omnia ftatim docebimus, ‘ • 

V * 

PROPOSITIO XIX- 

Si fecunda quarta Lilij cycloidalis rotetur circa, bajim, cum 
re [I angulo fibi eircumfcripto > Erit redi angulum ex cy- 
lindro , ad folidum ex quarta , 'Z >t quadruplum quadra • 
tum bafis femicycloidis > ad fefquiquartum quadrati di- 
di £ b i Jis , minus fefquitertio quadrati femidtametri fe- 
mi circuli genitoris * 

S Ecunda quarta Lilij cycloidalis F ABD, cum 
re&angulo MD, fibi circumferipto rotetur 
circa BD, &c* Dico cylindrum MT, ^fle ad foli- 
dnm F A B ST , vt quadruplum quadratum AC, 
ad Tfqukjuartum quadrati AC, minus fubfefqui- 
tertio quadrati ferr.idiametri circuli genitoris # Cy- 

iin* 




* , 




lindrus NX, eft adfolidum ABSD, er propofir, 
4 9. & ex fchol. 1 » propofic. 5 4. tra< 5 l 1 . vt quadratum 
AC, ad fubfefqui tertium quadrati AC, minus fef- 
qui tertio quadrati femidiametri . Quare cylindrus 
MT, eius quadruplus, erit ad illud (olidutn> vc 4* 

quadrata AC, ad illud confequens. Item ex co- 

Nn 2 roll. 


TraSath Snunius. 

roll. 7. propofit. n.Iib.a.eft cylindrus OT, adfo- 
lidum F A D S T, vt 4*ad 1 :nempe,vt duplum qua- 
drati AC, ad dimidium quadrati AC. Quare cy- 
lindrus MT, prioris duplus , erit ad folidum,, 
F A DST, vt quadruplum quadratum AC, ad di- 
midium quadrati AC. Coli igendo ergo ambo con- 
fequemia, erit cylindrus MT, ad totum folidum 
F ABS T y vt quadruplum quadratum AC, adfub* 
fefquitertium quadrati A C, vna cum eius dimidio, 
minus fefquitertio quadrati femidiametri . Porra 
fu bfefqu i tertium quadrati AC, cum dimidio qua- 
drati AC, facit fefquiquartum quadrati A C. Quan- 
te patet prbpofitum. ... J 


COROLLARIVM. 


Ergo per conuerfionem rationis, erir cylindrus 
ad fui excellam fupra folidum r vt quadruplumqua- 
dratum AC, ad duplum quadratum A C, vna cum 
fubfefquitertio quadrati AC, & cum fefquitertia 
quadrati femidiametri . 


SCHOLIVM 1 

* * * - 

4 .* 

Etiam ergo nuite fupra dicta aptius explicabuntur 
aflerendbi.cylindrum M T, eflfc ad folidum F A B* 
ST, vt quadratum circumferenti* circuli genito- 
ris, feu 1 5 . quadrata arcus quadrantis, ad fefqui- 
quarcum quadrati, circumferenti* fe»icirculi > few 

5»qua- 


•t 


f. 

) • 

f 
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y quadrata arcus quadrantis, minus fefquitcrtio qua- 
drati femidiametri. 

Et per conuerfionem rationis, eritdiftus cylin- 
drus ad fui exceffumfupra folidum >vc 1 6. quadrata 
arcus quadrantis, ad 1 1, talium quadratorum, vn& 
cum fefquitertio quadrati femidiametri. 

Quare diuidendo , erit exceifus cylindri iiipra fo- 
lidum, ad ipfum folidum, vt 1 1 . quadrata arcus qua- 
drantis, cum fefquitercio quadrati femidiametri , ad 
5, qaadrara arcus quadrantis , minus fcfquitertio 
quadrati femidiametri * 

SCHOLIVM II. 

Aft exceffus dictus sequatur omniquaque folido,' 
quod oriretur ex reuolutione FABD, circa MF. 

Qjarc tale folidum > erit ad primum in antedi&a ra- 
tionem. 

• * 

Cum veri) ex propofit.4. iib. y exiftente Q, cen- 
tro aequilibri; quartae FABD, appenfe fecundum 
FD, iit FQ, ad QD, vt folidum circa MF, adfo- 
lidum circa BD. Erit FQ, ad QD, vt 11. qua- 
draca arcus quadrantis, cum fefquitertid quadrati fe- 
midiametri, ad 5 . quadrata arcus quadrantis, minus 
lefquitertio quadrati femidiametri. ' 

SCHOLIVM III. 

FAfiST, duplicata quarta FABD, reuoluta 

cir- 


x%6 TrdlfaiuY Seitiniuti 

«irca VT, expropofit. j. rnifcell-hyperbol.sqitatur 
illis quatuor folidis fajpe di&is . Quare annutus er 
quarta F A B D, reuoluta circa V T, erit ad (olidum 
exquarta D BST, pariter rotata circa V T, vt * u 
quadrata arcus quadranti» , tninusfefquitertioqua:-- 
drati femidiametri, ad r i . quadrata arcus quadran- 
tis, vnacuni fcfquitcrcio quadrati fcmidiaui etrir 


S C H O L I V M IV. 

Quarta B A F D> fit duplicata circa axim FD, ia 
B A FS T, & intellfgatur rotari , vel' circa' VT, vel- 
circa aliam ab V T, quomodblibetdiflantemj&ipfi 
parallelam* Certum eft duplicatam quartamextare* 
proportionalker analogam cum? annulis pra»di&is.' 
Quare in V T, vel in alia extra ipfa Habebimus cen-' 
ira grauitatis annutorum’. 

Idem intelligendum venit fi quarta F A B D, ef- 
fetduplicata ad alteram partem' M B, & rotatio fie- 
1 et vel circa 1 F D* vel circa:di£amextra 1 ipfamdu-' 
&am,ip(ique parallelamV 

Facileetiamex fuperioribus percipietur , quod fi 
fuper quarta F Afi D , extet cylindricus rectus , fe- 

• « • 4 * . * 


ctus plana diagonaliter tranfeunte per B D, &per 
latus oppofitumipfi M F: facile inquam- percipic- 
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PROPOSIf IO XX 


Si fecunda, quarta Lihj tyclotdalis rotetur circa axim , cum 
re fi angulo [ibi circum fercto . Erit cyltndrus ex rc fi an- 
gulo 3 ad folidum ex quarta , <vt oftuplus arcus quadran- 
tis , ad triplum arcum quadrantis , <-una cum differentia 
tnttr arcum quadrantis , femidiametrum , minus di- 

wjdto excefus dtfia differentia, fupra differentiam mter 
femidiametrum dimidium an us quadrantis . 

S Ecunda quarta FABD ? torcturcum «MD, cir- 
ca FD. Dico effe cylindrum MT> ad folidum 

BAFST, 



1&8 Tractatus Secundus. 

B A F S T, in di&a ratione. Cylindrus namque O X, 1 
efl: ad folidum F A D S,ex corol.prop.44.trac.!. vt ba- 
fis femicycloidis { nempe arcus lemicirculi ) ad diffe- 
rentiam inter arcum quadrantis , &feraidiametrani, i 
minus dimidio exceffus di&* differenti*, fupra dif- 
ferentiam inter femidiametrum, & dimidium arcus 
quadrantis. Ergo cylindrus M T, quadruplus OX, 
erit ad idem folidum, vt quadruplus arcus femicircu- 
li : nempe o&uplus arcus quadrantis , ad idera confc- 
quens . Pariter ex coroll. 4. propofic. 1 1. lib. 2. eft 
cylindrus N T j ad folidum BADST, in ratione 
fefquircrtia; nempe vt 4. arcus quadrantis , ad 3 . ar- 
cus quadrantis . Ergo cylindrus M T , prioris du- 
plus, erit ad idem folidum, vc o&uplus arcus qua- 
drantis , ad triplum arcus quadrantis. Ergo colli- 
gendo ambo confequentia, eritcylindru* MT,.ad 
totum folidum BAFST, vt o&uplus arcus qua- 
drantis, ad triplum arefis quadrantis,vna cutndif- 
ferentia inter arcum quadrantis, & femidiametrum, 
minus dimidio exceffus dift* differenti*, fupradif- 
ferentiaminterfemidiametrum, & dimidium arcus 
quadrantis. .Quod &e. v ' ^ • 

v . . « * * <• * • S * ’ * 

# , • - * * •* 

COROI.LARIVM. 

• • * » 

Ergo per conuerfionem rationis * erit cylindrus 
ad fui exceffum fupra folidum ,B A F S T , vc o&u- 
plus arcus quadrantia, ad quadruplum arcus qua- 
drati- 




2 % 9 



drantis, vna eam femidiametro, & cum dimidio didi 
exceflus. 


SCHOLIVM 1« 

Aft cum exceflus di&u$ aequetur folido ex B AFD, 
reuoluta circa M B . Erit cylindrus ad hoc (olidum 
in dilatatione. Quare colligemus etiam, effefoli- 
dumex B AFD, circa MB, ad folidum ex eadem 
circa F D , vt quadruplus arcus quadrantis , cum fe- 
midiametro , & cum dimidio di&i exceflus , ad tri- 
plum arcus quadrantis , cum differentia inter arcum 
quadrantis , & femidiametrum , minus dimidio di&i 
exceflus. 

Oo Pate- 
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i go Trafitatus Secundus. 

Patebit ergo etiam K , v.g. centrum atquilibrij 
quarta BAFD, appenfae fecundam BD,fecare 
BD, indi&aratione,ade6 vt BK> ficmaior,kD, 
minor . 

Item cx fiepe didis patebit , quod fi intelligamus 
ambas quartas BAFD, D F S T, rotari circa VT. 
Erit annuius ex quarta exteriori, ad folidum ex quar- 
ta interiori, vt 1 1, arcus quadrantis, vna cum diffe- 
rentia inter arcum quadrantis, & feraidiametrum, 
minus dimidio didi exceffus , ad quadruplum arcus 
'qijadr4'ntis,cupieiriidiametro, & cum dimidio difti 

■ ■ i " 

’ SCHOLIVM II* 

Intelligamus quartam F A B S T, in fchem. po- 
ftto pagina *8 rotari circa V T , vel circa illi pa- 
rallelam extra ipfam. Genitorum annulorum habe- 
bimus in axibus centra grauitatis. Idem dicendum 
eftfi quarta duplicaretur ad partes MF, & rotatio- 
nes fierent, vtdiftumcft. 

Super FA BD, intelligatur cylindricus^ re&us 
fedusper FD, & perlatus oppofitum ipfi MB» 
Truncorum cylindrici habebimus cubationes . 

> Centrum grauitatis quarta poteft reperiri ex cen- 
tris aequilibrijipfius prius repertis. Etconfcquenter 
poteft reperiri centrumgrauitatis.cyliadrici re&i &• 
peripfaexiftentis* 

PRO- 

_ 

i 
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* \ \ 

PROPOSITIO XXI. 

~ 4 « 


. Centrum grauitatis f olidi ex fecunda, quarta Lilij cyelrida- 
lis circa axim reuoluta djfignare „ 

D Iuidatur E D, in P, vt fit E P, ad P D, vt fub- 
fefquitertium quadrati AC, eam fefquicer- 
tio quadrati femidiariietri,ad fubfefquicertium qua* 
draci AC> minus fefquitertioquadratifemidiame - 
tri, vt ex num.4. fchol. t .propofir. 5 o. tra&l. fit P, 
centrum grauitatis folidi B A DST* Sic diuidatur 
E P , in vt fit E Q, ad Q P, reciproce , vt foli- 
dum BADSTj ad folidum FAD S: nempe, ve 

Oo * tri- 


r 92 ^ TraStatM Secundus. 

triplus arcus quadrantis , ad differentiam inter ari 
cum quadrantis, & femidiametrum, minus dimidio 
exceffusdidx differenti*, fupra differentiam inter 
femidiametrum, & dimidium arcus quadrantis f vt 
colligitur ex progreffu propofic.anteced. Patet Q> 
inuencum pun&ura , fore centrum grauitacis quae- 
fitum-.. 

SCHOLIVM- 


Quo centro inuento, aflignataque antea ratione 
cxccffus cylindri M T, fupra folidum ad ipfum* non 
«rit infudandum pro in uentione centri grauicatis ex- 
«ccffus , fuprafolidum . Qui exceffus,ciun *quetur fo- 
lido ex rotatione B A F D, circa M B: nec centrum 
grauitacis in MB, huiufcefolidiignorabitur» Qui«- 
bus centris habitis, & cylindrico re&ofuper FABD, 
extante^fedoplanodiagonalitcrtranfeunceper FD y 
& per pun&um in latere ere&o apun&o B : haud 
ignorabuntur centra *quilibri| truncorum di&i 
lindrict fecundum FD, appenforum» 


PROPOSITIO XXII. 

Centrum gravitatis fohdi ex prafata qutrtacirca bajim rf* 
uoluta ajfi gnare . 


S Fcctiir CD,inR,vtfit GR,ad R0, vel 

vt fefqui.^&E arcus quadrantis , vna cum femi- 

. ' *“ dia- 
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diametr6> & cum dimidio {xfb didi exceffus , addi- 1 
midiumdi&i exceffus > cum femidiametro.’ vel vc dij 
fnidium arcus quadrantis, cum differentia interar, 
cum quadrantis, &femidiametrum, minus dimidio 
didi exceffus , ad dictam differentiam , minus dimi- 
dio illius exceffus ( vtraque quippe racio in idem red^ 

*> ' 


294 7> affatus Secundus* 

dit) vc ex pFopofic. 47. trad. 1 . in calce > fit R, cen- 
erum grauitatis folidi FADST. Deinceps diui- 
datur fic CR, in K, vtfiV Ck, ad KR, reci- 
proce, vr folidum F A D S T, ad folidum A B S D? 
nempe vc dimidium quadrati AC,fcuvcduo qua- 
drara arcus quadrantis, ad fubfefquitertium quadra- 
ti AC, feuad rria quadrata arcus quadrantis, mi- 
nus fefquiccrtio quadrati femidiarnetrr. Erit inuen- 
tumpundum fc, tanquam centrum grauitatis didi 

folidi , vt clare liquet r 

» 

SCHOLIVM' 

Etiam nunc ex k, & C, centris grauitatis cy- 
lindri MT, & folidi FABSTj & ex ratione ex- 
ceifus cylindri fupra folidum , ad ipfum folidum an- 
tea aflignara , facile erit reperire in B D , centrum 
grauitatis ipfiusexceffus. Etconfequenterin MF, 
centrum grauitatis folidi ex FABD, circa MF, 
reuoluta , vtpot£ vndequaque aequalis , & fim ilis 
prardido exceflfui * Qua? duo folida cum fint propor- 
tionaliteranalogacumtninciscyfindrici redifuper 
FABD, exiftentis, refe&i plano diagonalirer tran- 
feunte per B D, & per pundum in latere eredo i 
pundo F: pari ratione habebimus centra Aequilibri/ 
horum «ancorum fecundum B D, appenforum* 


DE 


Qy ARTIS LILIORVM 

parabolicorvm, 

• ET CYCLOIDAUVM. 



SECTIO tertia: 

N quarta fe&ione antecedentis 
tranatus coiifiderauimus folida 
diuerfa circa axim* vt ex ipforum 
varijs fedionibus orirentur figurae 
quaedam * ex quarum gyratione_> 
circa axim confurgcrent folida, 
menfuras , & centra grauiratis afii- 
gnare • Cumque reliqua accidentia huiufcemodi fi- 
gurarum fint abfcondica vfquc modo $ confulto 
sgnouimusipfasconfimilesijs % quse explicatae fuere 
in prima parte mifcellanei noftri geometri , & quas 
: in fchol. propofit2j. eiufdem con^pillauimus. Sectio 
tertia tractatus prafcncis , non ericabfimilis quartx 
fectioni tractatus antecedentis. Sed in hac, alias 1 1- 

miles figuras ijs indagabimus ; tradentes menfuras, 

&cen- 
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& centra grauitatis folidorumquortiftdam l de qui- 
bus quum nunquam peregerint geometrae; haud pu- 
tamus geometris fieri accelfionem fpretu dignam » 

PROPOSITIO XXIII. 

Sj prima quarta Lihj parabolici duplicata circa axim , cum 

re fi angulo ftbi circumfcripto rotetur circa latus axi pa- 
rallelon . Ertt tubus cylindricus circumfcriptus annuh 
orto e tnotatione prima quarta exterioris ^ad tpfum anmt- 
' lu m, njt fextuplus numerus parabola duodenario au Eius p 
ad triplum numerum quinario aufium • 

P Rima quarta Lilij parabolici BAFD, fit dupli- 
cata circa axim FD, in BAFSTj quae cum 
icctangulo MT, fibi circumfcripto intelligatur ro- 
tari circa VT, vt ex rectangulo generetur cylin- 
drus, &. ex doplicara quarta foiidum, qusftintmen- 
teinteiligenda* Dico tubum cylindricum ortum 
cx gyrationc MD, circa VT, effe ad foiidum ex 
BAFD , circa VT, in antcdicta ratione. Nem- 
pe in prima parabola^ vt i8.ad 8. Infecunda, vt 14, 
ad 1 1- In tertia, vt 30. ad 14. & ficininfinitum, au- 
cto antecedente fenario , confequente vero ter- 
nario. 

Nam quum totus cylindrus ex M T,* facile cli- 
ciatureffe ad totum foiidum ex BAFST, inratio- 
* nc dupla, quia eft ad ipfum,vt rcctangulum , ad du- 
plicatam quartana erit ad ipfum , vt octuplus nume- 
rus 


* 
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.rus 1 6> auctus, ad quadruplum numerum octonario 
auctum. Aft exmumero,*. fchol. 1 .propofic.j. eft cy- 
lindrus ex FT, circa VTjfubquadruplusprioris, 
adfolidumex D.FST> circa VI, vt duplus nu- 
merus quaternario auctus, ad nuraefumternario au- 
ctum. Ergo relicuus tubus cylindricus ex MD 5 erit 
ad reliquum annulum ex BAFD, vt fextuplus nu- 
merus duodenario auctus, ad triplum numerum qui- 
nario auctum, ‘Quod &c* 


SCHOL1VM. 


Sed ad illud, quod principaliter intdligicur dcue- 

P p nicn- 


x 9 8 Tra&ntus Secundus » 

niendo, cylindrus, folidum intelllgantur fecti pla- 
no crccto figuris genetricibus, & aequidiftanteripfi 
VT, & tranfeunteper FD, vtcxfecdone cylindri 
generetur rectangulum G D, & ex fectionefolidife- 
niiligura BHkD ( qusefint feorfim pofita ad ca- 
ptum facilitandutn ) vt K D, fit idem ac FD, & 
intelligamus G D, cum BHKD, rotari circa kD. 
Cum ha:cfolida genita fint proportionaliter analo- 
ga cum antedictis. Erit etiam cylindrus ex GD , 
ad folidum ex BHKD, vt fextuplus numerus 
duodenario auctus, ad triplum numerum quinario 
auctum-*. 

Quod fi fuper M D, & fuper B A F D, concipian- 
tuT cylindrici recti acquealtifectidiagonaliter plano 
tranfeunte per VT, & per latus oppofitum ipfi 
MB. Trunci finiftri cylindrici exiftentis fuper 
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BAPD, habebimus cubationem i F?a*c autem eric 
eadem cum cubatione trunci finiltri cylindrici re&i 
extantis fuper B]H k D, figura feorfim pofica, & re- 
fe&i plano diagonalitertranfeunte per kD, &per 
latus oppofitum ipfi GB. Quse omnia funt clari£ 
fima ex fiepe fiepius in noftris operibus patefacis. 

Pariter fi (olidorum rotundorum di diorum ali- 
quando reperientur centra grauitatis : affignata pa- 
riter erunt centra zquilibrij didlorum truncorum 
cylindricorum fecundum axes appenforum. Qua* 
omnia facile intclligentur ad fimilitudinera fiepe 
pius explicatorum. 




Pp 2 PRO- 


joo> Tragi atut Secundus, 


PROPOSITIO' XXIV. 


Jtomihpropojitionis anteceet.pojfumus in ipfius axi centrum' 
grdHitatu ajfignare.. 


D Tuidatur VT, in Z, vtfic VZ, ad ZT, vt' 
triplus numerus;vnitateau&us,, ad humerura 1 
vnitate j auctum .* Ergoe^fchol.' i. propofic. i. eric 
3j*> centrumgrauicatisfolidi ex B A FST.> Inuenla- 
turin' VT y ex fchoL i ,propofiti 6» centrum graui- 
tatisfolidi ex* DFST,* reuoliita* circa* VT, & fit' 
Iioc $k: & fiat 5 eZ , ad Z 0* ; reciproce \ vt annu- 
itis ex B AFD^adfoIidum ex DF>» T:;nempeex- 
fchol. propofic,*'! . vt quincuplus numerus ternario* 
au&us r ad triplum numerum vnitate auctum’, Erit; 
inuentum; O,, tanquanv centrum’ grauiutiV di&H 
annuli 


SC H O L I V 

_ Sed, vt explicaturo' fuit in fihol. propofif. antece”- 
dent.exiftente annulo proportionaliceranalogocum 
folidoortoexrotationefeniifigur* BHkD,, feor- 

fim polit* , circa k D i Habebimus, in kD, cen- 
trum graui taris dictifolidi .-Qua rei piius tenebimus 
8£menfuramy & centrum grauicatis. Rei/qua la- 
tentv. C^iare Ct ipfa figura augebit numerum aluis 



De qu*ftts Liliorum Parak tf Cyci jq i 
explicatarum >■ & geometris {peculanda' propo- 
netur.- 

PROPOSITIO XXV 

& prima quarta Lilij parabolici duplicata' circa bafim , cum 
re Si angulo circum feripto rotetur’ circa latus- re Si anguli 
lafi parallelum .• Erit tubus cylindricus circum fer iptus 
annulo orto ex quarta exteriori ad ipfum annulum , *vt 
duo de cuplas numerus fenario auSSus , ad qumtuplum nu-~ 
Merum ternario auSium >> 

ST prima quarta dicta fit duplicata circa ba- 
_ fim BD^in* FABST, quae cum M i, re- 
ctangulointellrgatur rotari circa^ M F. DicoUubum 
cylindricum cx rectangulo’ V D* efle ad annnlum 
ex quarta TSBD; indicta 4 ratione. Nempe in pro- 
nia parabola 1 * vt i K ad : 8. In fec. vt 30. a$ 1 $. In ter- 
tia , vt 42; r8. Et fic in infinitum*, aucto antecedenti 
duodenario; confequenti vero quinario .* 

Pariter enim nunc , cum fit totus cylindrus e# 
MT, circa' MF, ad totum folidum ex duplicata^* 
qpartain rationedupla: nempe vtfextodecupliis nu« 
ineruso&bnarid auctus , ad octonarium numerum 
quatefnarioauctutn . Etquumex numero 4. fchol. i«» 
propofit.3. fit cylindrus ex DM, circa MF, prio- 
. ris fubquadruplus , ad folidum' ex ; DB A F , circii 
M F> vt quadruplus numerus binario auctus , ad tri- 
plum numerum vnitate auctum. Erit reliquus ti*. 

bus> 
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bus cylindricus cx VD, ad reliquum annirlum ex 
TSBD, vc reliquum, ad reliquum .-nempe, vtduo- 
decuplus numerus fenario auctus, ad quincuplum nu~ 
merum ternario auctum . Quod &c» 

t 

SCHOLIVM. * 


Solidis fe&is rectangulo GD, & femifigura^ . 
BH k O, tranfeuntibusper BD y vtfupra explicatum 
fuir,&kis omnibus rotatis circa BD. Ericcylindrus 
ex GD, ad (olidum ex BHkD> in di#a ratione. 

Sic uti erunt aflignabiles cubationes truncorum- 
cylindricorum &c.' 



PROPOSITIO 


XXVI. 


Annuit propofit . anteced. pofiumus in ipjiusaxi centrum graL* 
uitAtts affiqndre .■ 


D Juidatur MF, in Z, vtfit MZ, ad ZF, vt 
numerus ternario auctus, ad numerum vni*- 
tate auctum. Ex fchol. t, propofiti 2 . erit Z, cen- 
trum grauitatis totius (olidi ex duplicata quarta cir- 
ca M F> reuoluta. Jnueniaturpunctum ^ tanquanr 
centrum grauitatis folidi cx quarta D B A F, rotata 
circa MP, ex fchol. i. propofit. 8. & fiat i^Z, ad 
ZO,. vtannulusex TSBD, ad (olidum ex DB AF* 
nempe ex fchol 3 propofit« 2 . vt triplus numerus qui-- 

navo 


2V quartis Liliorum Paral. & Cjd 

/ 




SCHOLIVM. 


Confequentercrit repertum in BD> centrum gra,- 

uitatis 


£04 Tranatus Secundus. 

uicatis femi figura k H B,D, «rotat» circa B D .<Cum 
vero di&i.folidi fit etiam affi gnata mcnfura, .& reli- 
qua remifigurx ac^identiaignorennir.: proponatur 
ctiaro.h»c geometris* 

M 


PROPOSITIO XXVII- 


j$i fecunda quarta Ltlij parabolici duplicata circa bafm y cum 
.re SI angulo c ircum fer ipto rotetur .circa. 'latus re fit anguli 
:bafi parallelum . Erit tubus , cylindt;icus circumfcriptus 
.avnulo orto, ex quarta exteriori ad tpfum annulum , 
duodecuplus numerus par aboU 24, 'unitatibus au filus , 
.4 / quin tu pium , numerum denario auctum , *und cum 
duabus partibus r u?ntatis diutfa fecundum numerum 
rpmtate auctum* 


A ST B AFlVfupponaturfeGundaquartaWlfj 
Jljl parabolici , & quidem duplicata circa bafim 
*B D , in r F A B S T , cum T, rotata circa Ai F, 
,&c, Qi.co tubum cx T B, eflfe ad annulijtn ex TSBD, 
vt explicatum fuit. Nempe in prima,. vt 36, ad 16* 
Jn fecunda, vt $8.ad 2 o In tertia, vt £0, ad .1 ) f. 
Lt fic in infinitum.. 

Eciaai enim nunc totus cylindrus ,> eft . ad totum 
annulum inratioiiedupla.vnimirum vcfexcodecuplus 
numerus parabol» 3.2. unitatibus auctus , ad o&u- 
plum numerum 1 auctum,* Aftcylindruscx DM, 
fubquadruplus cylindri ex T.M, jeft exfchol.i.pro- 
pofic.p. vc quadruplus numeras oftonario auctus, ad 

trjr- 



triplum numerum quinarioauccum , vna cum reli- 
quis partibus vnitatis fedae fecundum numerum-, 
vnitate auctum, duabus panibus ablatis . Ergo reli- 
quus tubus cylindricus erit ad reliquum annulum , 
vc reliquam, ad reliquum: nempe, vtduodecuplus 

numerus 24, auctus > ad quintuplum numerum de- 
.‘*u3 Qq nario 
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jotf TraHatus Secundus. 

nano auctum , vna cum duabus partibus vnitatisfe- 
A* fecundum numerum vnitateauctum. Quod&c. 

SCHOLI V M. 

Solidis fe&is , vt explicatum fuit» & facta rota- 
tione circa BD; etiam cylindrus ex GD, erit ad 
folidu» ex k H B D> in di&aiatione - 


PROPOsmo xxvnr. 


tAnnult fropojtt. anleced. pojfumtts h ipjtus .axi centrum 
grwiutis aJfignAr.e , 


N Am diuidatur M F, in Z, vt fit MZ, ad 
.vt quadruplus numerus fenario auctus, 


vna 



# 
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cum partibus vnitatis diuifa? fecundum duplum^ 
mimerum vnitate auctum » vna excepta , ad 
quadruplumnumerum vnitateauctum , vna cum illa 
parte vnitatis. Ergpexfchol.a.propofic.io. erit Z, 
centrum grauitatis totius annuli er duplicata quar- 
ta... Ex fchol. i , propofiM q^inueniatur centrum; 

CLq ?: g™.- 


jog TrtSatut Secundus, ,, . 

grauitatis {olidi ex quarta BAFD» rotat* circaJ 
M F • Tandem fiat & Z , ad Z O, reciproce, vt an- 
nulosex TSBD, adfolidutnex DB AFj nempe, rc 
facile elicietur ex propofit. 9. & ex propofit. 3©. mi- 
fcellhyperb. vtquintuplus «umerus denario auctus,, 
vna cum duabus partibus vnitatis diuifae fecundum 
numerum vnitate auctum, ad triplum numerum qui- 
nario auctum, vna cum reliquis partibus vnitatis di- 
uifie fecundum numerum vnitate auctum, duabus' 
exceptis. Eatet 0,efle centrum quatfitum. 


i i 


S C H OLI V M. 

Sed etiam nunc confequenter,folidi ex B H KTDi 
rotata circa BD , erir afligjnatum centrum grauita* 
tisicuius folidi habita etiam menfura in propofit.an- 
tcced. Se ipfa pro reliquis padionibus proponetur 
geometris 


PROPOSITIO 



* ' M 

Si fecunda quarta Lilij parabohei duplicata ' circa axitn y 

cum re St angulo circumfrico rotetur circa latus re fil an- 
guli axi parallelum . Erit tubus cyhndncus- circumfcrt-- 
ptus annuloorto ex quarta exteriori y ad ipfum annulumy 
ut uigefimusquartus numerus parabola 2 . 4 , unitati»' 
lus auctus ? ad duodecuplum numerum ?ionuplo auctum ,, 
una cum unita par te unitatis fectee fecundum duplum* 
numerum umtat^auctum* 


tojumis Murum r#*. VfytL 


ft 



■r. V ' 

F \ 

IX \ 

71 

W 

;S. 1 
\ 1 


B A F S T, cenleatur pro duplicata fecunda quar- 
ta LHij parabolici circa axim FD, & rotata 
circa VT, cum M T • Dico tubum cylindricum ex 
M D, efiead annulum oriundum ex gyratione B A- 
F D, circa V T, vt explicatum eft . Nempe in pri- 
ma, vt 48 ad 23, 4. In fecunda, vc 72, ad 33 Ia 
tertia,vt ad 454. Ec ficdifcurrendo. 

Nam etiam modb arguetur, quod, quum facile eli- 
ciatur totum cylindrum ex MT, duplum eflccotius 
fblidi ex B A F S T, erit ad ipfum vt trigelimusfe- 
cundus numerus 32, vnitatibus a&us, adfextode- 
cuplum numerum-, 1 6. vnitatibus auctum . Porra 


cylindrus ex FT, prioris iubquadniplus,eft ad fo* 

lidurn 


3iQ ' Tr Altatus Secundus» 
lidum ex D FST, cx fchol. t. propofit. io. vt octu- 
plus numerus octonario aucrus, ad quadruplum nu- 
merum fenario auctum , vna cum partibus vnitatis,. 
vna minus, fe&a? fecundum duplum numerum vnita- 
te auctum . Ergo reliquus tubus erit ad reliquum (o- 
lidum, vt reliquum, ad reliquum.. Nempe in expli- 
cata ratione.. Quod &c* 

S C H O L I V M. 

' Superiorum ad inftar fe&is ambobus foliditre- 
dhngulo G B> & femiplano B H k D„ tranfeuntibus; 
per f D, &c. in dida etiam rarione erit cylindrus ex. 
GD, rorato circa KD, ad nouumfolidiimex B H- 
k.D , itidem circa. K.D, rotatam ,, vt dare patet ex: 
£cpe fepius dictis- 


PROPOSITIO xxx: 


fl 


Aitnult propofit 9 dnteced. pofiumus in ipftus axi 1 centrum- 
gtauttam. afft gnare ‘ ; * i • 


» i l ' f 


A. » l. 

9 

f ' 


i' 

t V > 


t t* r. 


Tenim (i fccetur V T, in Z> vtdit V Z, ad Z T„ 
vt triplus numerus parabola? quinario auctus „ 
vua cum partibus, vnitatis fcdse fecundum nume- 
rum vnitate auctum,, duabus exceptis , ad numerum 1 
binario auctum , cum iliis duabus partibus vnitatis : 
erit cx fchol.2. propofit. 9; Z , centrum grauitacis 
fcJidi totius ex B A F S T >. circa: V X.. Reperiatut- 


ex 



Cft!. 3 1 I 

^ ^ -~d 



«cxTchol r.propofic. ia. centrum 'grauitattslbli- 
di cx DF ST, rotata circa VT« Et fiat 9«Z, ad 
Z 0 ? vt duodecuplus numerus nouenario auctus, 
vna cum vnica parce vnitatis fc&x Fecundum du- 
plum numerum vnitate auctum , ad quadruplum nu* 
merum fenario auctum, vna cum reliquis partibus 
vnitatis fic fetf* : nempe reciproce, vtannulusex 
BAFD>adfolidumcx DFS F., vc elicitur ex pro- 
pofit-i o. & ^xpropofit. $o. mifcell. hyperb- Erit O, 
centrum grauitacis annuli ex BAFE>, vc patet. 

Quare #c* 

» • • . 

♦ <•**.:* 

•" ' - V " • * - 5CH0- 


r 
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SCHOLIVM-' 

1 - 

Si ergo B H fc D , noua femifigura fchol. propo- 
fic. anteced. rotetur circa k D, erit imientum cen- 
trum grauitatis di&i noni folidi ; cuius femifiguriL» 
genitrix quoad alias proprietates manebit ignota 
qucadufqueab aliquo geometra ipf* detegantur. 

PROPOSITIO XXXI 

Si prima quarta Lilij cycloidalis duplicata circa bafint , cum 
reff angulo circumfer ipto rotetur, circa latus reti anguli 
' d a fi parallelum . Er it tubus cylindricus c ircum fer iptus 
annulo orto ex quarta: exteriori , ad ipfum annttlum , nst 
fextupla bafis cycloidis , nempe 24, arcus quadrantis , ad 
decuplum arcus quadrantis , <unk cum differentia inter 
arcum quadrantis , O* feniidiametrum^ minus dimidio 
€xcejjusdi£l<z differenti fitpra differentiam inter femi- 
diametrum dimidium arcus quadrantis* " ' * ’ ' 

# i . 

N Vnc deueniatur ad quartas Liliorum cycloi- 
dalium , & fupponamus FABST, oflTe pri- 
mamquartam Lilij cycloidalis duplicatam citcaba- 
fim B D, & hanc cum TM, rotari circa M F* Di- 
co cylindrum ex TB, efleadannuhiraex TSBD, 
quem ftringit, in explicata ratione. Nam totus cy- 
lindrus cx TM, ytpote duplus totius folidi ex 
XSBAF, cft .ad ipfum, vc $z, arcus quadrantis, 
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ad i 6 > arcus quadrantis, Porrbex fchol. f Iprop<£ 
fic. 1 5. eft cylindrus ex D M, prioris fubquadru- 
plus, ad folidumex DB AF, circa MF, vc octu* 
plus arcus quadrantis , ad quinruplum cum dimidio 
arcus quadrantis, vna cum differentia inter arcum 
quadrantis, &femidiametrum, minus dimidioex- 

R r ceflus * 


3 '4 ' / 'TruSfatUS 'SeutKrlus. , 

ceflbs diQx differentia: , fupra differentiam inter fe- 
niidiametrinn , & dimidium arcus quadrantis . Ereo 
enquuscubus eritad reliquum annulum , vtreJi- 

InUtiJ ad rcl ' quu , m * Nem P e vt explicatum fuit, yjc 
confideranti patebit. tQuare&c. 

s CHOLIVM- 

r • n 

fondaffr Ci ** aC fuit in fuperioribus,fi ambo 

iolida feccntui j-edangulo , &fenii% U ra BHkD 

j ac fnaT^lr Ur f lrC j a B D: habebim usin antedifta 
Pcmi figura! ^ in ^ r,um ex r ^ an Jul°^ad folidum e* 



PRO- 
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PROPOSITIO XXXIL 


tAmtdi propofit, ante ce d. poffumus in ip/ius axi centrum' 
grauitatis affignare’.-- 

S Ecetur namque M F, in Z, vtfit MZ, ad ZF, 
vt 9 quadraca;arcus quadrantis* cum fefqui- 
tfertio quadrati femidiametri* ad 7; quadrata arcus; 
quadrantis, minus fefquitercioquadrati femidiame- 
tri . tx fchol. 4. propofit. Zj erit centrum gra- 
uitatis folidi totius e* TS B A F, circa M F. Ex fchoL 
1 . propofit. 1 8. repetiatur , centrum grauitatis fo- 
lidi ex B A F D, circa M F ; . Et fiat % Z, ad Z O, vt 
nonuplus cum dimidio arcus quadrantis , vnacum 
femidiametro ,• & cum dimidio exceffus differentiae' 
inter arcum quadrantis, & femidiametrum , fupra 
differentiam inter femidiametrum , & dimidium ar- 
ctis quadrantis, ad quintuplum cum dimidio arcus 
quadrantis, vna cum differentia inter arcum qua- 
drantis,^ femidiametrumV minus dimidio dicti ex- 

ceffus $ nempe reciproce ex fchol. 3. propofit. 1 5. vt 
annulus ex T S B D , circa M F, ad folidum ex D B- 
AF, pariter circa MF ? . Erit O* centrum qua^.- 
fiturru, .• 

SCHOUVE;. 

Quod fi diinidianoua figura DB Hk, fupra re- 
" Rt 'a- per- 


ll S Traftaius Secundus* 

perca rotetur circa BD: erit in apertum- didi folidi 
in B D, enucleatum fore centrum grauitatis , & 
ipfam femifiguram effe eiafdem indolis cum alijs- 
notiis , quarum ignorantur, relique pafliones a di* 
dis . 


PROPOSITIO XXXIII. 

«f 

Si prima quarta Ltlij cycloidahs duplicata circa axim y cum 
rectangulo circumfiripto rotetur circa latus rect anguli 
axt parallelum . Erit tubur cylindricus circumfcriptus 
arnulo orto ex quarta exteriori , adipfum annulum , <r >t 
triplum quadratum bajis y feu 4^5. quadrata arcus qmu. 
dr antis , ad 23, quadrata arcus quadrantis y tmnus fef~ 
qui tertio quadrati femidiametri.. 

R E&aogulum MT, cum 3 A FST, dupli- 
cata prima quarta Lilij cycloidalis. eirea_* 
axini F D> rotetur circa VT. Dico tubumex MD, 
effe ad annulum ex BAFD* vt dierum fuit. 

Quippe, totus cylindrus ex. M T, duplus tori us 
folidi ex B AFST, erit adipfum, vt 6 4, quadrata- 
arcus quadrantis , ad 32. quadrata tylia . aft ex 
fchol. 1. propofit. 1 6. ed cylindrus ex F TY prioris 
fubquadruplus, adlblidumex DFST, vr 16. qua- 
drata arcus quadrantis, ad 9. talium quadratorum, 
eum lefquitercio quadrati femidiametri. trgo tu- 
busex MD, erit ad reliquum annulum, vt 4«.qua- 
draca arcus q.uadran$i& , ad 23« talium quadrato- 
rum,, 
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rutu , minus fefquitcrtio quadrati femldiametri . 
Quod &c. 

SCHOLIVM. 

Cylindrus ex GD> rotatocirca KD, adfofi- 
dum ex BHkD, circa kD* pariter rotata* erit in 
antedifta ratione : dummodo priora folida iixcellx— 
ganturfe^a, vtfepe explicatum fuit* 

PROPOSITIO XXXIV. 

w 

Soluti propofit. anteced.po fumus in ipjius axi centrum gra- 
wtatis ajfignare , 

S it V Z, ad ZT, vc quincuplus cum dimidio ar- 
cus qthdrantis , vna cum differentia inter ar- 
cum quadrantis, &fcmidiametrum, minus dimidio 
exceffus ipfius fupra differentiam inter femidiame- 
trum, & dimidium arcus quadrantis , ad fefquialte- 
rani arcus quadrantis, vna cum femidiametro , & 
cum dimidio di&i exceffus . Ex fcfaol. 4. propofir. 
15. erit Z, centrum totius folidi &c. Quod fi ex 
fchol. propofit. 17. aflignetur centrum grauita- 
tisfolidiex DFST: &fiac j^Z, ad ZO, vt no- 
nuplus cum dimidio arcus quadrantis , vna cum fe- 
midiametro, 'Sccum dimidio fepedidti exceffus, ad 
quintuplum cum dimidio arcus quadrantis, vna cum 

differentia inter arcum quadrantis, & femidiame- 
~ r ” trum. 


j 
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trum > minus dimidio didi exceflus nempe vt ex' 

fehol. 3; propofic. 15* elicitureife reciproce, vtfoli- 
dumcx B A F D, reuoluta circa V T, ad folidum’ 
ex D F ST circa, VT - Erit O,, centrum qua^ 
ficum.. 

' PROPOSITIO XXXV- .. 

Si fecunda quarta Lilij cycloidahs duplicata circa axitn } cum’ 
re SI angulo circumfripto' rotetur circa latus r e cl anguli' 
axi parallelum Erit tubus cylindricus, circum fcriptus T 
annulo orto ex quarta exteriori 9 „ad ipfm annulum , <~vt J 
2 4 > arcus quadrantis , ad 1 1 y , arcus quadrantis , rvnh 
cum differentia inter arcum quadrantis , ftj femidiame- ■ 
trum>minus dimidio excefusipfus fupra differentiam in-* 

■ ter /cmidiametrum y ac dimidium arcus quadrantis \ • 

% » 

T Otus cylindrus ex MT, ad totum folidum' 
eftin ratione dupla: nimirum, vc 3 2, arcus J 
quadrantis, ad te. dictorum areuu ai. Cylindrus cx' 
FT> didi fubquadrup 1 us ,eft ad folidum cx DFST,- 
vt oduplus arcus quadrantis , ad quadruplum arcus* 
quadrantisvvnacum femidiametro, &cum dimidio’ 
didi exceifus - Ergottibusex MD, erit ad annu^ 
lum ex BAFD,, vt reliquum, ad reliquum. Patet' 
ergoprogofitum^ 


SGHO- 


JOe quartis ZiliorumTaral.C^ Cjci '3 1 9 

S C HOLI V M. 

t 

Qnemac!modum,cx repetitis ad fatieratemvfque, 
rstu v fohdis fe^is,'redangulo C D, &femifigu- 
ra BHkl), & his circa kD, rotatis. Cylin- 
drum ex G D, efleadfolidum cx BHkD> yc di- 
«Sum fuit. 

PROPOSITIO XXXVI- 

^Mittit propofit. anteced . pojfumus in ipfius axi centrum gr ar 
uiiatis «Jfignare, 

S it VZ, ad ZT> vt 1 1. quadrata arcus qua- 
drantis , cum fefquitertio quadrati femidiame- 
tri 3 ad 5. quadrata arcus quadrantis, minus fcfqui- 
tertioquadi ati femidiametri . Ex fchol.4. propo/ir. 
19« erit Z.> , centrum grauitatisfolidi totius ex BA- 
E S T, rotata circa V T.. Ex fchol. propofit. 21. 
adinueniatur 9*, centrum grauitatis folidi ex D F- 
ST, rotata pariter circa 4 VT. Tuncfiat ifcZ, al 
^O, vt i u arcus quadrantis, vna cum differentia 
inter arcum quadrantis, & femidiametrum» minus 
dimidio exceffus ipfius, fupra differentiam inter fe- 
midiametrum, & dimidium arcus quadrantis , ad 
quadruplum arcus quadrantis, cum femidiametro, 
& cum dimidio di&i exceilus . In qua ratione nota- 
tur in calce fchol. 1. propofit. io, effefolidum ex 

MFD, 


3 io Traftatus Secundus'. 

BaFD, ad folidum cx DFST. Ergo O y erit 
centrum quarfitum. 

SCHOLIVM- 

Vcluti autem fecacur VT, i centro grauitatis 
didi annui i, fecabirur eciam k D> a centro graui* 
tatis folidi cx femifigura BHKD, rotata circa_. 
K D. Qu# vtique in geometria erit nouaj& quoad 
alias pafliones ignorabitur. 

propositio xxxvn- 

Si fecunda quarta Ltlij cycloidalis duplicata circabafim^cum 
reci angulo circumfcnpto rotetur circa latus reU anguli 
bafi parallelum . Erit tubus cylindricus ctrcumfnptus 
annulo orto ex quarta exteriori , ad ipfum annulum , not 
duodecim quadrata bajts fernicydoidisjeu 48. quadrata 
arcus quadrantis • minus ftfqui tertio , quadrati femicir- 
culi genitoris . 

I Ntelligamus TSBAF, duplicatam quartam di- 
dam circa bafim BD, rotari cum MT, circa 
MF. Tubus ex V D, ericadfolidum cx TSBD, 
vtdidumfuit. Nam cum totus cylindrus ex TM» 
fit ad totum folidum ex TSBAF, vtpote ipfius du- 
plus, vc 64. quadrata arcus quadrantis, ad 31. ho- 
rum quadratorum . £t cumcxfchol. i.propofic. 

Gc cylindrus ex D M, prioris fubquadruplus. ad fo- 
lidum 


•V 


De quartis Lilitrum Far ab* & €jpl 3 % | 



lidumex DBAF, vt 16. quadrata arcus quadran- 
tis, ad 1 1 . talium quadratorum, vnd cum fefquiter- 
tio quadrati fem id ia metri ; Erit reliquus tubus ad 
reliquum annulum , vt reliquum ad reliquum : nem- 
pe vt 4$. quadrata arcus quadrantis , ad »!• talium 
quadratorum , minus fefquitertio quadrati fcmidi,a- 
metii. Qjodftc. 

Sf SCHO' 


- 3*2 TrttSftth Secandus. 

SCHOLIVM' 

Solidis ergo feftis rectangulo CD, & fcmifiJ 
gura BHKO, tranfeuntibus per BD, & drea 
B D, rotatis. In explicata ratione erit cylindrus ex 
re3anguIo,ad folidum rotundum ex femifigura . ' 

PROPOSITIO XXXVIII. 

<sAnnult prepojit, anteced . pojjumus /# ipfiuj axi centrum 
grauitatis ajji gnare. 



Par- 
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P Artiatur MF* in Z, yc fit MZ, ad ZF, vc 
quadruplus arcus quadrantis, cum femidiame- 
tro , & cum dimidio exccflus differenti# inter arcu ni 
quadrantis, & femidiametrum, fupra differentiam 
interfemidiametrum, & dimidium arcus quadran- 
di? i ad triplum arcus quadrantis , cum differentia in- 

Si 2 ter 
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ter arcum quadrantis , & femidiamerrum, minus di- 
midio dicti erceflus . Ex fchol. 2. propofit. 20. erit 
Z, centrum grauitatis totius folidi orti ex gy ratione 
duplicatae quartar. Ex fchol. propofit. 21, reperia- 
tur centrum grauitatis folidi ex DBAF. Dc~ 
mum fiat i^Z, ad ZO, vt 11. quadrata arcus- 
quadrantis > minus fefquitcrtio quadrati femidia- 
metri, ad ,1 1* quadrata arcus quadrantis, vnacum 
fefquitertioquadratifemidiametri: nempe ex fchol. 
4» propofit. 1 9 . reciproci, vtrfolidum ex T S B D> 
rotatacirca M F> ad folidumex DBAF, pariter 
circa M F.,. rotata -Erit O r centrum grauitatis 
di&ifolidi. t * 

SCHOLIVM- : 

Rotata aurem femiffgura BHKD, orta ex le- 
gione folidi cx duplicara quarta , vt quamplurimis 
vicibus explicatum fuit, circa B D. Jn ipfa B D, af* 
fignatum pariter erit centrum grauitacis folidi ro- 
tundi inde geniti •- Qua: femifigura efi vltima illa- 
rum, quas & in tranatu primo mifccllanci gcome~ 
trici , & in fe&ionibus quarta ? & tertia trscracuuoi, 
prxfentiuar proponimus geomerris fpecvilnn Jas * 

Jpfarum quippe , proprictatefquc pa?nitu3** t 

ignoramus ♦ Solum modo fcirmis & menfiiraS fofi- 
dorum rotundorum -genitorum ex ipfarum rcuolu- 

‘ione circa axmv; &,vc plurimun^in axibus ipforuii* 

-v 


centra griUicatis 
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tfsc, leftor humaniflime, ea exeant, qua: nimis 
fortaffis auda&er , fextboculistuis {e fe offerre per- i 
currenda prxfumunt . Comparui flent prius nique , 

'rtifi officium* quo in Religione fungimur idipfum_. 
vetaffet . Quippe, dum.hi tra&atuli fub prado ef- 
fent, primufque iamabfolurus cerneretur ; necefle 
fuit per tres menfesferfr peregre proficifci, ab ope- 
ris impreffionc feriari? & rebus, ag ometricis totali- 
ter alienis, incumbere. Ne mireris ergo fi in pras- 
fenti libello aliqua confpicias inconcinna ^inordi- 
nata : namque intelle&us interruptus, ac in varias 
diftra&us partes, hasc nequiuit aptius conftruere, 6c 
digerere» $r errares quofdam reperies, memento 
qua?fo hos ab impreffione neutique euelli pofle r 
quinnimo non fecns quam corpus cum vmbra , cura 
ipfa ar#o nexu commeare . Haud attamen ipforura 
tabellam exaramus: fiquidem, fi non deerunt rires 
elucubrationes noftras percipiendi , facillime adno- 
tari poterunt, cum vt plurimum parum ponderent 
lege jtugf, durnalia molimur r Vale_> * 
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